
แผนการจัดการเรียนรู้
รายวิขาคณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32102)รายวิขาคณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32102)

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์

นางสาวอัญชลีรัตน์ รอดเลิศ
ครูชำนาญการพิเศษ

โรงเรียนสตรีศึกษา
สำนักงานเขตพื้นที่การศึกษามัธยมศึกษาร้อยเอ็ด
คณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน 
กระทรวงศึกษาธิการ



คำนำ 

แผนการจัดการเรียนรูเลมนี้ จัดทำข้ึนเพ่ือนำไปใชประกอบการจัดการเรียนรูรายüิชาคณิตýาÿตร

พ้ืนฐาน ชั้นมัธยมýึกþาปŘท่ี 5 ภาคเรียนท่ี 1 รĀัÿüิชา ค32101 ใชเปนแนüทางแกครูผูÿอนกลุมÿาระการ

เรียนรูคณิตýาÿตร โดยเปนแผนการจัดการเรียนรูท่ียึดตามĀลักÿูตรแกนกลางการýึกþาข้ันพ้ืนฐาน 

กระทรüงýึกþาธิการ ซ่ึงเนนผูเรียนเปนÿำคัญ โดยมุงĀüังใĀผูเรียนไดรับคüามรูท่ีเปนคüามรู มีทักþะและ

คุณลักþณะอันพึงประÿงค รüมถึงการüัดและประเมินผลท่ีĀลากĀลายตามÿภาพจริง  

 

อัญชลีรัตน รอดเลิý 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ÿารบัญ 

 Āนา 

คำอธิบายรายüิชา................................................................................................................... ก 

Āนüยการเรียนรู..................................................................................................................... ข 

ตารางแÿดงตัüชี้üัดและน้ำĀนักคะแนน................................................................................. ค 

แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 1  

   เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็ม………………………………………………………………… 1 
แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 2  

   รากท่ี O ของจำนüนจริง………………………………………………………………………………………… 11 
แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 3  

   เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ………………………………………………………… 23 
แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 4  

   คüามÿัมพันธ…………………………………………………………………………………………………..…… 42 
แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 5  

   กราฟของคüามÿัมพันธ……………………………………………………..…………………………………… 53 
แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 6  

   โดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธ…………………………………………………………………………… 60 
แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 7  

   ฟงกชัน………………………………………………………………………………………………………………… 69 
แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 8  

   ฟงกชันเชิงเÿน……………………………………………………………………………………………………… 81 
แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 9  

   ฟงกชันกำลังÿอง…………………………………………………………………………………………………… 90   
แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 10  

   การนำกราฟไปใชในการแกÿมการและอÿมการ……………………………………………………… 101 
แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 11  

   การแกปญĀาโดยใชคüามรูเรื่องฟงกชันกำลังÿองและกราฟ……………………………………… 109 
แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 12  

   ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล……………………………………………….……………………………………… 116 
แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 13  

   ฟงกชันข้ันบันได……………………………………………………………………………………….…………… 126 
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คำอธิบายรายüิชา 

กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร       ÿาระการเรียนรูพ้ืนฐาน  
รายüิชาคณิตýาÿตรพ้ืนฐาน   รĀัÿüิชา ค32101   จำนüน 1.0 Āนüยกิต  
ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี �    ภาคเรียนท่ี 1    จำนüน 40 ช่ัüโมง 

ýึกþา คนคüา ฝกทักþะ�กระบüนการเก่ียüกับเรื่องตอไปนี้  

 เลขยกกำลัง จำนüนตรรกยะ จำนüนท่ีอยูในรูปกรณฑ การใชÿมบัติเก่ียüกับการบüก การคูณ                  

การเทากันและการไมเทากันของจำนüนจริงในรูปกรณฑ การĀารากท่ี n ของจำนüนจริง เม่ือ O เปนจำนüน

นับท่ีมากüา 1 Āาคาประมาณของจำนüนจริงในรูปกรณฑและจำนüนจริงในรูปเลขยกกำลัง โดยüิธีการคำนüณ

ท่ีเĀมาะÿม 

ฟงกชัน ฟงกชนัเชิงเÿน ฟงกชันกำลังÿอง ฟงกชันข้ันบันได ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล การนำกราฟ 

ไปใชในการแกÿมการและอÿมการ การแกปญĀาโดยใชคüามรูเรื่องฟงกชันกำลังÿอง ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล 

ฟงกชันข้ันบันได 

โดยจัดประÿบการณĀรือÿรางÿถานการณในชีüิตประจำüันท่ีใกลตัüใĀผูเรียนไดýึกþาคนคüาโดยการ            

ปäิบัติจริง ทดลอง ÿรุป รายงาน 

เพ่ือพัçนาทักþะ�กระบüนการในการคิดคำนüณ การแกปญĀา การใĀเĀตุผล การÿื่อÿาร การÿื่อ

คüามĀมายทางคณิตýาÿตรและการนำเÿนอ การเชื่อมโยงคüามรูตาง ๆ ทางคณิตýาÿตรและเชื่อมโยง                 

คณิตýาÿตรกับýาÿตรอ่ืน ๆ และนำประÿบการณดานคüามรู คüามคิด ทักþะกระบüนการท่ีไดไปใชในการ                 

เรียนรูÿิ่งตาง ๆ และใชในชีüิตประจำüันอยางÿรางÿรรค ตามĀลักปรัชญาเýรþฐกิจพอเพียง พรอมท้ังตระĀนัก              

ในคุณคาและมีเจตคติท่ีดีตอคณิตýาÿตร ÿามารถทำงานอยางมีระบบ มีระเบียบ มีคüามรอบคอบ มีคüาม            

รับผิดชอบ มีüิจารณญาณ และมีคüามเชื่อม่ันในตนเอง 

การüัดผลและประเมินผล ใชüิธีการท่ีĀลากĀลายตามÿภาพจริง ÿอดคลองกับเนื้อĀาÿาระ ทักþะ�

กระบüนการ คุณลักþณะอันพึงประÿงค การอาน คิดüิเคราะĀและเขียนÿื่อคüามĀมายและÿมรรถนะÿำคัญ

ของผูเรียนท่ีตองการüัด 

ตัüช้ีüัด 
ค1.1 ม.5�1    

ค.1.2 ม.5�1  

รüม  2  ตัüช้ีüัด 
 

 

 

 

 



ข 

Āนüยการเรียนรู 
รายüิชาคณิตýาÿตรพ้ืนฐาน        รĀัÿüิชา ค32101    ภาคเรียนท่ี 1 
ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี �           จำนüน 40 ช่ัüโมง/ภาคเรียน  จำนüน 1.0 Āนüยกิต 

Āนüยท่ี Āนüยการเรียนรู/ช่ือเรื่องยอย 
จำนüน 
(ช่ัüโมง) 

1 เลขยกกำลัง 
1. เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็ม 

2. รากท่ี O ของจำนüนจริง 

3. เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ 

12 

2 ฟงกชัน 
1. คüามÿัมพันธและฟงกชัน 

2. ฟงกชันเชิงเÿน 

3. ฟงกชันกำลังÿอง 

4. ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล 

5. ฟงกชันข้ันบันได 

28 

 รüม 40 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



ค 

ตัüช้ีüัดและน้ำĀนักคะแนน 
รายüิชา รายüิชาคณิตýาÿตร รĀัÿüิชา ค32101       

ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี � ภาคเรียนท่ี 1 อัตราÿüนคะแนน 7� : 30 

ตัüช้ีüัด 

การüัดผลและประเมินผล 

กอ
นก

ลา
งภ

าค
 

กล
าง

ภา
ค 

Āลั
งก

ลา
งภ

าค
 

ปล
าย

ภา
ค 

รü
ม 

Āนüยท่ี 1 เลขยกกำลัง (2� ช่ัüโมง)      

1. มีคüามคิดรüบยอดเก่ียüกับจำนüนจริงท่ีอยูในรูปเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้

กำลังเปนจำนüนตรรกยะและจำนüนท่ีอยูในรูปกรณฑ 
5 5  5 15 

2. เขาใจคüามĀมายและใชÿมบัติเก่ียüกับการบüก การลบ การคูณ  

และการเทากันของจำนüนจริงในรูปกรณฑและจำนüนจริงในรูปเลข

ยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ 

15 15  5 35 

Āนüยท่ี 2 ฟงกชัน (2� ช่ัüโมง)      

3. มีคüามคิดรüบยอดเก่ียüกับคüามÿัมพันธและฟงกชัน   5 5 10 
4. เขียนแทนคüามÿัมพันธและฟงกชันในรูปแบบตาง ๆ ได เชน  ตาราง 

ÿมการและกราฟ 
  10 5 15 

5. ใชฟงกชันและกราฟของฟงกชันอธิบายÿถานการณท่ีกำĀนดใĀได   5 10 15 
รüม 20 20 20 30 90 

คุณลักþณะ 10  10 
รüมท้ังÿ้ิน 7� 30 100 

 
 

 



เลขยกกำลัง    >> 1 << 

แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 1 
กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร              ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี 5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง       จำนüน 12 ช่ัüโมง 
เรื่อง เลขยกกำลังท่ีมีเลขช้ีกำลังเปนจำนüนเต็ม     เüลา 3 ช่ัüโมง 
1. มาตรฐาน/ตัüช้ีüัด 
  ค 1.1 ม.5/1  เขาใจคüามĀมายและใชÿมบัติเก่ียüกับการบüก การคูณ การเทากัน และการไมเทากันของ

จำนüนจริงในรูปกรณฑและจำนüนจริงในรูปเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ 
2. จุดประÿงคการเรียนรู 
 1. บอกคüามĀมายของเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็มได (K) 
 2. ÿามารถตรüจÿอบคำตอบท่ีไดจากการĀาคำตอบของเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็มได (1) 
 3. ตั้งใจและรับผิดชอบตอĀนาท่ีท่ีไดรับมอบĀมาย (A) 
3. ÿาระการเรียนรู 
 รากท่ี n ของจำนüนจริง เม่ือ n เปนจำนüนนับท่ีมากกüา 1 
4. ÿาระÿำคัญ/คüามคิดรüบยอด 

เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็ม ถา a และ b เปนจำนüนจริง โดยท่ี a≠0
 C≠0 และ N
 O             
เปนจำนüนเต็มแลü 

  1) aa nm � = a nm+   2) ( )nma = amn 

 3) ( )nab = ba nn   4) 
n

b
a





 = n

n

b
a  

 5) 
a
a

n

m
= a nm−  

5. ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียนและคุณลักþณะอันพึงประÿงค 
ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียน คุณลักþณะอันพึงประÿงค 

1.  คüามÿามารถในการÿื่อÿาร 
2.  คüามÿามารถในการคิด 
     1) ทักþะการเชื่อมโยง 
     2) ทักþะการพิÿูจนคüามจริง 
     3) ทักþะกระบüนการคิดตัดÿินใจ 
3.  คüามÿามารถในการแกปญĀา 

1. มีüินัย รับผิดชอบ   
2. ใฝเรียนรู   
3. มุงม่ันในการทำงาน 

 
 
 



เลขยกกำลัง    >> 2 << 

6. กิจกรรมการเรียนรู 
ช่ัüโมงท่ี 1 

ข้ันนำ 
   นักเรียนทำแบบทดÿอบกอนเรียน Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลงั 
   ข้ันÿอน 

    1. ครูทบทüนคüามรูเรื่องเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็ม โดยครูกลาüüา                   
จากบทนิยามกำĀนดใĀ a เปนจำนüนจริง และ n เปนจำนüนเต็มบüก  

na = 
ตัün

a...aaa ××××  

      จากบทนิยาม เรียก an üา เลขยกกำลัง   
                     a  üา ฐาน 
                   n  üา เลขชี้กำลัง  

และ   0a     = 1   เม่ือ a ≠ 0  
na−  = na

1
 เม่ือ a ≠ 0   

2. ครูยกตัüอยางแลüตั้งคำถามดังนี้ 
• ฐานและเลขชี้กำลังของ 23  คือเทาใด 

(แนüตอบ : 2 คือ ฐาน และ 3 คือ เลขชี้กำลัง) 
• ฐานและเลขชี้กำลังของ 52  คือเทาใด 

(แนüตอบ : 5 คือ ฐาน และ 2 คือ เลขชี้กำลัง) 
• ผลลัพธของ 20  มีคาเทากับเทาใด 

(แนüตอบ : ผลลัพธของ 02  มีคาเทากับ 1) 
• ผลลัพธของ 150  มีคาเทากับเทาใด 

(แนüตอบ : ผลลัพธของ 015  มีคาเทากับ 1) 
• ผลลัพธของ 2 3−  มีคาเทากับเทาใด 

(แนüตอบ : ผลลัพธของ 32−  มีคาเทากับ 3
1
2

) 

• ผลลัพธของ 42
1

 มีคาเทากับเทาใด 

(แนüตอบ : ผลลัพธของ 4
1
2

 มีคาเทากับ 42− ) 
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3. ครูกลาüถึงÿมบัติของเลขยกกำลัง จากนั้นเขียนÿมบัติของเลขยกกำลัง โดยนักเรียน

ÿามารถตอบไดĀลากĀลายข้ึนอยูกับพ้ืนฐานคüามรู โดยยกตัüอยางและตั้งคำถาม ดังนี้  
• จงยกตัüอยางโจทยของÿมบัติ aa nm � = a nm+  
 (แนüตอบ : 33 45 � = 3 45+ = 39 ) 
• จงยกตัüอยางโจทยของÿมบัติ ( )nma = amn 

 (แนüตอบ : ( ) 435 − = ( )5 43 −× = 5 12− ) 

• จงยกตัüอยางโจทยของÿมบัติ ( )nab = ba nn  
 (แนüตอบ : ( ) 423×− = ( ) 2443− ) 

• จงยกตัüอยางโจทยของÿมบัติ 
n

b
a





 = n

n

b
a  

 (แนüตอบ : 
2

4
3





 = 2

2

4
3 ) 

• จงยกตัüอยางโจทยของÿมบัติ 
a
a

n

m
= a nm−  

 (แนüตอบ : 2

6

5
5
− = ( )6 25 − − = 85 ) 

   4. นักเรียนแบงกลุม ๆ ละ 3 – 4 คน แลüýึกþาโจทยเพ่ิมเติมจากเรื่อง เลขยกกำลัง จากนั้น

ตัüอยางกลุมละ 5 โจทยและรüมกันอภิปรายในคาบถัดไป 
ช่ัüโมงท่ี 2 

    5. ครูอธิบายถึงการเขียนจำนüนในรูปอยางงาย üา “เปนการจัดรูปของผลลัพธท่ีไดจากการ

ดำเนินการของเลขยกกำลังใĀอยูในรูปเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็มบüกและฐานท่ีเปนจำนüน

เดียüกันจะมีแคนิพจนเดียü” จากนั้นถามคำถามนักเรียน ดังนี้ 
• เขียน ( )24a−   ใĀอยูในรูปอยางงายไดอยางไร 

 (แนüตอบ : 
a8
1 ) 

• เขียน ( )32a
3
−   ใĀอยูในรูปอยางงายไดอยางไร 

 (แนüตอบ : 6a3 ) 

• เขียน ( ) a 3
41a

1 −
− �   ใĀอยูในรูปอยางงายไดอยางไร 

 (แนüตอบ : a) 
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6. ครูอธิบายเพ่ิมเติมจากกรอบ Attention üา “รูปอยางงายเปนการจัดรูปของผลลัพธท่ีได

จากการดำเนินการของเลขยกกำลังใĀอยูในรูปเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็มบüกและฐานท่ีเปน

จำนüนเดียüกันจะมีนิพจนเดียüเชน aa 3 ×−    เขียน  ใĀอยูในรูปอยางงายไดเปน 2a
1

 “ 

7. นักเรียนýึกþาและทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 1 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน 
คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง ลงในÿมุดแลüรüมกันอภิปรายในชั้นเรียน 

8. นักเรียนแบงกลุม กลุมละ 3-4 คน โดยคละกลุมตามคüามคüามÿามารถทางคณิตýาÿตร 

จากนั้นใĀนักเรียนแÿดงüิธีทำของ   
cba

ba
cb3

21

2

45

32a

−

−

−−
−









−
−+

 ใĀอยูในรูปอยางงาย เม่ือ a
 C และc เปน

จำนüนจริงท่ีไมเทากับýูนย โดยแÿดงüิธีทำลงในÿมุด 
ช่ัüโมงท่ี 3 

   9. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 2 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง จากนั้นถามคำถามüาจากตัüอยางท่ี 2 นักเรียนจะใชÿมบัติของเลขยกกำลังใดในการ

Āาคาของ 66481 2346 −��  

        (แนüตอบ : 1) aa nm � = a nm+  

    2) ( )nma = amn 

    3) ( )nab = ba nn  
10. นักเรียนýึกþาเพ่ิมเติมจากตัüอยางท่ี 2 üา ในการĀาคาของเลขยกกำลังท่ีมีฐานตางกัน

ตองปรับฐานใĀเทากันทุกจำนüนจึงจะĀาคาได เชน 

• ใĀĀาคาของ 381 52 �  

       381 52 �  = ( ) 33 524 �  

          = 33 58 �  

           = 3 58+  

           = 313  
11. ครูอธิบายเพ่ิมเติมเก่ียüกับเลขยกกำลัง ถากำĀนดใĀ a 
C แทนจำนüนใด ๆ และ N
 O 

แทนจำนüนเต็มบüกแลü ( ) aa nmnm ≠ เชน( )423 = 38 แต 3 42 = 316  และคüรเนนเลขยกกำลังท่ีมีเลข

ชี้กำลังเปนจำนüนเต็มýูนยüาเลขยกกำลังนั้นจะมีคาเทากับ 1 เชน 50 = 1
 (−12)଴ = 1 
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  12. นักเรียนทำ“ลองทำดู”ตัüอยางท่ี 2 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 

  13. นักเรียนทำแบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยก

กำลังเปนการบาน   
   14. นักเรียนจับคูทำแบบฝกทักþะคณิตýาÿตร 1.1 เรื่อง เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปน

จำนüนเต็มในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 
15. ครูÿุมนักเรียนออกมาและรüมกันเฉลยแบบฝกทักþะคณิตýาÿตร 1.1 เรื่อง เลขยกกำลัง

ท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็มในคาบเรียน 
ข้ันÿรุป 
16. ครูถามคำถามนักเรียนเพ่ือÿรุปคüามรูเรื่องเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็ม ดังนี ้   

       ถากำĀนดใĀ a
 C แทนจำนüนใด ๆ และ N
 O แทนจำนüนเต็มบüก  
• เลขยกกำลังคืออะไร 

(แนüตอบ : การคูณจำนüนนั้นซ้ำ ๆ กัน) 
• “a ยกกำลัง n” มีคüามĀมายüาอยางไร 

(แนüตอบ : an = 
ตัün

a...aaa ×××× ) 

• aa nm � มีคาเทากับเทาใด 
(แนüตอบ : a nm+  ) 

• ( )nma มีคาเทากับเทาใด 
(แนüตอบ : amn ) 

• ( )nab มีคาเทากับเทาใด 
(แนüตอบ : ba nn  ) 

• 
n

b
a





  มีคาเทากับเทาใด 

(แนüตอบ : n
n

b
a ) 

• 
a
a

n

m
มีคาเทากับเทาใด 

(แนüตอบ : a nm− ) 
ครูอธิบายถึงการเขียนจำนüนในรูปอยางงาย üา “เปนการจัดรูปของผลลัพธท่ีไดจากการ

ดำเนินการของเลขยกกำลังใĀอยูในรูปเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็มบüกและฐานท่ีเปนจำนüน 
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7.  การüัดและประเมินผล 

รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ  เกณฑการประเมิน 
7.1 การประเมินกอนเรียน 
     - แบบทดÿอบกอนเรียน 
       Āนüยการเรียนรูท่ี 1 
       เลขยกกำลัง 

 
- ตรüจแบบทดÿอบกอนเรยีน 

 
- แบบทดÿอบกอนเรียน 

 
- ประเมินตามÿภาพจริง 

7.2 การประเมินระĀüาง    
     การจัดกิจกรรมการเรียนรู 
     1) เลขยกกำลังท่ีมี 
เลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็ม 

 
 
- ตรüจแบบฝกทักþะ 1.1 
 

 
 
- แบบฝกทักþะ 1.1 
 

 
 
- รอยละ 60  
  ผานเกณฑ 

     2) พฤติกรรม 
การทำงานรายบุคคล 

- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานรายบุคคล 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม  
  การทำงานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     3) พฤติกรรม 
การทำงานกลุม 

- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานกลุม 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม  
  การทำงานกลุม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     4) คุณลักþณะ 
อันพึงประÿงค 
 

- ÿังเกตคüามมีüินัย   
  รับผิดชอบ ใฝเรียนรู              
  และมุงม่ันในการทำงาน 

- แบบประเมิน  
  คุณลักþณะ            
  อันพึงประÿงค 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

8. ÿ่ือ/แĀลงการเรียนรู    
    8.1 ÿ่ือการเรียนรู 

1) Āนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 
2) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตร 1.1 เรื่อง เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็ม 
3) แบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง  

8.2 แĀลงการเรียนรู 
  - 
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คüามคิดเĀ็นของผูอำนüยการโรงเรียน 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

 
ลงชื่อ................................................... 

(นายเทิดทูน ÿุจารี) 
ผูอำนüยการโรงเรียน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

panummmmmm(นายจักรวาล  เจริญทอง)wmmmmmmmm
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บันทึกĀลังÿอน 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
ผลท่ีเกิดข้ึนกับผูเรียน 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
ปญĀาและอุปÿรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
ขอเÿนอแนะ/แนüทางแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

 
ลงชื่อ................................................... 

(นางÿาüอัญชลีรัตน รอดเลิý) 
ผูÿอน 
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แบบทดÿอบกอนเรียน 

คำช้ีแจง : ใĀนักเรียนเลือกคำตอบที่ถูกตองท่ีÿุดเพียงขอเดียü 

1.  กำĀนดใĀ a เปนจำนüนจริงบüก และ n เปนจำนüนคูบüก พิจารณาขอคüามตอไปนี้ 

     1) ( )nn a = a  

       2) n na = a  
ก. ขอ 1)  และขอ 2) ถูก    ค. ขอ 2)  เทานั้น 
ข. ขอ 1)  เทานั้น      ง. ขอ 1)  และขอ  2) ผิด 

2. 
6144

8 18 2
1

4
3
2

�  มีคาเทากับขอใด 

   ก. 
3
2                   ข. 

2
3    ค. 2   ง. 3 

3.  ขอใดมีคาตางจากขออ่ืน 
       ก. ( )1−                 ข. ( ) 01−   ค. ( ) 4.01−             ง. ( ) 8.01−  

4.  ถา a = -2 และ b = 2 แลü 
3 2ab 3 2ba มีคาเทากับขอใด 

       ก. 4                       ข. -2                      ค. 2   ง. -4 

5.  ถา x = 12 + แลü 
x
1x −  มีคาเทากับขอใด 

       ก. -1                       ข. 0   ค. 1                      ง. 2 
 6.  ถา x เปนจำนüนจริงบüกแลü 3 3 xx  มีคาเทากับขอใด 

       ก. 9
1

x          ข. 9
2

x            ค. 9
3

x               ง. 9
4

x  
7.  คาของ ( )2503218 −+ เทากับขอใด 
    ก.  0           ข.  2             ค.  4               ง.  8 
8.  คาของ 3 418 2 125 3 256+ −  เทากับขอใด                  
       ก. -10         ข. 10         ค. 232+−        ง. 25                                   
9. อÿมการในขอใดตอไปนี้เปนจริง 

ก. 10002 <  6003     <  30010    ค. 6003 <  30010     <  10002       
ข. 6003 <   10002    <  30010    ง. 30010 <  10002     < 30010  

10. ถา a = 
12
12

−
+  แล 

a
a 2

2 1
+ มีคาเทากับขอใด 

ก. 30          ข. 32         ค. 34          ง. 36 
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11. ถา 
3

81
16






  = x

1

3
9
4






   แลü x มีคาเทากับขอใด          

ก. 
6
1           ข. 

7
1           ค. 

8
1          ง. 

9
1   

12. ถา x เปนจำนüนจริงบüกท่ีÿอดคลองÿมการ ( )2x9 = x2

x

3
81

แลü x มีคาเทากับขอใด 

ก. 0           ข. 1            ค. 2           ง. 3 

13. คาของ 
( )231

1
−

 อยูในชüงใดตอไปนี้ 

 ก. <1.5
 1.6)     ข. <1.6
 1.7)     ค. <1.7
 1.8)     ง. <1.8
 1.9) 

14. ถา 2549x =  แลü xx 77 −+  มีคาเทากับขอใด 

ก. 
5
1          ข. 

5
7          ค. 

5
11         ง. 

5
26  

15. ทรงกระบอกตรงมีปริมาตร 325 +  ลูกบาýกĀนüยถาฐานมีพ้ืนท่ีเทากับ 13 +  ตารางĀนüย    
     อยากทราบüาทรงกระบอกนี้จะมีคüามÿูงเทาใด 

ก. 133 −            ข.  133 +    ค. 
2

133 −            ง. 
2

133 +  

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1. ก 2. ค 3. ก 4. ง 5. ง 6. ง 7. ง 8. ค 9. ค 10. ค 
11. ง 12. ก 13. ง 14. ง 15. ง      
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แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 2 
กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร              ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี 5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง       จำนüน 12 ช่ัüโมง 
เรื่อง รากท่ี n ของจำนüนจริง       เüลา 4 ช่ัüโมง 
1. มาตรฐาน/ตัüช้ีüัด 
  ค 1.1 ม.5/1  เขาใจคüามĀมายและใชÿมบัติเก่ียüกับการบüก การคูณ การเทากัน และการไมเทากันของ

จำนüนจริงในรูปกรณฑและจำนüนจริงในรูปเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ 
2. จุดประÿงคการเรียนรู 
 1. บอกÿมบัติของรากท่ี n ของจำนüนจริงได (K) 
 2. แÿดงüิธีทำĀาผลบüก ผลตาง ผลคูณ และผลĀารของจำนüนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑได (P) 
 3. ÿามารถนำคüามรูเก่ียüกับการดำเนินการของจำนüนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑเพ่ือÿื่อคüามĀมาย 
        ทางคณิตýาÿตรได (P)  

4. ตั้งใจและรับผิดชอบตอĀนาท่ีท่ีไดรับมอบĀมาย (A) 
3. ÿาระการเรียนรู 
 รากท่ี n ของจำนüนจริง เม่ือ n เปนจำนüนนับท่ีมากกüา 1 
4. ÿาระÿำคัญ/คüามคิดรüบยอด 
 การĀารากท่ี n ของจำนüนจริงโดยใชบทนิยามและคาĀลักของรากท่ี n ของจำนüนจริงจะมีเพียงคาเดียü

เทานั้น การĀาผลบüก ผลตาง ผลคูณและผลĀารของจำนüนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑโดยใชÿมบัติของรากท่ี n 
ของจำนüนจริง 
5. ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียนและคุณลักþณะอันพึงประÿงค 

ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียน คุณลักþณะอันพึงประÿงค 
1.  คüามÿามารถในการÿื่อÿาร 
2.  คüามÿามารถในการคิด 
     1) ทักþะการเชื่อมโยง 
     2) ทักþะการพิÿูจนคüามจริง 
     3) ทักþะกระบüนการคิดตัดÿินใจ 
3.  คüามÿามารถในการแกปญĀา 

1. มีüินัย รับผิดชอบ   
2. ใฝเรียนรู   
3. มุงม่ันในการทำงาน 
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6. กิจกรรมการเรียนรู 
ช่ัüโมงท่ี 1 

ข้ันนำ 
ครแูละนักเรียนรüมกันทบทüนคüามรูเก่ียüกับÿมบัติของเลขยกกำลังในชั่üโมงท่ีผานมา  
ข้ันÿอน 
1. ครูอธิบายรากท่ี n และคาĀลักของรากท่ี n ของจำนüนจริง ดังนี้ 

• รากท่ี n ของจำนüนจริง โดยทบทüนจาก investigation จะเĀ็นไดüา  
 1) จำนüนจริงใด ๆ เขียนในรูปเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็มบางจำนüน

ÿามารถจัดไดท้ังฐานท่ีเปนจำนüนบüกและฐานท่ีเปนจำนüนลบ เชน 81 = 43 Āรือ 81 = ( ) 43− ซ่ึงจะเรียก 

3 และ -3 üาเปนรากท่ี 4 ของ 81 
2) แตบางจำนüนจัดไดเฉพาะฐานท่ีเปนจำนüนบüกĀรือฐานท่ีเปนจำนüนลบอยางใด

อยางĀนึ่งเทานั้น เชน 27 = 33  เรียก 3 üา เปนรากท่ี 3 ของ 27 Āรือ -27 = ( ) 33− ซ่ึงจะเรียก -3 üาเปน

รากท่ี 3 ของ -27 
• คาĀลักของรากท่ี n ของจำนüนจริง 

ในกรณีท่ัüไปมีขอÿรุปเก่ียüกับคาĀลักของรากท่ี n ของจำนüนจริง x Āรือ n x ดังนี้ 
1) ถา x = 0 แลü n x = 0  
2) ถา x>0  แลü n x  เปนจำนüนจริงบüก 
3) ถา x<0  แลü n เปนจำนüนค่ี แลü n x  เปนจำนüนจริงลบ 

• ÿมบัติของรากท่ี n ของจำนüนจริง 
 ใĀ a และ b เปนจำนüนจริงท่ีมีรากท่ี  n และ n เปนจำนüนเต็มท่ีมากกüา 1 

 1) ( )nn a = a เม่ือ n a เปนจำนüนจริง 

2) n na = 

a เมื่อa0

a เมื่อa0และnเปนจํานวนคี่บวก

a เมื่อa0และnเปนจํานวนคูบวก

≥
 <
 <

 

 3) n ab   =  nn ba ⋅  

 4) n
b
a    =  n

n

b
a          เม่ือ b ≠ 0 

2. นักเรียนýึกþาและทำ “ลองทำด”ู ของตัüอยางท่ี 3, 4, 5 และ 6 เรื่องรากท่ี n                             
ของจำนüนจรงิ, คาĀลักของรากท่ี n ของจำนüนจริง และÿมบัติของรากท่ี n ของจำนüนจริงในĀนังÿือเรียน

รายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 
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ช่ัüโมงท่ี 2 
3. ครูยกตัüอยางการĀาผลบüกและผลตางของจำนüนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑ โดยการใช

คำถามดังนี้  
• 52045 −+  แตละพจนมีเครื่องĀมายกรณฑอันดับเดียüกันĀรือไมและมี

จำนüนภายในกรณฑเปนจำนüนเดียüกันĀรือไม 
(แนüตอบ : มีเครื่องĀมายกรณฑอันดับเดียüกันคือ อันดับÿอง แตจำนüนภายใน

กรณฑไมเปนจำนüนเดียüกัน) 
• นักเรียนÿามารถจัด 52045 −+  ใĀอยูในรูปอยางงายไดอยางไร 

(แนüตอบ : 55253 −+ ) 
     4. ครูอธิบายจากตัüอยางจะเĀ็นüา 55253 −+  มีเครื่องĀมายกรณฑอันดับ

เดียüกันคืออันดับÿองและมีจำนüนภายในกรณฑเĀมือนกัน คือ 5 และÿามารถใชÿมบัติการแจกแจงในการ

ดึงตัüรüม 5  ไดดังนี้ 
• 55253 −+ = ( ) 5123 −+ = 54  

    5. ครูอธิบายเพ่ิมเติมüา “การĀาผลบüกและผลตางของจำนüนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑ อันดับ

ของกรณฑตองเปนอันดับเดียüกันและจำนüนท่ีอยูภายใตกรณฑตองเปนจำนüนเดียüกัน ซ่ึงจำนüนท่ีนำมาบüก

ลบกันจะตองจัดใĀอยูในรูปอยางงายกอน”เชน 

  333 4026255 −+ = 3 33 43 5255 2 ×−+  
     = 333 52555 −+      
     = ( ) 3 5251 −+  
     = 34 5    

6. ครูกลาüüา “นอกจากการĀาผลบüกและผลตางของจำนüนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑแลü 
นักเรียนยังÿามารถĀาผลคูณและผลĀารของจำนüนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑ โดยมีเง่ือนไขüาจะตองมีอันดับของ

กรณฑท่ีเทากันกอน แลüใชÿมบัติของรากท่ี n จากนั้นครูยกตัüอยางบนกระดานแลüถามคำถามดังนี้  
• 842 ⋅⋅  กรณฑท่ีจะนำมาคูณกันมีเครื่องĀมายกรณฑอันดับเดียüกันĀรือไม 

(แนüตอบ มีเครื่องĀมายกรณฑอันดับเดียüกัน คือกรณฑอันดับÿอง) 

• 3
3

625
กรณฑท่ีจะนำมาĀารกันมีเครื่องĀมายกรณฑอันดับเดียüกันĀรือไม 

(แนüตอบ มีเครื่องĀมายกรณฑอันดับเดียüกัน คือกรณฑอันดับÿาม)” 
7. ครูอธิบายüา จากตัüอยางขางตนการĀาผลคูณและผลĀารของจำนüนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑ

ÿามารถĀาคาไดโดยใชÿมบัติของรากท่ี n ดังนี้ ใĀ a และ b เปนจำนüนจริงท่ีมีรากท่ี n และ n เปนจำนüนเต็ม

บüกท่ีมากกüา 1 
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1) n ab = nn ba ⋅  เชน 842 ⋅⋅ = 222222 ××××× = 8 

2) n
b
a = n

n

b
a  , b ≠ 0 เชน 3

5
625 = 3

3

5
625 = 5 

8. ครูอธิบายเรื่อง การĀาผลคูณและผลĀารของจำนüนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑ คือ อันดับ             
ของกรณฑตองเปนอันดับเดียüกัน โดยใชÿมบัติของรากท่ี n เชน 

   3

33

40

2525 ⋅ = 3
40

2525 ⋅  

            = 3
8

125  

              = 3
3

3

2
5

 

              = 
2
5  

9. นักเรียนýึกþาและทำ “ลองทำด”ู ของตัüอยางท่ี 7 และ8 ในĀนังÿือเรียนรายüิชา

พ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 
ช่ัüโมงท่ี 3 

10. นักเรียนแบงกลุม กลุมละ 3 – 4 คน ทำกิจกรรมดังนี้ 
• ใĀýึกþาตัüอยางท่ี 9 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5                          

Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลังและทำกิจกรรม Class Discussion แลüตอบคำถามจากกิจกรรมในแตละขอ 
11. ครูÿรุปจากกิจกรรมüา “ผลคูณของจำนüนอตรรกยะÿองจำนüนใด ๆ ท่ีอยูในรูปการ

คูณของ ( )( )aapaqp −+  เม่ือ p, q และ a เปนจำนüนตรรกยะใด ๆ และ a > 0 จะไดผลลัพธเปน

จำนüนตรรกยะ ซ่ึงจะเรียก aqp +   üาเปนÿังยุค ของ aqp −   จากนั้นเชื่อมโยงคüามรูเรื่องÿังยุคüา

ÿามารถนำไปใชในการจัดรูปท่ีทำใĀตัüÿüนไมติดกรณฑซ่ึงจะไดýึกþาในตัüอยางถัดไป” 
12. ครูทบทüนเรื่องÿังยุคของจำนüนจริงโดยตั้งคำถามดังนี้ 

• ÿังยุคของ 325−  คือจำนüนใด 
  (แนüตอบ : 325+ ) 
• ÿังยุคของ 72 + คือจำนüนใด 

  (แนüตอบ : 72 − ) 
• ÿังยุคของ 752 − คือจำนüนใด 

 (แนüตอบ : 752 + ) 
• ÿังยุคของ 825 − คือจำนüนใด 

  (แนüตอบ : 825 + ) 
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13. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 10 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5                   
Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง การเขียนจำนüนใĀอยูในรูปอยางงายและตัüÿüนไมติดกรณฑ โดยแนะนำ

นักเรียนใĀดูกรอบ Problem Solving Tip เพ่ือชüยในการทำโจทย  
14. ครูอธิบายตัüอยางท่ี 11 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5                       

Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง เพ่ือใĀนักเรียนเขาใจโจทยท่ีตองใชÿังยุคในการĀาคำตอบ แลüÿามารถ       
ใชÿังยุคในการประยุกตใชกับโจทยอ่ืน ๆ ไดดังตัüอยางท่ี 12 – 14 จากนั้นถามคำถามดังนี้ 

• นักเรียนÿามารถเขียน 
3

12  ใĀอยูในรูปท่ีตัüÿüนไมติดกรณฑไดอยางไร 

 (แนüตอบ : 
3
3

3
12

⋅  = 
3

312
= 34 ) 

• ÿังยุคของ 35+ เปนจำนüนใด 

 (แนüตอบ : 5 3−  เปนÿังยุคของ 5 3+  ) 
• นักเรียนÿามารถใชüิธีใดในการแยกตัüประกอบของ ( )253− ไดอยางไร 
 (แนüตอบ : ใชüิธีกำลังÿองÿมบูรณ คือ ( ) 2ba − = 22 bab2a +− )  

15. นักเรียนจับคูทำกิจกรรม“ลองทำด”ู ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง  

14. ครูÿุมนักเรียนออกมาและรüมกันเฉลยแบบฝกทักþะคณิตýาÿตร 1.1 จากชั่üโมงท่ีผาน

มาเก่ียüกับเรื่อง เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็มในคาบเรียน   
ช่ัüโมงท่ี 4 

15. ครูยกตัüอยางเพ่ิมเติม โดยใĀนักเรียนĀาคาของ y ท่ีÿüนไมติดกรณฑ ดังนี้ 
• 27y = 35y +  
 (แนüตอบ :            27y = 35y +  
      −27y 5y = 3  
     ( )527y − = 3  

    y  = 
( )527

3
−

 

           = 
( )

( )
( )527

527
527

3
+
+

⋅
−

 

        = 
( )

( ) ( )2 2

3 27 5

27 5

⋅ +

−
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                 =  
527

1581
−
+

      

        =  
22

159+
 

16. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 13 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5                        
Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลังแลüÿรุปลงในÿมุด 

17. ครูทบทüนเรื่องการแยกตัüประกอบพĀุนามกอนจะใĀนักเรียนทำกิจกรรม Thinking 

Time ดังนี้ 
1) การแยกตัüประกอบโดยใชÿมบัติการแจกแจง : ab + ac = a(b + c) 
2) การแยกตัüประกอบโดยใชüิธีกำลังÿองÿมบูรณ:  22 bab2a ++ = ( ) 2ba +  

3) การแยกตัüประกอบโดยใชüิธีกำลังÿามÿมบูรณ:  3223 bab3ba3a +++ = ( ) 3ba +  

4) การแยกตัüประกอบโดยใชüิธีผลตางกำลังÿอง: 22 ba − = (a – b)(a + b)  

5) การแยกตัüประกอบโดยใชüิธีผลตางกำลังÿาม: 33 ba − = ( )( )22 babba a ++−  

6) การใชÿูตรเพ่ือĀาคำตอบของÿมการ cbxax2 ++ = 0 ; x = 
a2

ac4b b2 −±−    

เม่ือ a, b และ c เปนคาคงตัü  
18. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 14 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5                 

Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง จากนั้นครูอธิบายเพ่ิมเติมüา “คาของตัüแปรท่ีไดจากการยกกำลังÿองบางคา

อาจจะไมเปนคำตอบของÿมการ ดังนั้นจึงจำเปนตองตรüจคำตอบเÿมอ” 

19. นักเรียนĀาเซตคำตอบของÿมการ 12x6 2 + = 3x แลüถามคำถามเพ่ือตรüจÿอบ

คüามเขาใจของนักเรียนดังนี้ 

• 12x6 2 + = 3x  มีอันดับกรณฑคือเทาใด 
 (แนüตอบ : อันดับกรณฑ คือ 2) 

• ( )22 12x6 + = ( ) 2x3  มีคาเทาใด 

 (แนüตอบ : 2 29x 6x 12− −  = 12x3 2 − = 0) 
• 12x3 2 − = 0 ÿามารถแยกตัüประกอบไดอยางไร แลü x มีคาเทาใด 

 (แนüตอบ : 12x3 2 − = 0 = ( )4x3 2 − =3(x-2)(x+2) แลü x มีคาเทากับ -2 และ 2) 
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• เม่ือนำคา x = 2 ไปตรüจÿอบคำตอบของÿมการ 12x6 2 + = 3x  จะเปนจริงĀรือไม 
(แนüตอบ : ÿมการเปนจริง เพราะ  

  ( ) 1226 2 + = 3(2)  
        1224 + = 6  
                     6 = 6   

• เม่ือนำคา x = -2 ไปตรüจÿอบคำตอบของÿมการ 12x6 2 + = 3x  จะเปนจริงĀรือไม 
(แนüตอบ : ÿมการไมเปนจริง เพราะ 

              ( ) 1226 2 +− = 3(-2)  
              1224 + = -6  
                                    6 = -6      (ไมจริง) 

• เซตคำตอบของÿมการ 12x6 2 + = 3x คือเทาใด 
(แนüตอบ : { }2 ) 

20. นักเรียนทำใบงานท่ี 1.2.1 เรื่อง รากท่ี n ของจำนüนจริง ในคาบเรียน 
21. นักเรียนทำแบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1                           

เรื่อง เลขยกกำลัง เปนการบาน 
22. นักเรียนแบงกลุม ๆ ละ 3 – 4 คน คละคüามÿามารถทางคณิตýาÿตร โดยใĀนักเรียน    

แตละกลุมชüยกันทำแบบฝกทักþะ 1.2 เรื่อง รากท่ี n ของจำนüนจริงในĀนงัÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน 

คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 
ข้ันÿรุป 
23. ครูถามนักเรียนเพ่ือÿรุปคüามรูเรื่อง การบüก การลบ การคูณและการĀารของจำนüนจริง

ท่ีอยูในรูปกรณฑ ดังนี้ 
        ใĀ a และ b เปนจำนüนจริงท่ีมีรากท่ี n และ n เปนจำนüนเต็มมากกüา 1 

• aqap +  เทากับเทาใด 
(แนüตอบ : ( ) aqp + ) 

• aqap − เทากับเทาใด 
(แนüตอบ : ( ) aqp − ) 

• ÿามารถĀาผลคูณและผลĀารของจำนüนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑไดอยางไร 
(แนüตอบ : กรณฑท่ีนำมาคูณและĀาร จะตองมีอันดับของกรณฑท่ีเทากัน โดยใช

ÿมบัติของรากท่ี n) 
• ÿังยุคของ aqp +  เทากับเทาใด 

(แนüตอบ : aqp − ) 
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7.  การüัดและประเมินผล 
รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

7.1 การประเมินระĀüาง    
     การจัดกิจกรรมการเรียนรู 
     1) รากท่ี n  
        ของจำนüนจริง 

 
 
- ตรüจแบบฝกทักþะ 1.2 
- ตรüจใบงานท่ี 1.2.1 

 
 
- แบบฝกทักþะ 1.2 
- ใบงานท่ี 1.2.1 

 
 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 

     2) พฤติกรรม 
        การทำงานรายบุคคล 

- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานรายบุคคล 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม  
  การทำงานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     3) พฤติกรรม 
        การทำงานกลุม 

- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานกลุม 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม  
  การทำงานกลุม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     4) คุณลักþณะ  
        อันพึงประÿงค 
 

- ÿังเกตคüามมีüินัย   
  รับผิดชอบ ใฝเรียนรู               
  และมุงม่ันในการทำงาน 

- แบบประเมิน  
  คุณลักþณะ            
  อันพึงประÿงค 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

8. ÿ่ือ/แĀลงการเรียนรู    
    8.1 ÿ่ือการเรียนรู 

1) Āนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 
2) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตรท่ี 1.2 เรื่อง รากท่ี n ของจำนüนจริง 
3) แบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 
4) ใบงานท่ี 1.2.1 เรื่อง รากท่ี n ของจำนüนจรงิ 

8.2 แĀลงการเรียนรู 
  - 
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คüามคิดเĀ็นของผูอำนüยการโรงเรียน 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

 
ลงชื่อ................................................... 

(นายเทิดทูน ÿุจารี) 
ผูอำนüยการโรงเรียน 
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บันทึกĀลังÿอน 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
ผลท่ีเกิดข้ึนกับผูเรียน 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
ปญĀาและอุปÿรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
ขอเÿนอแนะ/แนüทางแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

 
ลงชื่อ................................................... 

(นางÿาüอัญชลีรัตน รอดเลิý) 
ผูÿอน 
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ใบงานท่ี 1.2.1  
เรื่อง รากท่ี n ของจำนüนจริง 

คำช้ีแจง : จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 
1. จงĀาคาของจำนüนตอไปนี้ 

1) รากท่ี 5 ของ -3,125 
                ……………………………………………………………………………………………………… 

2) รากท่ี 4 ของ 0.1296 
                ……………………………………………………………………………………………………… 

3) 3 331,1−  
                ……………………………………………………………………………………………………… 

4) 4
256
2401

−  

                ……………………………………………………………………………………………………… 

5) 
n n 2na b  เม่ือ n เปนจำนüนคูบüก 
                ……………………………………………………………………………………………………… 

2. จงเขียนจำนüนตอไปนี้ในรูปอยางงาย 

1) √30∙√40∙√3 
      ……………………………………………………………………………………………………… 

2) √1693 ∙√6∙√133 ∙√3∙√2 
              ……………………………………………………………………………………………………… 

3) √485 ∙√815 ∙√25  
        ……………………………………………………………………………………………………… 

4)  
 
        ……………………………………………………………………………….. 

5)     
 
              ……………………………………………………………………………………………………… 

√12 ∙ √72

√6 
 

√1964  ∙ √144   ∙√3434  ∙ √44

√24   ∙ √494  
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-
4
7

 

 

√24 × 744  =14 
 

ใบงานท่ี 1.2.1  
เรื่อง รากท่ี n ของจำนüนจริง 

คำช้ีแจง : จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 
1. จงĀาคาของจำนüนตอไปนี้ 
    1) รากท่ี 5 ของ -3,125 

                     -5   …………………………………………………………………………………  
    2) รากท่ี 4 ของ 0.1296 

               -0.6  และ  0.6 ……………………………………………………………………………….. 
      3) 3 331,1−  

            -11  ……………………………………………………………………………………………………… 

4) 4
256
2401

−  

 
        …………………………………………………………………………...…. 

5)  √anb2nn    เม่ือ n เปนจำนüนคูบüก  
                 |a|b2   ……………………………………………………………………………… 

2. จงเขียนจำนüนตอไปนี้ในรูปอยางงาย 
    1) √30∙√40∙√3 

                √2×3×5×23×5×3 = √24×32×52 =60…………………………………………………………… 
    2)  √1693 ∙√6∙√133 ∙√3∙√2 

                √132×133 ∙ √6×3×2 = √1333 ∙ √62 = 78…………………………………………………………            
      3) √485 ∙√815 ∙√25  

                √24×3×34×25  = √25×355  = 6  ………………………………………………………………………. 
4)   

 
 
                       …………………………………………………………………  

     5)     
 
 

                 ………………………………………………………………………    

√12 ∙ √72

√6 
 

�22 × 3 × 23 × 32 
2 × 3

= √24×32 =12 

√1964  ∙ √144   ∙√3434  ∙ √44

√24   ∙ √494  
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แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 3 
กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร              ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี 5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง       จำนüน 12 ช่ัüโมง 
เรื่อง เลขยกกำลังท่ีมีเลขช้ีกำลังเปนจำนüนตรรกยะ    เüลา 5 ช่ัüโมง 
1. มาตรฐาน/ตัüช้ีüัด 
  ค 1.1 ม.5/1  เขาใจคüามĀมายและใชÿมบัติเก่ียüกับการบüก การคูณ การเทากัน และการไมเทากันของ

จำนüนจริงในรูปกรณฑและจำนüนจริงในรูปเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ 
2. จุดประÿงคการเรียนรู 
 1. บอกÿมบัติของเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ และนำไปใชได (K) 
 2. ÿามารถเขียนจำนüนท่ีอยูในรูปเลขยกกำลังใĀอยูในรูปกรณฑ และเปลี่ยนจำนüนท่ีอยูในรูปกรณฑ 
        ใĀอยูในรูปเลขยกกำลังได (K)  
 3. ÿรุปคüามรูเรื่องÿมบัติของเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะไปใชในการแกโจทยปญĀาได (K) 
 4. มีทักþะในการใชÿมบัติของเลขยกกำลังในการประยุกตใชได (P) 
 5. ตั้งใจและรับผิดชอบตอĀนาท่ีท่ีไดรับมอบĀมาย (A) 
3. ÿาระการเรียนรู 
 เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ 
4. ÿาระÿำคัญ/คüามคิดรüบยอด 
      เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ เปนเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนเýþÿüน โดยมีตัüเýþ

เทากับ 1 ซ่ึงมีบทนิยาม คือ  

  ถา a เปนจำนüนจริง n เปนจำนüนเต็มท่ีมากกüา 1 และ a มีรากท่ี n แลü a n
1

= n a  

ถา a เปนจำนüนจริง m และ n เปนจำนüนเต็มท่ี  n > 0  และ 
n
m

 เปนเýþÿüนอยางต่ำ จะไดüา 

  1) a n
m

= 
m

n
1

a 









=( )mn a    

2) a n
m

= ( ) n
1ma =n ma  
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5. ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียนและคุณลักþณะอันพึงประÿงค 
ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียน คุณลักþณะอันพึงประÿงค 

1.  คüามÿามารถในการÿื่อÿาร 
2.  คüามÿามารถในการคิด 
     1) ทักþะการเชื่อมโยง 
     2) ทักþะการพิÿูจนคüามจริง 
     3) ทักþะกระบüนการคิดตัดÿินใจ 
3.  คüามÿามารถในการแกปญĀา 

1. มีüินัย รับผิดชอบ   
2. ใฝเรียนรู   
3. มุงม่ันในการทำงาน 

6. กิจกรรมการเรียนรู 
ช่ัüโมงท่ี 1 

ข้ันนำ 
1. ครูกลาüทบทüนคüามรูเก่ียüกับเรื่องเลขยกกำลังโดยยกตัüอยางดังนี้ 

• ÿมบัติของรากท่ี n ของจำนüนจริง เชน 
1) 93 ⋅  
(แนüตอบ : 93 ⋅ = 27 ) 
2) 24  
(แนüตอบ : 24 = 212 ⋅ = 2223 ⋅×× = 232 ⋅ = 62 ) 
3) 43 1627 ⋅  
(แนüตอบ : 43 1627 ⋅ = 43 2222333 ×××⋅××  

          = 4 43 3 23 ⋅  
          = 23×   
          = 6 

• การบüก การลบ การคูณ และการĀารของจำนüนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑ 
1) 2040 +  

      (แนüตอบ :     2040 + = 5225222 ××+×××  
          = 52522 +×  
          = 2 10 2 5+  

 2) 2045 −  
    (แนüตอบ :     2045 − = 522533 ××+××  

           = 5253 −  
           = ( ) 523−  
           = 5   
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3) 235 ⋅⋅       
     (แนüตอบ : 235 ⋅⋅  = 30 ) 

 4) 4

4

16
625  

      (แนüตอบ : 4

4

16
625 = 4

4

2222
5555

×××
×××  = 

2
5

) 

• ÿังยุคของจำนüนจริง 
1) ÿังยุคของ 962 −  
    (แนüตอบ : ÿังยุคของ 962 − = 962 + ) 
2) ÿังยุคของ 725 +  
    (แนüตอบ : ÿังยุคของ 725 + = 725 − ) 

 2. ครูทบทüนคüามรูเรื่อง เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็มในระดับชั้นมัธยมýึกþา

ตอนตน ซ่ึงในระดับชั้นนี้ขอบเขตของเลขชี้กำลังจะเก่ียüกับเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ 
   ข้ันÿอน 

3. นักเรียนจับคูแลüýึกþากิจกรรม Class Discussion จากนั้นครูและนักเรียนÿรุปเปน             
บทนิยามท่ีüา  

“ถา a เปนจำนüนจริง n เปนจำนüนเต็มท่ีมากกüา 1 และ a มีรากท่ี n แลü                  

a n
1

= n a ” 

4. ครูกลาüเพ่ิมเติมüา “a n
1

เปนคาĀลักของรากท่ี n ของ a และ  
n

a n
1






 = a” แลü

ยกตัüอยางเพ่ือใĀÿอดคลองกับบทนิยาม ดังนี้ 

• 2
1

7 = 7   และ  
2

7 2
1











=7  

• ( ) 3
1

5− = 3 5−  และ 

3
3
1

5 







− = -5 

5. นักเรียนýึกþากิจกรรม Thinking Time ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง โดยครูตั้งคำถามüาเง่ือนไขท่ีกำĀนดในแตละขอนั้นÿามารถĀาคำตอบ                 
ไดĀรือไม โดยÿรุปลงในÿมุด 
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ช่ัüโมงท่ี 2 
6. ครูยกตัüอยางท่ี 15 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรู  

ท่ี 1 เลขยกกำลังและอธิบายการĀาคาเลขยกกำลังเพ่ือใĀÿอดคลองกับบทนิยาม a n
1

= n a  ดังนี้ 

• จงทำใĀคาของ 2
1

25  ÿอดคลองกับบทนิยาม a n
1

= n a  

(แนüตอบ : 2
1

25 = 25 =5) 

• จงทำใĀคาของ 3
1

64  ÿอดคลองกับบทนิยาม a n
1

= n a  

(แนüตอบ : 3
1

64 = 3 64 =4) 

• จงทำใĀคาของ 5
1

243−  ÿอดคลองกับบทนิยาม a n
1

= n a  

(แนüตอบ : 5
1

243− = 5 243− = -3) 
7. นักเรียนจับคูýึกþากิจกรรม Investigation และตอบคำถามจากกิจกรรมจนÿรุปเปน

กรณีท่ัüไปüา  

“ถา a เปนจำนüนจริง m, n เปนจำนüนเต็มท่ี n > 0 และ 
n
m

 เปนเýþÿüนอยางต่ำ 

และ n
1

a เปนจำนüนจริงจะไดüา  

     n
m

a  = 
m

n
1

a 









 =  ( )mn a  

     n
m

a  = ( )n
1ma   =  n ma  ” 

จากนั้นครูÿรุปจากบทนิยามüา ( )mn a = n ma  

8. ครูอธิบายคüามรูเÿริมจากกรอบ ATTENTION และอธิบายüา “จากบทนิยาม n
m

a                
ถา m < 0 แลü a จะตองไมเทากับ 0” 

9. ครูอธิบายเพ่ิมเติมจากบทนิยามüา ถา a เปนจำนüนจริง m, n เปนจำนüนเต็ม                           

ท่ีมากกüา 1 และ 
n
m

  เปนเýþÿüนอยางต่ำและ n
1

a เปนจำนüนจริง จะไดüา  

    n
m

a = 

m1
na

 
  
 

=  ( )mn a   และ   n
m

a   =  ( )n
1ma   = n ma  

 และÿรุปจากบทนิยามüา ( )mn a =  n ma   เชน  ( )43 5  =  3 45  
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10. นักเรียนทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 15 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร 

ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลังเปนการบาน 
ช่ัüโมงท่ี 3 

11. ครูอธิบายเพ่ิมเติมในกรอบ ATTENTION üา “จากบทนิยามของ n
m

a  ถา m < 0 แลü 

a จะตองไมเทากับ 0 เชน 5
1

0
−

= 
1

5
1

0

−









= 0 1− = 

0

1
จะไมมีคüามĀมายทางคณิตýาÿตร”  

12. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 16 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5                 
Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง แลüใĀนักเรียนเขียนจำนüนท่ีอยูในรูปกรณฑใĀอยูในรูปเลขยกกำลัง ดังนี้ 

• จงเขียน 6  ใĀอยูในรูปของเลขยกกำลัง 

 (แนüตอบ : 6 เขียนในรูปเลขยกกำลังไดเปน 2
1

6 ) 

• จงเขียน 3 55 ใĀอยูในรูปของเลขยกกำลัง 

 (แนüตอบ : 3 55 เขียนในรูปเลขยกกำลังไดเปน 
5
35 ) 

• จงเขียน
5 312 ใĀอยูในรูปของเลขยกกำลัง 

 (แนüตอบ : 5 312 เขียนในรูปเลขยกกำลังไดเปน 
3
512 ) 

13. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 17 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5                   
Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง จากนั้นครูยกตัüอยางเพ่ิมเติม แลüเขียนจำนüนท่ีอยูในรูปเลขยกกำลัง                    
ใĀอยูในรูปกรณฑ ดังนี้ 

• จงเขียน 4
1

34   ใĀอยูในรูปกรณฑ 

 (แนüตอบ : 4
1

34  เขียนในรูปกรณฑไดเปน 4 34 ) 

• จงเขียน ( ) 5
3

56−   ใĀอยูในรูปกรณฑ 

 (แนüตอบ : ( ) 5
3

56−  เขียนในรูปกรณฑไดเปน ( )5 356−  ) 

• จงเขียน 2
5

11   ใĀอยูในรูปกรณฑ 

 (แนüตอบ : 2
5

11  เขียนในรูปกรณฑไดเปน 511 = ( )511 ) 
14. นักเรียนทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 16 และ 17 ในĀนังÿือเรียนĀนังÿือเรียน

รายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 

15. นักเรียนจับคูแลüชüยกันĀาคาของ x üาอยูในชüงใด ถา 
2
x

10

9
+  = 

3
1

216
125 −








โดยแÿดงüิธีทำลงในÿมุด 
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ช่ัüโมงท่ี 4 
16. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 18 ในĀนังÿือเรียนĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร 

ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง จากนั้นครูชี้แนะกรอบ Problem Solving Tip ในการทำโจทยüา  
“เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะซ่ึงตัüÿüนของเลขชี้กำลังจะเปนคารากเÿมอ”  

17. ครูยกตัüอยางท่ี 19 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรู

ท่ี 1 เลขยกกำลังและอธิบายข้ันตอนอยางละเอียด จากนั้นกลาüเพ่ิมเติมüา “การเขียนจำนüนท่ีอยูในรูปกรณฑ

ใĀอยูในรูปเลขยกกำลังซ่ึงมีฐานของเลขยกกำลังเปนตัüแปรจะใชĀลักการเดียüกันกับตัüอยางท่ี 18 ท่ีมีฐาน

ของเลขยกกำลังเปนตัüเลข”  
18. ครูทบทüนคüามรูเก่ียüกับÿมบัติของเลขยกกำลังเม่ือเลขชี้กำลังเปนจำนüนเต็ม ดังนี้ 

กำĀนดใĀ a และ b เปนจำนüนจริง m และ n เปนจำนüนเต็ม 
        1)  aa nm ⋅ = a nm+  

        2) 
a
a

n

m
= a nm−  

        3) ( )nma = amn  เม่ือ a ≠ 0 

        4) n na b⋅ = ( )nab  

        5) 
b
a

n

n
= 

n

b
a





 เม่ือ b ≠ 0           

19. ครูยกตัüอยางท่ี 20 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรู

ท่ี 1 เลขยกกำลัง และอธิบายüิธีทำแตละข้ันตอนเพ่ือใĀÿอดคลองกับÿมบัติ 3 ของเลขยกกำลังในกิจกรรม 

Thinking Time 
20. ครูอธิบายเรื่อง การใชÿมบัติของเลขยกกำลัง ในตัüอยางท่ี 21 ในĀนังÿือเรยีนรายüิชา

พ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลังüาใชÿมบัติ 1 และÿมบัติ 3 ในการจัดใĀอยูในรูป

อยางงาย แลüตั้งคำถามดังนี้  
• ขอ 1) ใชÿมบัติเลขยกกำลังÿมบัติใดในการĀาคำตอบ 
 (แนüตอบ: ÿมบัติ ( )nma = amn  และÿมบัติ aa nm ⋅ = a nm+ )  
• ขอ 2) ใชÿมบัติเลขยกกำลังÿมบัติใดในการĀาคำตอบ 

(แนüตอบ ÿมบัติ ( )nma = amn  และÿมบัต ิ aa nm ⋅ = a nm+ ) 
21. ครูยกตัüอยางท่ี 22 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรู         

ท่ี 1 เลขยกกำลัง แลüถามคำถาม ดังนี้ 
• ขอ 1) ใชÿมบัติเลขยกกำลังÿมบัติใดในการĀาคำตอบ 

 (แนüตอบ ÿมบัติ ( )nma = amn  และÿมบัติ a 1− = 
a
1

) 
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• ขอ 2) ใชÿมบัติเลขยกกำลังÿมบัติใดในการĀาคำตอบ 

 (แนüตอบ ÿมบัติ ( )nma = amn  และÿมบัติ 
a
a

n

m
= a nm− ) 

22. ครูยกตัüอยางÿมการของเลขยกกำลังบนกระดานแลüถามคำถามนักเรียน ดังนี้ 
• 3x = 35 คา x จะมีคำตอบเปนเทาใด 

       (แนüตอบ x มีคาเทากับ 5) 
• 2y = 28คา y จะมีคำตอบเปนเทาใด 

            (แนüตอบ y มีคาเทากับ 8) 
23. ครูอธิบายüา “ÿมการเลขยกกำลังดังกลาüใชĀลักการเทียบÿมการท้ังÿองขาง                    

โดยพิจารณาฐานและเลขชี้กำลัง ถาฐานท้ังÿองขางเทากันแลüเลขชี้กำลังจะตองเทากันดüย ซ่ึงในกรณีท่ัüไป

การแกÿมการเลขยกกำลังÿามารถทำไดโดยเปลี่ยนฐานของเลขชี้กำลังท้ังÿองขางใĀเทากันตามบทนิยาม ดังนี้  
“ถาax =an  แลü x=n เม่ือ a, n เปนจำนüนจริง โดยท่ี a > 0 และ a ≠ 1” 

24. ครูยกตัüอยางท่ี 23 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรู

ท่ี 1 เลขยกกำลัง แลüใĀพิจารณาเลขยกกำลังในแตละขอüามีฐานเทากันĀรือไม ถาไมเทาÿามารถจัดฐาน               
ใĀเทากันโดยใชüิธีการแยกตัüประกอบ เม่ือฐานเทากันแลüก็ÿามารถนำเลขชี้กำลังมาเทากันได เพ่ือใĀ

ÿอดคลองกับบทนิยาม ดังนี้ 
• ขอ 1) นักเรียนÿามารถจัด 128 ใĀเปนฐาน 2 นั่นคือ 128 = 27  
• ขอ 2) นักเรียนไมÿามารถจัด 243 ใĀเปนฐาน 9 ได แตÿามารถจัด 243 และ 9             

ใĀเปนฐาน 3 ไดนั่นคือ 9 = 32  และ 243 = 35  
• ขอ 3) กรณีท่ีฐานเปนเýþÿüน นักเรียนจะตองจัดฐานท้ังตัüเýþและตัüÿüนท่ีมีเลขชี้

กำลังเทากัน และÿามารถจัด 
729
64

ใĀเปนฐาน
9
4

นั่นคือ  
729
64

 = 
3

9
4





  

25. ครูอธิบายเพ่ิมเติมเก่ียüกับการแกÿมการเลขยกกำลัง ดังนี้ 
1) ฐานเทากัน แตเลขชี้กำลังไมเทากัน จะได Ax = Ay → x= y 
2) ฐานไมเทากัน แตเลขชี้กำลังเทากัน จะได Ax = Bx → x= 0 

26. นักเรียนทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 21, 22 และ23 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน 

คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 
27. นักเรียนทำแบบฝกทักþะคณิตýาÿตร 1.3 เรื่อง เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüน

ตรรกยะ โดยÿรุปลงในÿมุดÿงภายในคาบเรียน 
28. นักเรียนทำใบงานท่ี 1.3.1 เรื่องเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ                     

เปนการบาน  
 
 



เลขยกกำลัง    >> 30 << 

ช่ัüโมงท่ี 5 
29. นักเรียนแบงกลุม กลุมละ 3 – 4 คน แลüทำกิจกรรมใĀแตละกลุมนำเครื่องคิดเลข

üิทยาýาÿตรมากลุมละ 1 เครื่อง ใชรุนเดียüกับดังรูป 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

โดยอธิบายÿüนประกอบตาง ๆ บนเครื่องคิดเลข จากนั้นใĀแตละกลุมฝกกดปุมเครื่อง

คิดเลขüิทยาýาÿตร โดยครูใชตัüอยางท่ี 24 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรู

ท่ี 1 เลขยกกำลัง  
 30.  ครูกลาüเพ่ิมเติมüา “เรื่องเลขยกกำลังÿามารถนำไปใชกับโจทยปญĀาตาง ๆ ได เชน 

การเคลื่อนท่ีตาง ๆ การคำนüณดอกเบี้ยทบตน” จากนั้นยกตัüอยางท่ี 25 และ 26 ในĀนังÿือเรยีนรายüิชา

พ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 
• จากตัüอยางท่ี 25 ใชบทนิยามใดในการแกปญĀา    

(แนüตอบ : ใชบทนิยามท่ีüา ถา a เปนจำนüนจริง n เปนจำนüนเต็มท่ีมากกüา 1 

และ a มีรากท่ี n แลü 

1
na = n a ) 
• จากตัüอยางท่ี 26 ใชบทนิยามใดในการแกปญĀา 

(แนüตอบ : ใชบทนิยามท่ีüา ถา a เปนจำนüนจริง m, n เปนจำนüนเต็มท่ี n > 1 

และ m
n  เปนเýþÿüนอยางต่ำและ 

1
na  เปนจำนüนจริง จะไดüา n

m
a = ( )n

1ma   = n ma ) 
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31. นักเรียนทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 24, 25 และ 26 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน 

คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง ลงในÿมุดเปนรายบุคคล 
32. นักเรียนทำแบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1                      

เลขยกกำลัง เปนการบาน 
33. ครูอธิบายเพ่ิมเติมเรื่องการใชเครื่องคิดเลขüิทยาýาÿตรüา “ฟงกชันการคำนüณของ

เครื่องคิดเลขแตละรุนไมเĀมือนกัน นอกจากจะใชเครื่องคิดเลขüิทยาýาÿตรในการคำนüณแลü นักเรียนยังใช

โปรแกรมอ่ืน ๆ ในการคำนüณ เชน โปรแกรม Excel โปรแกรม calculator ในเครื่องคอมพิüเตอร และ

โปรแกรมออนไลน Wolfram”  
34. นักเรียนทำชิ้นงานĀนüยการเรียนรูท่ี 1 เรื่อง การนำÿมบัติเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลัง

เปนจำนüนตรรกยะไปใชในการแกปญĀา เปนการบาน 
ข้ันÿรุป 
35. นักเรียนทำแบบทดÿอบĀลังเรียนĀนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 
36. ครูถามคำถามเพ่ือÿรุปคüามรูเรื่องเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ ดังนี ้

• นักเรียนÿามารถเขียน รากท่ี 2 ของ 25 ในรูปเลขชี้กำลังไดอยางไร 

 (แนüตอบ : 25 = 25 2
1

) 

• นักเรียนÿามารถเขียน ( ) 3
2

64−   ในรูปกรณฑไดอยางไร 

 (แนüตอบ : ( ) 3
2

64− = ( )23 64− ) 
• นักเรียนÿามารถĀาคาĀลักของรากท่ี (-27) ของ 3 ไดอยางไร 

 (แนüตอบ : คาĀลักของรากท่ี (-27) ของ 3 จะไดüา  ( )[ ]33
1

27− = -27 )  

• นักเรียนÿามารถแกÿมการ 3 2x2 − = 272  ไดĀรือไม อยางไร 
 (แนüตอบ : ÿามารถแกÿมการได โดยทำฐานท้ังÿองขางของÿมการใĀเทากัน แลü

เลขชี้กำลังจะเทากันดüย 

                3 2x2 − = 272   

     3 2x2 − = ( )233   
                 2x – 2 = 6  
                        x = 4) 

• นักเรียนĀาคาของ x จากÿมการ 3 x = 21x  เปนเทาใด 
 (แนüตอบ : x = 0) 
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7.  การüัดและประเมินผล 
รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

7.1 การประเมินĀลังเรียน 
     - แบบทดÿอบĀลังเรียน  
       Āนüยการเรียนรูท่ี 1   

 
- ตรüจแบบทดÿอบ 
  Āลังเรียน 

 
- แบบทดÿอบĀลังเรียน 

 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 

7.2 การประเมินระĀüาง    
     การจัดกิจกรรม 
การเรียนรู 
     1) เลขยกกำลังท่ีมี 
เลขชี้กำลังเปนจำนüน 
ตรรกยะ 

 
 
- ตรüจแบบฝกทักþะ 1.3 
- ใบงานท่ี 1.3.1 
 

 
 
- แบบฝกทักþะ 1.3 
- ใบงานท่ี 1.3.1 
 

 
 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
 

     2) พฤติกรรม 
การทำงานรายบุคคล 

- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานรายบุคคล 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม  
  การทำงานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     3) พฤติกรรม 
การทำงานกลุม 

- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานกลุม 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม  
  การทำงานกลุม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     4) คุณลักþณะ 
อันพึงประÿงค 
 

- ÿังเกตคüามมีüินัย  
  รับผิดชอบใฝเรียนรู  
  และมุงม่ันในการทำงาน 

- แบบประเมิน  
  คุณลักþณะ            
  อันพึงประÿงค 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

8. ÿ่ือ/แĀลงการเรียนรู    
    8.1 ÿ่ือการเรียนรู 
  1) Āนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 

2) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตร 1.3 เรื่อง เลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ 
3) แบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 1 เลขยกกำลัง 
4) ใบงานท่ี 1.3.1 เรื่องเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะ 

 8.2 แĀลงการเรียนรู 
  - 
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คüามคิดเĀ็นของผูอำนüยการโรงเรียน 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

 
ลงชื่อ................................................... 

(นายเทิดทูน ÿุจารี) 
ผูอำนüยการโรงเรียน 
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บันทึกĀลังÿอน 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
ผลท่ีเกิดข้ึนกับผูเรียน 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
ปญĀาและอุปÿรรค 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
ขอเÿนอแนะ/แนüทางแกไข 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 
.............................................................................................................................................................................. 

 
ลงชื่อ................................................... 

(นางÿาüอัญชลีรัตน รอดเลิý) 
ผูÿอน 
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ใบงานท่ี 1.3.1 
เรื่อง เลขยกกำลังท่ีมีเลขช้ีกำลังเปนจำนüนตรรกยะ 

คำช้ีแจง : จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 
1. จงเขียนจำนüนตอไปนี้ใĀอยูในรูปอยางงาย 

1) 54∙25-2∙1253     2)   

  

 

 

    3)                    เม่ือ a, b และ c ≠ 0   4)                              เม่ือ x, y และ z ≠ 0 

 

 

 

2. จงแกÿมการเลขยกกำลังตอไปนี้ 
6) 64 x =  256x-2                 2)  343 2x-1 =  49 5x-3 

 

     

     

    3)         4)   
 

 

 

 

 

 

125 x

5
  =  5 10-3x �

25
9
�

x+1
= �

81
625
�

2-x
 

256-1 ∙ 24

42 ∙ 8-3  

(ab2c-3)2

(a-2bc2)3 
(x2y)-1

(xy-3z2)4 ×
z2 y

x-3z-4 
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ใบงานท่ี 1.3.1 
เรื่อง เลขยกกำลังท่ีมีเลขช้ีกำลังเปนจำนüนตรรกยะ 

คำช้ีแจง : จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 
1. จงเขียนจำนüนตอไปนี้ใĀอยูในรูปอยางงาย 

1) 54∙25-2∙1253     2)   

     = 54∙(52)-2∙(53)3        
   

          = 54∙5-4∙59                                                                              
   

          = 54 - 4 + 9           

          = 59         =2-8 + 4 - 4 + 9= 2 

    3)                     เม่ือ a, b และ c ≠ 0     4)                                เม่ือ x, y และ z ≠ 0                                     

                             

       

                

        =a2 + 6 ∙ b4- 3 ∙ c-6-6               = x-2- 4+3 ∙ y-1+1+12 ∙ z2-8+4 

       =a8 b c-12   =                                  = x-3 y 12 ∙ z-2 =        

2. จงแกÿมการเลขยกกำลังตอไปนี้ 
1) 64 x =  256x-2                 2)  343 2x-1 =  49 5x-3                              
‘ 

 2 6x =  28(x-2)                       (73) 2x-1 =  (72) 5x-3 

2 6x =  28x-16                                7 6x - 3 =  7 10x-6  

        6x   =  8x-16                                                                6x-3   =  10x-6 
            x   =  8                x    =   
  

=
a2 ∙ b4 ∙ c-6

a-6 ∙ b3 ∙ c6 

=
a2 ∙ (b2)2 ∙ (c-3)2

(a-2)3 ∙ b3 ∙ (c2)3 =
(x2)-1 ∙ y-1

x4 ∙ (y-3)4 ∙(z2)4 ×
z2 y

x-3z-4 

(ab2c-3)2

(a-2bc2)3 

a8 b
c12  

256-1 ∙ 24

42 ∙ 8-3  

= 
(28)-1∙24

(22)2 ∙ (23)-3 

= 
2-8 ∙ 24

24 ∙ 2-9 

(x2y)-1

(xy-3z2)4 ×
z2 y

x-3z-4 

3
4
 

y 12 
x3 z2  
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   3)              =  5 10-3x     4)  

        5 3x - 1  =  5 10-3x           
        3x-1 =  10-3x              
        6x    =  11       
  x   =             
                  2x+2   = -8+4                                                 

                     x       =  5  
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25
9
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x+1
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5
3
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x+1
 = 

 �
5
3
�

2x + 2
  =  �

5
3
�

-8+4x
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ช้ินงาน/ภาระงาน (รüบยอด)  
เรื่อง เลขยกกำลัง 

คำช้ีแจง  จงแÿดงüิธีทำใĀละเอียดโดยนำÿมบัติของเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะไปใชในการ

แกโจทยปญĀา 

โจทยปญĀา   ถา r คือรัýมีของทรงกลมมีĀนüยเปนนิ้ü และปริมาตรของทรงกลมมีĀนüยเปนลูกบาýกนิ้ü โดยท่ี

ปริมาตรของ   ทรงกลม (V) = 34
r

3
π  จงĀาüา ทรงกลมซ่ึงมีปริมาตรเทากับ 1,000 ลูกบาýกนิ้ü 

จะมีรัýมียาüเทาใด (ตอบเปนทýนิยม 1 ตำแĀนง)  
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ช้ินงาน/ภาระงาน (รüบยอด)  
เรื่อง เลขยกกำลัง 

คำช้ีแจง  จงแÿดงüิธีทำใĀละเอียดโดยนำÿมบัติของเลขยกกำลังท่ีมีเลขชี้กำลังเปนจำนüนตรรกยะไปใชในการ

แกโจทยปญĀา 

โจทยปญĀา   ถา r คือรัýมีของทรงกลมมีĀนüยเปนนิ้ü และปริมาตรของทรงกลมมีĀนüยเปนลูกบาýกนิ้ü โดยท่ี

ปริมาตรของ   ทรงกลม (V) = 34
r

3
π  จงĀาüา ทรงกลมซ่ึงมีปริมาตรเทากับ 1,000 ลูกบาýกนิ้ü 

จะมีรัýมียาüเทาใด (ตอบเปนทýนิยม 1 ตำแĀนง)  

üิธีทำ  จาก ปริมาตรของทรงกลม (V) = 34
r

3
π  →   r = 

1
33V

4
 
 
π 

   และ  V=1,000  ใĀ 3.14π ≈   

จะไดüา r

1 1
3 33 1000

(238.85)
4 3.14
× ≈ ≈ 

 × 
  Āาคาประมาณของ 

1
3(238.85)   ไดดังนี้ 

จาก 36 216=  และ 37 343=  แÿดงüา  
1
3(238.85) มีคาอยูระĀüาง 6 และ 7  

Āาคา x ท่ี 3x  มีคาใกลเคียง 238.85   
36.4 = 262.144  
36.3 = 250.047 
36.2 = 238.328 
36.1 = 226.981 

จะเĀ็นüา 6.2 เป็นรากท่ีÿามของคาท่ีทำใĀมีคาประมาณใกลเคียง 238.85 มากท่ีÿุด 

∴ ดังนั้น รัýมีของทรงกลมท่ีมีปริมาตร 1,000 ลูกบาýกนิ้ü มีคüามยาüประมาณ 6.2 นิ้ü 

ĀมายเĀตุ ในข้ันĀารากท่ีÿามของ 238.85 ครูอาจใĀนักเรียนใชเครื่องคิดเลขไดเพ่ือĀาคำตอบอยาง

รüดเร็ü 
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แบบทดÿอบĀลังเรียน 

คำช้ีแจง : ใĀนักเรียนเลือกคำตอบที่ถูกตองท่ีÿุดเพียงขอเดียü 

1. กำĀนดใĀ a และ x เปนจำนüนจริงใด ๆ ขอใดตอไปนี้   
   ถูกตอง 
      ก.  ถา a < 0 แลü xa < 0   ค.  ถา a > 0 แลü xa− > 0 
       ข.  ถา a < 0 แลü xa− < a   ง.  ถา a > 0 แลü xa > a 

2. ( )

15
45

225
5 3

2

4
3
1

⋅  มีคาเทากับขอใด 

        ก. 3 3           ข. 3 5         ค. 3 15        ง. 3 52                             
3. ขอใดมีคาตางจากขออ่ืน      

       ก. ( )2 3
2

−     ข. 2 3
2

    ค. 2 3
2

−     ง. 4 3
1

 

4. ถา a = -2 และ b = 3  แลü 2 2a b  มีคาเทากับขอใด 
      ก. -6          ข. -4          ค. 4          ง. 6 

5. ถา x = 32+  แลü 
x
1x −  มีคาเทากับขอใด 

ก. -2         ข. 32−         ค. 2        ง. 32  

6.  ถา a เปนจำนüนจริงบüก แลü 44 a a มีคาเทากับขอใด 

       ก. 16
7

a          ข. 16
5

a         ค. 4
5

a         ง. 4
3

a  
7. คาของ ( )21474827 −+  เทากับขอใด 
   ก. 0        ข. 7        ค.  28        ง. 63 
8.  คาของ 3 412 5 343 2 9− − −  เทากับขอใด 
   ก. -47       ข. 47       ค. 47 2 3−       ง. 47 +2 3  
9. ขอใดตอไปนีไ้มถูกตอง 

   ก. ( ) 30304020 2440302 <⋅⋅   ค. 30 20 30 4024 2 3 4< ⋅ ⋅  

       ข. ( )30 40 20 302 3 4 24⋅ ⋅ <    ง. ( ) 30 20 403024 2 30 4< ⋅ ⋅  

 10. ถา a =
23
23

−
+

แลü 
a

a 2
2 1
+ มีคาเทากับขอใด                                       

   ก. 68          ข. 78         ค. 88         ง. 98     
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11. ถา x
2

81
16





  = 

5
3

4
9








แลü 5x มีคาเทากับขอใด 

 ก. -6          ข. -4         ค. 2         ง. 4 

12. ถา x เปนจำนüนจริงบüกท่ีÿอดคลองÿมการ ( )3x25 = x2

1x

5
125
−

+
 แลü x มีคาเทากับขอใด 

 ก. 1         ข. 2        ค. 3        ง. 4 

13. คาของ
( )235

1
−

 อยูในชüงใดตอไปนี้ 

      ก. (1.3, 1.5]    ข. (1.6, 1.8]   ค. (1.9, 2.1]   ง. (2.3, 2.5] 
14. ถา y81  = 16 แลü yy 99 −−  มีคาเทากับขอใด 

 ก. 
4
13         ข. 

4
15        ค. 

4
17        ง. 

4
19  

15. ทรงกลมĀนึ่งมีปริมาตร 108π  ลูกบาýกĀนüย อยากทราบüาทรงกลมนี้จะมีรัýมียาüเทาใด 

 ก. 3 3         ข. 2        ค. 3         ง. 3 33  
 

 
 
 

 
 

 
 

 
 

1. ค 2. ก 3. ค 4. ง 5. ง 6. ข 7. ก 8. ค 9. ก 10. ง 
11. ก 12. ค 13. ข 14. ข 15. ง      
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แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 4 
กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร              ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี 5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ôงกชัน       จำนüน 28 ช่ัüโมง 

เรื่อง คüามÿัมพันธ        เüลา 3 ช่ัüโมง 

1. มาตรฐาน/ตัüช้ีüัด 

  ค 1.2 ม.5/1  ใชฟงกชันและกราฟของฟงกชันอธิบายÿถานการณท่ีกำĀนด 
2. จุดประÿงคการเรียนรู 

 1. มีคüามคิดรüบยอดเก่ียüกับคüามÿัมพันธ ÿามารถเขียนคüามÿัมพันธในรูปของคูอันดับได (K) 
 2. เขาใจคüามĀมายของคูอันดับจากคüามÿัมพันธĀรือÿถานการณท่ีกำĀนดใĀได (K) 
 3. ÿรางคüามÿัมพันธจากÿถานการณĀรือปญĀาท่ีกำĀนดใĀ และนำไปใชในการแกปญĀาได (P) 
    4. นำคüามรูเรื่องคüามÿัมพันธมาตอยอด และทำคüามเขาใจในเรื่องผลคูณคารทีเซียนได (P) 
  5. ตั้งใจและรับผิดชอบตอĀนาท่ีท่ีไดรับมอบĀมาย (A) 
3. ÿาระการเรียนรู 

 ฟงกชันและกราฟของฟงกชัน (ฟงกชันเชิงเÿน ฟงกชันกำลังÿอง ฟงกชันข้ันบันไดและฟงกชัน                        
เอกซโพเนนเชียล) 
4. ÿาระÿำคัญ/คüามคิดรüบยอด 

  คüามÿัมพันธ เปนการจับคูระĀüางÿิ่งÿองÿิ่ง และเขียนออกมาในรูปแบบของคูอันดับ (a, b) ซ่ึง                 
a Āมายถึง ÿมาชิกตัüĀนา และ b Āมายถึง ÿมาชิกตัüĀลังของคüามÿัมพันธ และคูอันดับ (a, b) กับคูอันดับ (b, 
a) มีคüามĀมายไมเĀมือนกัน ดังนั้นการÿลับท่ีของÿมาชิกตัüĀนาและÿมาชิกตัüĀลังอาจทำใĀมีคüามĀมายไม

เĀมือนกัน 
   คูอันดับÿองคูอันดับใด ๆ จะเทากัน ก็ตอเม่ือÿมาชิกตัüĀนาเทากันและÿมาชิกตัüĀลังเทากัน                 
ดังบทนิยาม คูอันดับ (a,b) = (c,d) ก็ตอเม่ือ a=c และ b=d 
  เซตของคูอันดับของÿมาชิกตัüĀนาเปนÿมาชิกในเซต A ทุกตัü และÿมาชิกตัüĀลังเปนÿมาชิกในเซต B  
ทุกตัü เรียกเซตของคูอันดับนี้üา ผลคูณคารทีเซียน (Cartesian Product) ของเซต A และ B  
  ดังบทนิยามผลคูณคารทีเซียนของเซต A และ B คือเซตของคูอันดับ (a,b) ท้ังĀมดโดยท่ี a เปนÿมาชิก

ของเซต A และ b เปนÿมาชิกของเซต B เขียน แทนดüย A x B ĀรือÿามารถเขียนใĀอยูในรูปแบบบอกเง่ือนไข

ไดดังนี้ {(a,b)פ aאA และ bאB}  
   โดยแบงประเภทของคüามÿัมพันธไดดังนี้ 
   1. r เปนคüามÿัมพันธจาก A ไป B ก็ตอเม่ือ BAr ×�  
  2. r เปนคüามÿัมพันธจาก A ไป A Āรือคüามÿัมพันธในเซต A ก็ตอเม่ือ AAr ×�  
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6 5 4 3 2 1 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

A 

C 

F 

B 

D 

E 

5. ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียนและคุณลักþณะอันพึงประÿงค 
ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียน คุณลักþณะอันพึงประÿงค 

1.  คüามÿามารถในการÿื่อÿาร 
2.  คüามÿามารถในการคิด 
     1) ทักþะการเชื่อมโยง 
     2) ทักþะการพิÿูจนคüามจริง 
     3) ทักþะกระบüนการคิดตัดÿินใจ 
3.  คüามÿามารถในการแกปญĀา 

1. มีüินัย รับผิดชอบ   
2. ใฝเรียนรู   
3. มุงม่ันในการทำงาน 

6. กิจกรรมการเรียนรู 

ช่ัüโมงท่ี 1 
ข้ันนำ 

   นักเรียนทำแบบทดÿอบกอนเรียน Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 
   ข้ันÿอน 

    1. ครูยกตัüอยางÿถานการณในĀองเรียน โดยกลาüถึงตำแĀนงการนั่งของนักเรียนในแตละคน 
โดยครูใĀนักเรียนดูแผนภาพโตŢะเรียนตามĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 
ฟงกชันและเขียนตำแĀนงท่ีนั่ง ABCDE ไü ดังรูป 

  
 
 
 
 

 
 
 
 

2. ครูเขียนตำแĀนงท่ีนั่งของ A(2, 4), B(4, 6), C(3, 3) พรอมกระตุนใĀÿังเกตคüามÿัมพันธ

ของ ABC โดยอธิบาย üา “ ตำแĀนงท่ี A(2, 4) อยูในแถüท่ี 2 ในแนüตั้ง และแถüท่ี 4 ในแนüนอน  
          ตำแĀนงท่ี B(4, 6) อยูในแถüท่ี 4 ในแนüตั้ง และแถüท่ี 6 ในแนüนอน 

         ตำแĀนงท่ี C(3, 3) อยูในแถüท่ี 3 ในแนüตั้ง และแถüท่ี 3 ในแนüนอน” 
3. ครูถามนักเรียนตำแĀนงท่ี DEF อยูในแถüท่ีเทาใดในแนüตั้งและในแนüนอน 

 (แนüตอบ  ตำแĀนง D อยูในแถüท่ี 5 ในแนüตั้ง และแถüท่ี 3 ในแนüนอน   
        ตำแĀนง E อยูในแถüท่ี 6 ในแนüตั้ง และแถüท่ี 5 ในแนüนอน 
        ตำแĀนง F อยูในแถüท่ี 1 ในแนüตั้ง และแถüท่ี 1 ในแนüนอน) 
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4. นักเรียนเขียนคูอันดับแÿดงตำแĀนงท่ีนั่ง A, B, C, D, E และ F แลüไดขอÿรุปท่ีüา (2, 4), 
(4, 6), (3, 3), (5, 3), (6, 5) และ (1, 1) เปนการจับคูระĀüางÿิ่งÿองÿิ่งท่ีมีคüามÿัมพันธกันและเขียนแÿดงÿิ่งท่ีมี

คüามÿัมพันธกันในüงเล็บ โดยมีเครื่องĀมายจุลภาคค่ันซ่ึงจะเรียกÿิ่งท่ีไดเĀลานี้üา “คูอันดับ” แตละคูอันดับ

ประกอบดüยÿมาชิกตัüĀนาและÿมาชิกตัüĀลัง ซ่ึงจะเรียก 2, 4, 3, 5, 6 และ 1 üาÿมาชกิตัüĀนาของคูอันดับ 

และ 4, 6, 3, 5, 1 üาÿมาชิกตัüĀลังของคูอันดับ 
5. นักเรียนตอบคำถามจาก “Class Discussion” จากนั้นครูÿุมนักเรียนออกมานำเÿนอĀนาชั้น

เรียน แลüไดขอÿรุปท่ีüา “คูอันดับท่ีมีการÿลับท่ีของÿมาชิกตัüĀนาและÿมาชิกตัüĀลังอาจทำใĀมีคüามĀมายไม

เĀมือนกันและคูอันดับÿองคูใด ๆ จะเทากัน ก็ตอเม่ือÿมาชิกตัüĀนาเทากันและÿมาชิกตัüĀลังเทากัน                    
ดังบทนิยาม คูอันดับ (a, b) = (c, d) ก็ตอเม่ือ a = c และ b = d” 

6. นักเรียนพิจารณาจากบทนิยามเซตของคูอันดับ (a, b) โดยท่ี a และ b มีคüามเก่ียüของกัน

บางประการ จะเรียกüา “คüามÿัมพันธ” 
7. นักเรียนÿรุปเรื่องคูอันดับและคüามÿัมพันธลงในÿมุดเปนการบาน 

ช่ัüโมงท่ี 2 
8. ครูยกตัüอยางใĀนักเรียนตอบคำถามตอไปนี้ 
• กำĀนด A = )}2,1{(  และ B = )}5,4,3{( นักเรียนÿามารถเขียนเซตของคูอันดับโดยใĀ

ÿมาชิกตัüĀนาเปนÿมาชิกของเซต A และÿมาชิกตัüĀลังเปนÿมาชิกของเซต B จะไดเซตของคูอันดับท้ังĀมดได

อยางไร 
 (แนüตอบ : {(1, 3), (1, 4), (1, 5), (2, 3), (2, 4), (2,5)})  

9. ครูกลาüüา “เซตของคูอันดับนี้จะมีÿมาชิกตัüĀนาจากเซต A ทุกตัü และมีÿมาชิกตัü

Āลังจากเซต B ทุกตัü เรียกเซตของคูอันดับนี้üา ผลคูณคารทีเซียนของเซต A และ B” 
10. นักเรียนรüมกันÿรุปบทนิยามของผลคูณคารทีเซียนของเซต A และ B คือ เซตของ               

คูอันดับ (a, b) ท้ังĀมด โดยท่ี a เปนÿมาชิกของเซต A และ b เปนÿมาชิกของเซต B เขียนแทนดüย BA×  
ĀรือÿามารถเขียนใĀอยูในรูปแบบบอกเง่ือนไขไดดังนี้ A B {(a,b) a " " A× = �  และ }B""b �  

11. ครูยกตัüอยางท่ี 1 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรู         
ท่ี 2 ฟงกชัน พรอมท้ังแÿดงüิธีทำ จากนั้นนักเรียนÿังเกตüา ABBA ×≠×  แตจำนüนÿมาชิกของ BA×  
เขียนแทนดüย )BA(n ×  เทากับจำนüนÿมาชิกของ AB× เขียนแทนดüย )AB(n ×   

12. นักเรียนทำ“ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 1 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร      
ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

ช่ัüโมงท่ี 3 
13. นักเรียนพิจารณาผลคูณคารทีเซียนของเซต A และ เซต B ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน 

คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชันจากนั้นครูถามคำถามดังนี้ A = { }6,4,2  และ                    B 
= { }5,4 จะได BA× = ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }5,6,4,6,5,4,4,4,5,2,4,2  

 



ฟงกชัน  >> 45 << 

    ถา  r1 = ( ) ( ) ( ){ }5,4,5,2,4,2  
         r2 = ( ) ( ){ }5,6,4,6  
         r3 = ( ){ }4,4  

• r1 เปนคüามÿัมพันธท่ีใชÿมาชิกตัüĀนาและตัüĀลังอยางไร 

 (แนüตอบ ใชÿมาชิกจาก A เพียงบางตัü และใชÿมาชิกจาก B Āมดทุกตัü) 

• r2 เปนคüามÿัมพันธท่ีใชÿมาชิกตัüĀนาและตัüĀลังอยางไร 
(แนüตอบ ใชÿมาชิกจาก A เพียงĀนึ่งตัü และใชÿมาชิกจาก B Āมดทุกตัü) 

• r3  เปนคüามÿัมพันธท่ีใชÿมาชิกตัüĀนาและตัüĀลังอยางไร 
(แนüตอบ ใชÿมาชิกจาก A เพียงĀนึ่งตัü และใชÿมาชิกจาก B เพียงĀนึ่งตัü) 

14. ครูกลาüüาจากการพิจารณาผลคูณคารทีเซียนของเซต A และ เซต B ขางตน นำไปเปนบท

นิยามของคüามÿัมพันธ ดังนี้  
  กำĀนดใĀ A และ B เปนเซตใด ๆ 

r เปนคüามÿัมพันธจาก A ไป B ก็ตอเม่ือ "BAr" ×�  
r เปนคüามÿัมพันธจาก A ไป A Āรือ คüามÿัมพันธในเซต A ก็ตอเม่ือ "AAr" ×�  

15. ครูยกตัüอยางท่ี 2 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรู               
ท่ี 2 ฟงกชันพรอมใĀนักเรียนแÿดงüิธีทำลงในÿมุด 

16. นักเรียนทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 2 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน เปนรายบุคคล 

17. นักเรียนจับคูทำใบงานท่ี 2.1.1 เรื่อง คüามÿัมพันธ 
18. นักเรียนทำแบบฝกทักþะ 2.1 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5               

Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน ขอ 1 – 2 เปนการบาน 
ข้ันÿรุป 
19. ครูถามคำถามเพ่ือÿรุปคüามรูเรื่อง คüามÿัมพันธ ดังนี้ 

• คüามÿัมพันธมีคüามĀมายüาอยางไร 
  (แนüตอบ : คüามÿัมพันธ Āมายถึง การจับคูระĀüางÿิ่งÿองÿิ่งท่ีมีคüามÿัมพันธกัน 

และเขียนออกมาในรูปแบบของคูอันดับ (a, b)  
• คูอันดับ (a, b) ซ่ึง a และ b มีคüามĀมายüาอยางไร  

 (แนüตอบ : a Āมายถึง ÿมาชิกตัüĀนา  และ b Āมายถึง ÿมาชิกตัüĀลัง)   
• คูอันดับ (a,b) เทากับ คูอันดับ (c,d) เม่ือใด    
 (แนüตอบ : (a, b) = (c, d) ก็ตอเม่ือ a=c และ b=d ) 
• ผลคูณคารทีเซียนของเซต A และ เซต B มีĀมายคüามüาอยางไร    

 (แนüตอบ : ผลคูณคารทีเซียนของเซต A และ เซต B Āมายถึง เซตของคูอันดับ (a,b) 
ท้ังĀมด โดยท่ี a เปนÿมาชิกของเซต A และ b เปนÿมาชิกของเซต B เขียนแทนดüย BA× ) 
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• BA× ÿามารถเขียนในรูปแบบบอกเง่ือนไขไดอยางไร 
 (แนüตอบ : BbเเละAa)b,a{BA ��=× ) 
• r เปนคüามÿัมพันธจาก A ไป B เม่ือใด 

 (แนüตอบ : r เปนคüามÿัมพันธจาก A ไป B ก็ตอเม่ือ BAr ×� ) 
• r เปนคüามÿัมพันธจาก A ไป A เม่ือใด 

 (แนüตอบ : r เปนคüามÿัมพันธจาก A ไป A ก็ตอเม่ือ AAr ×� ) 
7. การüัดและประเมินผล 

รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

7.1 การประเมินกอนเรียน 
     - แบบทดÿอบกอนเรียน      
       Āนüยการเรียนรูท่ี 1  

 
- ตรüจแบบทดÿอบ 
  กอนเรียน 

 
- แบบทดÿอบกอนเรียน 

 
- ประเมินตามÿภาพจริง 

7.2 การประเมินระĀüาง 
     การจัดกิจกรรม 
     การเรียนรู 

1) คüามÿัมพันธ 
 

- ตรüจแบบฝกทักþะ 2.1 
- ตรüจใบงานท่ี 2.1.1 

- แบบฝกทักþะ 2.1 
- ใบงานท่ี 2.1.1 
 

- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
 

     2) การนำเÿนอผลงาน - ประเมินการนำเÿนอ   
  ผลงาน 

- แบบประเมิน 
  การนำเÿนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
 ผานเกณฑ 

     3) พฤติกรรมการทำงาน    
        รายบุคคล 

- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานรายบุคคล 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม   
  การทำงานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     4) พฤติกรรมการทำงาน   
        กลุม 

- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานกลุม 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม   
  การทำงานกลุม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     5) คุณลักþณะ 
        อันพึงประÿงค 

- ÿังเกตคüามมีüินัย 
  รับผิดชอบใฝเรียนรู  
  และมุงม่ัน 

- แบบประเมิน 
  คุณลักþณะ 
  อันพึงประÿงค 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

8. ÿ่ือ/แĀลงการเรียนรู 

 8.1 ÿ่ือการเรียนรู 

  1) Āนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

  2) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตรท่ี 2.1 เรื่อง คüามÿัมพันธ  

  3) แบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 เลม 1 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 
  4) ใบงานท่ี 2.1.1 เรื่อง คüามÿัมพันธ 

8.2 แĀลงการเรียนรู  

 อินเทอรเน็ต 
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คüามคิดเĀ็นของผูอำนüยการโรงเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นายเทิดทูน ÿุจารี) 

ผูอำนüยการโรงเรียน 
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บันทึกĀลังÿอน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ผลท่ีเกิดข้ึนกับผูเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ปญĀาและอุปÿรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ขอเÿนอแนะ/แนüทางแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นางÿาüอัญชลีรัตน รอดเลิý) 

ผูÿอน 
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ใบงานท่ี 2.1.1 
เรื่อง คüามÿัมพันธ 

คำช้ีแจง � จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 

1. ถา (x ,y) = (4,5) จงĀาคา x,y……………....…………………………………………………………………………………………. 

2. ถา (x ,3) = (-2,y) จงĀาคา x,y…………….....………………………………………………………………………………………. 

3. ใĀ (2x+1,13) = (3,4y-3) จงĀาคาของ x,y        
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………... 
4. จงเขียน A x B และ B x A เม่ือกำĀนดเซตAและBดังตอไปนี้ 

4.1 A = {1, 2} และ B = {3, 4} 
A x B =………………………………………………………………………………………............................................... 
B x A =.……………………………………………………………………………………….............................................. 

4.2 A = {1, 2} และ B = {a, b, c} 
A x B =………………………………………………………………………………………............................................... 
B x A =.……………………………………………………………………………………….............................................. 

4.3 A = {a, b} และ B = {� } 
A x B =………………………………………………………………………………………............................................... 
B x A =.……………………………………………………………………………………….............................................. 

4.4 A=�  และ B = {3, 4, 5} 
A x B =………………………………………………………………………………………............................................... 
B x A =.……………………………………………………………………………………….............................................. 

4.5 A = {a, b} และ B = {1, 2, 3} 
A x B =………………………………………………………………………………………............................................... 
B x A =.……………………………………………………………………………………….............................................. 

5. กำĀนด A = {1, 2, 3}, B = {2, 3} และ C = {3, 5} จงĀา 

1.1 A x B =..............………………..………………………………………………….......................................................  
1.2 A x C =.............………………………………………….…………………………....................................................... 
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ใบงานท่ี 2.1.1 
เรื่อง คüามÿัมพันธ 

คำช้ีแจง � จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 

1. ถา(x,y) = (4,5) จงĀาคา x,y      x = 4    y = 5                          
2. ถา(x,3) = (-2,y) จงĀาคา x,y     x = -2    y = 3                         
3. ใĀ(2x+1,13) = (3,4y-3) จงĀาคาของ x,y       

      เนื่องจาก    2x+1=3  และ         13=4y-3                                                    

                         2x=2                              16=4y                                               

                           x=1                  y=4      ดังนั้น x=1 และ y=4                                                     
4. จงเขียน A x B และ B x A เม่ือกำĀนดเซต A และ B ดังตอไปนี้ 

4.1 A = {1,2} และ B = {3,4} 
       A x B = {(1,3),(1,4),(2,3),(2,4)}                                                          
       B x A = {(3,1),(3,2),(4,1),(4,2)}                                                                
4.2 A = {1,2} และ B = {a,b,c} 
       A x B = {(1,a),(1,b),(1,c),(2,a),(2,b),(2,c)}                                                            
       B x A = {(a,1),(a,2),(b,1),(b,2),(c,1),(c,2)}                                                                                       
4.3 A = {a,b} และ B = {� } 
        A x B  =   Ø                                                                             
       B x A  =   Ø                                                                                                             
4.4 A = �  และ B = {3,4,5} 
       A x B =  Ø                                                                                  
       B x A =  Ø                                                                                 
4.5 A = {a,b} และ B = {1,2,3} 
   A x A = {(a,a),(a,b),(b,a),(b,b)}                                                                  
   B x B = {(1,1),(1,2),(1,3),(2,1),(2,2),(2,3),(3,1),(3,2),(3,3)}                                             

5.  กำĀนด  A = {1,2,3} , B = {2,3} และ C = {3,5} จงĀา 
5.1 A x B = {(1,2),(1,3),(2,2),(2,3),(3,2),(3,3)}                                                            
5.2 A x C = {(1,3),(1,5),(2,3),(2,5),(3,3),(3,5)}                                                          
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แบบทดÿอบกอนเรียนĀนüยการเรียนท่ี 2 
คำช้ีแจง � ใĀนักเรียนเลือกคำตอบที่ถูกตองท่ีÿุดเพียงขอเดียü 

 
 

 1. ข  2. ค  3. ข

  
 4. ง  5. ก  6. ค  7. ข

  
 8. ค  9. ข  10. ข 

 

1. กำĀนดใĀ A={1,2,3,4}  และ B={2,3,4,5}               
    ถา r = {(x,y) א AxB y œ x} แลüจำนüน

ÿมาชิกแลü คüามÿัมพันธ r เทากับขอใดตอไปนี้ 
       ก. 10       ค. 14             
       ข. 13               ง. 16   
2. กำĀนดใĀ A={x א I -3<x<6} และ                                                
    r = {(x,y) א AxA y = |x+1| }                                        
    จำนüนÿมาชิกของ  r เทากับขอใดตอไปนี้                                   
        ก. 5                ค. 7 
        ข. 6        ง. 8 
3. กำĀนดใĀ A={1,2,3,4}และ B={1,2,5} 
   คüามÿัมพันธในขอใดมีÿมาชิกมากท่ีÿุด 

    ก. {(x,y) א AxB y = x} 
    ข. {(x,y) א AxB y ≠ x^                             

    ค. {(x,y) א AxB y > x} 
    ง. {(x,y) א AxB y = √x } 

4. กำĀนด  A={a, b, c}  และ B={0,1} ฟงกชัน             
ในขอใดตอไปนี้เปนฟงกชันจาก B ไป A      

       ก. {(a,1), (b,0), (c,1)}      
       ข. {(0,b), (1,a), (1,c)} 
       ค. {(b,1), (c,0)}              
       ง. {(0,c), (1,b)} 
5. กำĀนดใĀ A={1,2} และ B={a,b} คูอันดับ             

ในขอใดตอไปนี้เปนÿมาชิกของผลคูณคารทีเชียน            
A x B 
    ก. (2,b)            ค. (a,1)           
    ข. (b,a)              ง. (1,2) 

6. กำĀนด A = {2, 3, 5}  และ B={1,2}  ฟงกชัน          
ในขอใดตอไปนี้เปนฟงกชันจาก B ไป A 

      ก. {(2,1), (3,2), (5,1)}      ค. {(1,3), (2,2)} 
      ข. {(1,5), (2,3), (2,2)}      ง. {(2,1), (5,2)} 
7. คüามÿัมพันธในขอใดเปนฟงกชัน 
      ก. {(0,1), (0,2), (2,1), (1,3)} 
      ข. {(0,2), (1,1), (2,2), (3,0)} 
      ค. {(1,1), (2,0), (2,3), (3,1)} 
      ง. {(1,2), (0,3), (1,3), (2,2)} 
8. พาราโบลารูปĀนึ่งมีเÿนÿมมาตรขนานกับแกน Y 

และมีจุดÿูงÿุดอยูท่ีจุด (a, b) พาราโบลารูปนี ้               
ตัดแกน X ท่ีÿุด  (-1, 0)  และ (5, 0) แลü a        
มีคาเทากับขอใด ตอไปนี้ 

     ก. 0                          ค. 2 
        ข. 1                          ง. 3                                          
9. กำĀนดใĀ  r = {(a,b) a � A, b � B และ                

b Āารดüย a ลงตัü} ถา A = {2 , 3, 5} แลü

คüามÿัมพันธ r จะเปนฟงกชันเม่ือ B เทากับ    
เซตใดตอไปนี้ 
   ก. {3 , 4, 7}              ค. {0 , 3, 13} 
   ข.  {2 , 3, 15}            ง.  {4 , 5, 11} 

10. กราฟของฟงกชันในขอใดตอไปนี้ ตัดแกน X 
มากกüา 1 จุด                                                                            

        ก.  y = 1 + x2            ค.  y = |x-1|          

            ข.  y = |x|- 2            ง.  
x1

y
2

 =  
 
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แบบทดÿอบĀลังเรียนĀนüยการเรียนท่ี 2 
คำช้ีแจง � ใĀนักเรียนเลือกคำตอบที่ถูกตองท่ีÿุดเพียงขอเดียü 

 1. ข  2. ค  3. ง

  
 4. ก  5. ค  6. ข  7. ข

  
 8. ค  9. ก  10. ก 

 

1. กำĀนดใĀ  A= {3,4,5}  และ B = {4,5,6}                     
ถา r = {(x,y) א AxB y œ x} แลü จำนüน

ÿมาชิกแลüคüามÿัมพันธ r เทากับขอใดตอไปนี้ 
         ก. 7              ค. 9 
         ข. 8              ง. 10                                          
2. กำĀนดใĀ A={x א I -3<x<6} และ                                
    r= {(x,y)א AxA y=√x }                                         
    จำนüนÿมาชิกของ  r  เทากับขอใดตอไปนี้                                   
        ก. 1                       ค. 3 
        ข. 2               ง. 4 
3. กำĀนดใĀ A={1,2,3,4}และ B={1,2,3,5} 
   คüามÿัมพันธในขอใดมีÿมาชิกนอยท่ีÿุด 

   ก. {(x,y) א AxB y = x} 
   ข. {(x,y) א AxB y ≠ x^                             

   ค. {(x,y) א AxB y > x} 
   ง. {(x,y) א AxB y = √x } 

4. กำĀนด  A = {e,f} และ B = {2,3,6} ฟงกชัน               
ในขอใดตอไปนี้เปนฟงกชันจาก B ไป A                                          

        ก. {(6,e), (3,f)}          ค. {(2,f), (3,e), (e,6) 
        ข. {(e,3), (f,6), (2,f)}   ง. {(f,6), (e,f)} 
5. กำĀนดใĀ A={2,3} และ B={e,f} คูอันดับ             

ในขอใดตอไปนี้เปนÿมาชิกของผลคูณคารทีเชียน 

A x B 
        ก. (2,3)                   ค. (2,f)           
        ข. (3,2)                    ง. (f,e) 

6. กำĀนด A={1,2,3} และ B={c,d,f}  ฟงกชัน               
ในขอใดตอไปนี้เปนฟงกชันจาก B ไป A 

       ก. {(1,c), (1,1), (d,1)}     ค. {(1,c), (d,1)} 
       ข. {(c,1), (d,1), (f,1)}      ง. {(c,d), (d,1)} 
7. คüามÿัมพันธในขอใดเปนฟงกชัน 

    ก. {(0,5), (0,6}, (1,9)} 
    ข. {(1,2), (2,3), (3,4)} 
    ค. {(2,2), (2,3), (2,4)} 
    ง. {(1,1), (1,3), (2,5)} 

8. พาราโบลารูปĀนึ่งมีเÿนÿมมาตรขนานกับแกน Y 
และมีจุดÿูงÿุดอยูท่ีจุด (a, b) พาราโบลารูปนี ้       
ตัดแกน X ท่ีÿุด  (-1, 0) และ (5, 0) แลü a              
มีคาเทากับขอใด ตอไปนี้ 

     ก. 0                       ค. 2 
        ข. 1                       ง. 3 
9. กำĀนดใĀ  r = {(a,b) a � A, b � B และ                    

b Āารดüย a ลงตัü} ถา  A = {1,2,5}  แลü

คüามÿัมพันธ r จะเปนฟงกชัน เม่ือ B เทากับ 
เซตใดตอไปนี้ 
    ก. {1,6,20}              ค. {0,7,10} 
    ข.  {1,3,6}               ง.  {4,5,9} 

10. กราฟของฟงกชันในขอใดตอไปนี้ตัดแกน X 
มากกüา 1 จุด                                                                         

        ก. 2y x=        ค. y = |x-1|                 

        ข.  y x=          ง.   
x1

y
4

 =  
 
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แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 5 
กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร              ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี 5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ôงกชัน       จำนüน 28 ช่ัüโมง 

เรื่อง กราôของคüามÿัมพันธ       เüลา 2 ช่ัüโมง 

1. มาตรฐาน/ตัüช้ีüัด 

  ค 1.2 ม.5/1  ใชฟงกชันและกราฟของฟงกชันอธิบายÿถานการณท่ีกำĀนด 
2. จุดประÿงคการเรียนรู 

 1. อธิบายองคประกอบ และการเขียนกราฟไดอยางถูกตอง (K) 
 2. เขียนกราฟของคüามÿัมพันธท่ีโจทยกำĀนดใĀได (P) 
 3. ตั้งใจและรับผิดชอบตอĀนาท่ีท่ีไดรับมอบĀมาย (A) 
3. ÿาระการเรียนรู 

 ฟงกชันและกราฟของฟงกชัน (ฟงกชันเชิงเÿน ฟงกชันกำลังÿอง ฟงกชันข้ันบันไดและฟงกชัน                        

เอกซโพเนนเชียล) 
4. ÿาระÿำคัญ/คüามคิดรüบยอด 

 ใĀ r เปนÿับเซตของ R x R กราฟของคüามÿัมพันธ r คือ เซตของจุดในระนาบท่ีแÿดงคูอันดับท่ีÿมาชิก

ของคüามÿัมพันธ 
5. ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียนและคุณลักþณะอันพึงประÿงค 

ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียน คุณลักþณะอันพึงประÿงค 

1. คüามÿามารถในการÿื่อÿาร 
2. คüามÿามารถในการคิด 
    1) ทักþะการเชื่อมโยง 
    2) ทักþะการคิดĀลากĀลาย 
3. คüามÿามารถในการแกปญĀา 

1. มีüินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝเรียนรู  
3. มุงม่ันในการทำงาน 

6. กิจกรรมการเรียนรู 

ช่ัüโมงท่ี 1 
ข้ันนำ 

ครูอธิบายüา นักเรียนÿามารถใชคูอันดับ (x, y) แทนคüามÿัมพันธระĀüาง x และ y                    
ซ่ึงÿามารถจับคูĀนึ่งตอĀนึ่งระĀüางคูอันดับของจำนüนจริงกับพิกัดของจุดในระนาบ โดยใĀ x เปนพิกัดĀนาและ 

y เปนพิกัดĀลัง 

นิยามคือ ใĀ r เปนÿับเซตของ R x R กราฟของคüามÿัมพันธ r คือ เซตของจุดในระนาบ             

ท่ีแÿดงคูอันดับท่ีÿมาชิกของ r 
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   ข้ันÿอน 

1. ครูอธิบายบทนิยามในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 
ฟงกชัน จากนั้นใĀนักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 3 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรู

ท่ี 2 ฟงกชัน แลüถามนักเรียนüาÿามารถเขียนกราฟของ 1r  และ 2r  ไดĀรือไม 
2. ครูทบทüนคüามรูเก่ียüกับการเขียนกราฟ โดยครูอธิบายüา การเขียนกราฟมีแกน 2 แกน 

คือ แกน x เปนแกนในแนüนอน และแกน y เปนแกนในแนüตั้ง ซ่ึงĀลักการเขียนกราฟจะเขียนจากคูอันดับ 

ÿมาชิกตัüĀนาจะเขียนในแนüแกน x และÿมาชิกตัüĀลังจะเขียนในแนüแกน y เชน (2, 8) แนüแกน x                   
คือเลข 2 แนüแกน y คือเลข 8 

3. ครูยกตัüอยางเพ่ิมเติมบนกระดาน แลüÿุมนักเรียนออกมาเขียนกราฟของคüามÿัมพันธดังนี้ 
)}5,10(),4,8(),3,6(),2,4(),1,2{(r −−−−−=  

  (แนüตอบ : 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

4. นักเรียนทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 3 และ 4 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน 

คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน ท่ีÿอดคลองกับตัüอยางท่ี 4 บนกระดานแลüถามคำถามนักเรียน 
ดังนี้ 
      1) 1r {(x, y) R R | y 3x}= � × = −   

• จากÿมการ y = -3x เม่ือแทน x = -2, -1, 0, 1, 2 จะไดคา y เปนเทาใด 
      (แนüตอบ :  

 
 

 
 
 
 
• ÿามารถเขียนกราฟ 1r {(x, y) R R | y 3x}= � × = − ไดอยางไร 

x -2 -1 0 1 2 
y 6 3 0 -1 -6 
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     (แนüตอบ :             
 
 
 
 
 
 
                      ) 
                                                                                   

• กราฟท่ีไดเปนลักþณะใด 
  (แนüตอบ : กราฟเÿนตรง) 
2) 2

2r {(x, y) R R | y x }= � × = −   
• จากÿมการ y = −xଶ เม่ือแทน x = -2, -1, 0, 1, 2 จะไดคา y เปนเทาใด 

     (แนüตอบ : 
       
 
 

• ÿามารถเขียนกราฟ 2
2r {(x, y) R R | y x }= � × = −  ไดอยางไร 

    (แนüตอบ : 
 
 
 
 
 
 
 

• กราฟท่ีไดเปนลักþณะใด 
 (แนüตอบ : กราฟพาราโบลาคü่ำ) 
3) 3r {(x, y) R R | y x 2 }= � × = −   

• จากÿมการ y= |x-2| เม่ือแทน x =  0, 1, 2, 3, 4 จะไดคา y เปนเทาใด 
 (แนüตอบ :  

        
 

x -2 -1 0 1 2 
y -4 -1 0 -1 -4 

x 0 1 2 3 4 
y 2 1 0 1 2 
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• ÿามารถเขียนกราฟ 3r {(x, y) R R | y x 2 }= � × = − ไดอยางไร 
(แนüตอบ : 

 
 
 

 
 
 

• กราฟท่ีไดเปนลักþณะใด 
  (แนüตอบ : เปนกราฟเÿนตรง 2 เÿน ตัดกันท่ีจุด (2, 0)) 

5. นักเรียนยกตัüอยางท่ีÿอดคลองกับตัüอยางท่ี 4 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน 
คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน แลüทำลงในÿมุด 

6. นักเรียนทำลองทำดูของตัüอยางท่ี 4 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน  

7. นักเรียนทำแบบฝกทักþะ 2.1 เรื่อง กราฟของคüามÿัมพันธ ในĀนังÿือเรียนรายüิชา

พ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน ขอ 4 เปนการบาน 
ช่ัüโมงท่ี 2 

8. นักเรียนจับกลุม ๆ ละ 3 – 4 คน ใĀนักเรียนĀาโจทยและýึกþาจากแĀลงการเรียนรู

อินเตอรเน็ตเก่ียüกับเรื่องกราฟของฟงกชัน กลุมละ 5 โจทย 
9. นักเรียนแตละกลุมและครูรüมกันอภิปรายและÿรุปĀนาชั้นเรียนเก่ียüกับเรื่อง กราฟของ

ฟงกชัน 
10. นักเรียนทำแบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

เปนการบาน 
ข้ันÿรุป 

นักเรียนและครูรüมกันÿรุปĀลักการเขียนกราฟของคüามÿัมพันธดังนี้ 
• ใĀ r เปนÿับเซตของ  R x R  กราฟของคüามÿัมพันธ r คือ เซตของจุดในระนาบท่ีแÿดงคู

อันดับท่ีÿมาชิกของคüามÿัมพันธ  
�.  การüัดและประเมินผล 

รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

7.1 การประเมินระĀüาง 
     การจัดกิจกรรมการเรียนรู 
     1) กราฟของ 
         คüามÿัมพันธ 

 
 
- ตรüจแบบฝกทักþะ 2.1 
 

 
 
- แบบฝกทักþะ 2.1 
 

 
 
- รอยละ60 ผานเกณฑ 
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รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

     2) การนำเÿนอผลงาน - ประเมินการนำเÿนอ   
  ผลงาน 

- แบบประเมินการ  
  นำเÿนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     3) พฤติกรรมการทำงาน   
        รายบุคคล 

- ÿังเกตพฤติกรรมการ  
  ทำงานรายบุคคล 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม  
  การทำงานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     4) พฤติกรรมการทำงาน    
        กลุม 

- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานกลุม 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม     
  การทำงานกลุม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     5) คุณลักþณะ 
        อันพึงประÿงค 

- ÿังเกตคüามมีüินัย 
  รับผิดชอบ ใฝเรียนรู 
  และมุงม่ัน 

- แบบประเมิน   
  คุณลักþณะอันพึง  
  ประÿงค 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

8. ÿ่ือ/แĀลงการเรียนรู 

 8.1 ÿ่ือการเรียนรู 

  1) Āนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 
  2) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตรท่ี 2.1 เรื่อง กราฟของคüามÿัมพันธ 
  3) แบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 
 8.2 แĀลงการเรียนรู  
  อินเทอรเน็ต 
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คüามคิดเĀ็นของผูอำนüยการโรงเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นายเทิดทูน ÿุจารี) 

ผูอำนüยการโรงเรียน 
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บันทึกĀลังÿอน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ผลท่ีเกิดข้ึนกับผูเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ปญĀาและอุปÿรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ขอเÿนอแนะ/แนüทางแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นางÿาüอัญชลีรัตน รอดเลิý) 

ผูÿอน 
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แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 6 
กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร              ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี 5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ôงกชัน       จำนüน 28 ช่ัüโมง 

เรื่อง โดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธ      เüลา 2 ช่ัüโมง 

1. มาตรฐาน/ตัüช้ีüัด 

  ค 1.2 ม.5/1  ใชฟงกชันและกราฟของฟงกชันอธิบายÿถานการณท่ีกำĀนด 
2. จุดประÿงคการเรียนรู 

 1. บอกคüามĀมายของโดเมนและเรนจได (K) 
  2. ÿามารถĀาโดเมนและเรนจจากคูอันดับท่ีกำĀนดใĀได (P) 
       3. นำคüามรูเรื่องคüามÿัมพันธมาเชื่อมโยงกับการĀาโดเมนและเรนจ (P) 
     4. ÿามารถĀาโดเมนและเรนจจากกราฟของคüามÿัมพันธได (P) 

 5. รบัผิดชอบตอĀนาท่ีท่ีไดรับมอบĀมาย (A) 
3. ÿาระการเรียนรู 

 ฟงกชันและกราฟของฟงกชัน (ฟงกชันเชิงเÿน ฟงกชันกำลังÿอง ฟงกชันข้ันบันไดและฟงกชัน                        

เอกซโพเนนเชียล) 
4. ÿาระÿำคัญ/คüามคิดรüบยอด 

   คüามÿัมพันธ r ไดแก (a, d), (b, e), (c, f) จะเĀ็นüาÿมาชิกตัüĀนาของคูอันดับท้ังĀมดใน r คือ {a, 
b, c} เรียก ÿมาชิกตัüĀนาของคูอันดับท้ังĀมดในคüามÿัมพันธ r üา โดเมน (Domain) ของ r 
           ÿมาชิกตัüĀลังของคูอันดับท้ังĀมดใน r คือ {d, e, f} เรียกÿมาชิกตัüĀลังของคูอันดับท้ังĀมด  ใน
คüามÿัมพันธ üาเรนจ (Range) ของ r 
           บทนิยาม กำĀนด r เปนคüามÿัมพันธจาก A ไป B 
             โดเมนของ r คือ เซตของÿมาชิกตัüĀนาของคูอันดับใน r เขียนแทนดüย Dr  
            เรนจของ  r คือ เซตของÿมาชิกตัüĀลังของคูอันดับใน r เขียนแทนดüย Rr  
ÿามารถเขียน Dr  และ Rr  ในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไขไดดังนี้ 
   Dr  = {x פ x א A , y א B ซ่ึง (x,y) א r} กลาüไดüา จะตองĀาคา x ท่ีทำใĀมีคาของ y ดังนั้นจึง

ตองจัดคüามÿัมพันธใĀ y อยูในรูปของ x 
   Rr  = {y פ y א B , x א A ซ่ึง (x,y) א r} กลาüไดüา จะตองĀาคา y ท่ีทำใĀมีคาของ x ดังนั้นจึง

ตองจัดคüามÿัมพันธใĀ x อยูในรูปของ y 
   การĀาโดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธท่ีกำĀนดดüยกราô 

   การĀาโดเมนจะพิจารณาตามแนüแกน x จากทางดานซายไปทางขüาüา เÿนกราฟเริ่มตนจาก

จำนüนใดไปยังจำนüนใด 
    การĀาเรนจ จะพิจารณาตามแนüแกน y จากทางดานลางข้ึนดานบนüา เÿนกราฟเริ่มตนจากจำนüน

ใดไปยังจำนüนใด 
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5. ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียนและคุณลักþณะอันพึงประÿงค 
ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียน คุณลักþณะอันพึงประÿงค 

1. คüามÿามารถในการÿื่อÿาร 
2. คüามÿามารถในการคิด 
    1) ทักþะการเชื่อมโยง 
    2) ทักþะการคิดĀลากĀลาย 
3. คüามÿามารถในการแกปญĀา 

1. มีüินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝเรียนรู  
3. มุงม่ันในการทำงาน 

6. กิจกรรมการเรียนรู 

ช่ัüโมงท่ี 1 
ข้ันนำ 

ครูถามคำถามเพ่ือทบทüนคüามรูเรื่องคüามÿัมพันธและการเขียนกราฟของคüามÿัมพันธ ดังนี้ 

• คüามÿัมพันธมีคüามĀมายüาอยางไร 
      (แนüตอบ : คüามÿัมพันธ Āมายถึง การจับคูระĀüางÿิ่งÿองÿิ่งท่ีมีคüามÿัมพันธกันและเขียน

อยูในรูปของคูอันดับ (a, b)) 
• กราฟของคüามÿัมพันธ r มีคüามĀมายüาอยางไร 

(แนüตอบ : กราฟของคüามÿัมพันธ r คือ เซตของจุดบนระนาบท่ีแÿดงคูอันดับท่ีÿมาชิกของ

คüามÿัมพันธ r) 
   ข้ันÿอน 

1. นักเรียนýึกþา “โดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธ” ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน 

คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จากนั้นครูเขียนแผนภาพคüามÿัมพันธบนกระดานแลü           

ตั้งคำถามดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 

• จากแผนภาพÿามารถเขียนเปนคüามÿัมพันธ r เปนคูอันดับใดไดบาง 
 (แนüตอบ : (2, 6) ,(2, 8) ,(2, 10) ,(4, 8) ,(5, 10)) 
• เซตของÿมาชิกตัüĀนาของคูอันดับท้ังĀมดใน r มีอะไรบาง  

   (แนüตอบ : }5,4,2{ ) 
• เซตของÿมาชิกตัüĀลังของคูอันดับท้ังĀมดใน r มีอะไรบาง 

   (แนüตอบ : }10,8,6{ ) 

2 
4 
5 

6 
8 
10 
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2. นักเรียนรüมกันÿรุปบทนิยาม และเขียนโดเมนและเรนจในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไข                 

ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน ลงในÿมุด 
3. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 5 – 6 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จากนั้นตั้งขอÿังเกตüาในตัüอยางท่ี 6 การĀาโดเมนของคüามÿัมพันธ r จะตองĀาคาของ x ท่ี
ทำใĀมีคาของ y ดังนั้น จึงตองจัดคüามÿัมพันธใĀ y อยูในรูปของ x และการĀาเรนจของคüามÿัมพันธ r จะตอง

Āาคาของ y ท่ีทำใĀมีคาของ x ดังนั้นจึงตองจัดคüามÿัมพันธใĀ x อยูในรูปของ y  
4. นักเรียนทำ “ลองทำดู” ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรู

ท่ี 2 ฟงกชัน ขอ 5 เปนรายบุคคล  
5. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 7 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จากนั้นตั้งขอÿังเกตüา ในตัüอยางท่ี 7 การĀาโดเมนของคüามÿัมพันธ r จะตองĀาคาของ x 
ท่ีทำใĀมีคาของ y ดังนั้น จึงตองจัดคüามÿัมพันธใĀ y อยูในรูปของ x และการĀาเรนจของคüามÿัมพันธ r 
จะตองĀาคาของ y ท่ีทำใĀมีคาของ x ดังนั้น จึงตองจัดคüามÿัมพันธใĀ x อยูในรูปของ y  

6. ครูยกตัüอยางท่ี 8 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 
ฟงกชัน จากนั้นตั้งขอÿังเกตüา ในตัüอยางท่ี 8 การĀาโดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธ r คาของ x และ y  อยู

ในรูปเýþÿüนท่ีมีตัüÿüนเปนพĀุนามกำลังĀนึ่ง และจะไมนิยามเม่ือตัüÿüนเปนýูนย ดังนั้นตัüÿüน                  
ตองไมเทากับýูนย 

7. นักเรียนจับคูทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 10 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร 

ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชันและใบงานท่ี 2.3.1 เรื่อง โดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธ 
ช่ัüโมงท่ี 2 

8. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 9 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จากนั้นตั้งขอÿังเกตüา จำนüนในคาÿัมบูรณเปนจำนüนจริงใด ๆ และคาÿัมบูรณจะมีคา

มากกüาĀรือเทากับýูนยเÿมอ 
9. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 10 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จากนั้นตั้งขอÿังเกตüาในตัüอยางท่ี 10 การĀาโดเมนของคüามÿัมพันธ r คาของ x อยูในรูป

คารากท่ีÿองซ่ึงจำนüนในรากท่ีÿองตองไมเปนจำนüนลบดังนั้น จำนüนในรากจึงตองมากกüาĀรือเทากับýูนย

และการĀาเรนจของคüามÿัมพันธ r จะตองĀาคาของ y ดังนั้นจึงตองจัดคüามÿัมพันธใĀ x อยูในรูปของ y 
เนื่องจากคาของ y อยูในรูปคารากท่ีÿอง ซ่ึงตองยกกำลังÿองท้ังÿองขางของÿมการ  

10. นักเรียนจับคูทำ “ลองทำด”ู ของตัüอยางท่ี 9 และ 10 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน 
คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน ลงในÿมุด 

11. นักเรียนýึกþาการĀาโดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธท่ีกำĀนดดüยกราฟในĀนังÿือเรียน

รายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จนไดขอÿรุปท่ีüา การĀาโดเมน                   
จะพิจารณาตามแนüแกน x จากทางดานซายไปทางขüาüา เÿนกราฟเริ่มตนจากจำนüนใดไปยังจำนüนใดและ 
การĀาเรนจจะพิจารณาตามแนüแกน y จากทางดานลางข้ึนดานบนüา เÿนกราฟเริ่มตนจากจำนüนใดไปยัง

จำนüนใด 



ฟงกชัน  >> 63 << 

12. นักเรียนจับคูทำ “ลองทำด”ู ของตัüอยางท่ี11 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน 

คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 
13. นักเรียนทำแบบฝกทักþะ 2.1 เรื่อง โดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธในĀนังÿือเรียน

รายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน ขอ 5, 6 และ7 ลงในÿมุด 
14. นักเรียนทำแบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน เปน

การบาน 
   ข้ันÿรุป 

ครูถามคำถามนักเรียนเพ่ือÿรุปคüามรูเรื่องโดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธ ดังนี้ 
• โดเมนของ r มีคüามĀมายüาอยางไร 
 (แนüตอบ : โดเมนของ r คือ ÿมาชิกตัüĀนาของคูอันดับท้ังĀมดในคüามÿัมพันธ r) 
• เรนจของ r มีคüามĀมายüาอยางไร 
 (แนüตอบ : เรนจของ r คือ ÿมาชิกตัüĀลังของคูอันดับท้ังĀมดในคüามÿัมพันธ r) 
• ใĀนักเรียนÿามารถĀาโดเมนของคüามÿัมพันธท่ีกำĀนดดüยกราฟไดอยางไร 

 (แนüตอบ : การĀาโดเมน จะพิจารณาตามแนüแกน x จากทางดานซายไปทางขüาüา 

เÿนกราฟเริ่มตนจากจำนüนใดไปยังจำนüนใด)   
• ใĀนักเรียนÿามารถĀาเรนจของคüามÿัมพันธท่ีกำĀนดดüยกราฟไดอยางไร  
 (แนüตอบ : การĀาเรนจ จะพิจารณาตามแนüแกน y จากทางดานลางข้ึนดานบนüา

เÿนกราฟเริ่มตนจากจำนüนใดไปยังจำนüนใด) 
7. การüัดและประเมินผล 

รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

7.1 การประเมินระĀüาง 
     การจัดกิจกรรมการเรียนรู 
     1) โดเมนและเรนจของ  
         คüามÿัมพันธ 

 
 
- ตรüจแบบฝกทักþะ 2.1 
- ตรüจใบงานท่ี 2.3.1 

 
 
- แบบฝกทักþะ 2.1 
- ใบงานท่ี 2.3.1 

 
 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 

      2) การนำเÿนอผลงาน - ประเมินการนำเÿนอ   
  ผลงาน 

- แบบประเมินการ  
  นำเÿนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

      3) พฤติกรรมการทำงาน

 รายบุคคล 
- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานรายบุคคล 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม  
  การทำงานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

      4) พฤติกรรมการทำงาน

 กลุม 
- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานกลุม 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม   
  การทำงานกลุม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

      5) คุณลักþณะ 
 อันพึงประÿงค 

- ÿังเกตคüามมีüินัย  
  รับผิดชอบ 
  ใฝเรียนรู และมุงม่ัน 

- แบบประเมิน     
  คุณลักþณะอันพึง  
  ประÿงค 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 
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8. ÿ่ือ/แĀลงการเรียนรู 

 8.1 ÿ่ือการเรียนรู 

    1) Āนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 
    2) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตรท่ี 2.1 เรื่อง โดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธ 

    3) แบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 เลม 1 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 
    4) ใบงานท่ี 2.3.1 เรื่อง โดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธ 

 8.2 แĀลงการเรียนรู  

            - 
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คüามคิดเĀ็นของผูอำนüยการโรงเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นายเทิดทูน ÿุจารี) 

ผูอำนüยการโรงเรียน 
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บันทึกĀลังÿอน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ผลท่ีเกิดข้ึนกับผูเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ปญĀาและอุปÿรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ขอเÿนอแนะ/แนüทางแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นางÿาüอัญชลีรัตน รอดเลิý) 

ผูÿอน 
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ใบงานท่ี 2.3.1 

เรื่อง โดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธ 

คำช้ีแจง � จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 

1. จงĀาโดเมนและเรนจจากคüามÿัมพันธตอไปนี้ 
    1) r = {(1,2),(2,3),(3,4),(4,5),(5,6)}  
       Dr = ………………………………………………………………. 
        Rr = ………………………………………………………………. 
    2) r = {(2,-1),(0,3),(1,-4),(-2,-3),(-5,6)}                                                                                                                                
 Dr =………………………………………………………………. 
 Rr =………………………………………………………………. 
    3) r = {(x,y)�R x R | y = x + 1}        
 Dr = ………………………………………………………………. 
 Rr = ………………………………………………………………. 
    4) r = {(x,y)�R x R | y = 3 - 2x}        
 Dr = ………………………………………………………………. 
 Rr = ………………………………………………………………. 
    5) r = {(x,y)�R x R | y = x2 }         
 Dr = ………………………………………………………………. 
 Rr = ………………………………………………………………. 

    6) r = {(x,y)�R x R | y = √x }        
 Dr = ………………………………………………………………. 
 Rr = ………………………………………………………………. 
    7) r = {(x,y)�R x R | y = | x | }        
 Dr = ………………………………………………………………. 
 Rr = ……………………………………………………………… 
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ใบงานท่ี 2.3.1  

เรื่อง โดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธ 

คำช้ีแจง � จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 
1. จงĀาโดเมนและเรนจจากคüามÿัมพันธตอไปนี้ 
    1) r = {(1,2),(2,3),(3,4),(4,5),(5,6)}  
        Dr = {1,2,3,4,5}                         
            Rr = {2,3,4,5,6}              
    2) r = {(2,-1),(0,3),(1,-4),(-2,-3),(-5,6)} 
 Dr = {2,0,1,-2,-5}  
 Rr = {-1,3,-4,-3,6}                                                                         
    3) r = {(x,y)�R x R | y = x + 1} 
 Dr =  R                                       
 Rr =   R  
    4) r = {(x,y)�R x R | y = 3 - 2x} 
 Dr =  R 
 Rr =  R                                                                            
    5) r = {(x,y)�R x R | y = x2} 
 Dr =  R  
 Rr =  R+ {0} ׫  
    6) r = {(x,y)�R x R | y = √x } 
 Dr =  R+ {0} ׫  
 Rr =  R+ {0} ׫  
    7) r = {(x,y)�R x R | y = | x |} 
 Dr =  R 
 Rr =  R+ {0} ׫   
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แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 7 
กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร              ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี 5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ôงกชัน       จำนüน 28 ช่ัüโมง 

เรื่อง ôงกชัน         เüลา 4 ช่ัüโมง 

1. มาตรฐาน/ตัüช้ีüัด 

  ค 1.2 ม.5/1  ใชฟงกชันและกราฟของฟงกชันอธิบายÿถานการณท่ีกำĀนด 
2. จุดประÿงคการเรียนรู 

 1. มีคüามรูคüามเขาใจเรื่องฟงกชัน (K)        
  2. ÿามารถจำแนกไดüาคüามÿัมพันธท่ีกำĀนดใĀเปนฟงกชัน (K) 
       3. นำคüามรูเรื่องคüามÿัมพันธมาเชื่อมโยงกับคüามรูเรื่องฟงกชันได (P) 

 4. ตั้งใจและรับผิดชอบตอĀนาท่ีท่ีไดรับมอบĀมาย (A) 
3. ÿาระการเรียนรู 

 ฟงกชันและกราฟของฟงกชัน (ฟงกชันเชิงเÿน ฟงกชันกำลังÿอง ฟงกชันข้ันบันไดและฟงกชัน                        

เอกซโพเนนเชียล) 
4. ÿาระÿำคัญ/คüามคิดรüบยอด 

   ฟงกชัน คือ คüามÿัมพันธท่ีÿมาชิกในโดเมนแตละตัüจับคูกับÿมาชิกในเรนจของคüามÿัมพันธ

เพียงตัüเดียüเทานั้นซ่ึงการตรüจÿอบüา คüามÿัมพันธท่ีกำĀนดใĀเปนฟงกชันĀรือไมเราพิจารณาจากบทนิยาม

ท่ีüา “ÿำĀรับ x , y และ z ใดๆ ถา (x, y) ϵ f และ (x, z) ϵ f แลü y = z” และยังพิจารณาจากกราฟฟงกชันได 

โดยท่ีถาลากเÿนตรงท่ีเชื่อมจุด (x,y) และ (x,z) จะเปนเÿนตรงท่ีขนานกับแกน Y ดังนั้นในการพิจารณาจำนüน

จุดตัดท่ีเÿนตรงนี้ตัดกับกราฟถามีจำนüนจุดตัดเพียง 1 จุด คüามÿัมพันธนั้นเปนฟงกชัน โดยฟงกชันจะมี

ÿัญลักþณและขอตกลงเก่ียüกับÿัญลักþณของฟงกชันดังนี้ ถา f เปนฟงกชันและ (x, y) ϵ f แลüจะกลาüüา y เปน

คาของฟงกชัน f ท่ี x และเขียนแทนดüยÿัญลักþณ y = f(x) และการเขียนฟงกชนัÿามารถเขียนในรูปแบบบอก

เง่ือนไขของÿมาชิกในเซต โดยใชคูอันดับ (x, y) แทนÿมาชิกใด ๆ ในเซต เชน f = {(x, y) Ԗ RxR פ y = 3x} 
 

5. ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียนและคุณลักþณะอันพึงประÿงค 
ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียน คุณลักþณะอันพึงประÿงค 

1. คüามÿามารถในการÿื่อÿาร 
2. คüามÿามารถในการคิด 
    1) ทักþะการเชื่อมโยง 
    2) ทักþะการคิดĀลากĀลาย 
3. คüามÿามารถในการแกปญĀา 

1. มีüินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝเรียนรู  
3. มุงม่ันในการทำงาน 
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6. กิจกรรมการเรียนรู 

ช่ัüโมงท่ี 1 
ข้ันนำ 

นักเรียนดูแผนภาพคüามÿัมพันธระĀüางเซต A และ เซต B ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน 

คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชันแลüถามคำถามนักเรียนดังนี้ 
• จงบอกเซตของโดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธ 1r  

  (แนüตอบ : โดเมนของคüามÿัมพันธ }3,2,1{คือr1 และเรนจคüามÿัมพันธ }c,b,a{คือr1 ) 
• จงบอกเซตของโดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธ 2r  

  (แนüตอบ : โดเมนของคüามÿัมพันธ }d,c,b,a{คือr2 และเรนจคüามÿัมพันธ  
}50,40,30,20,10{คือ2r ) 

• จงบอกเซตของโดเมนและเรนจของคüามÿัมพันธ 3r  

  (แนüตอบ : โดเมนของคüามÿัมพันธ }3,2,1{คือ3r และเรนจคüามÿัมพันธ 
}c,b,a{คือr3 ) 

  ข้ันÿอน 

1. นักเรียนตั้งขอÿังเกตจากแผนภาพคüามÿัมพันธ 1r  และ 2r  จะเĀ็นüา ÿมาชิกแตละตัü           

ในโดเมนจับคูกับÿมาชิกในเรนจเพียงตัüเดียüเทานั้น เรียกคüามÿัมพันธ  1r และ 2r  üา ฟงกชัน และจาก

คüามÿัมพันธ 3r จะเĀ็นüา มีÿมาชิกในโดเมนท่ีจับคูกับÿมาชิกในเรนจมากกüา 1 ตัüเรียกคüามÿัมพันธ 3r             
üา ไมฟงกชัน  

 
 
 
 
 
 
 
 

2. นักเรียนรüมกันÿรุปบทนิยามของฟงกชัน คือ คüามÿัมพันธท่ีÿมาชิกในโดเมนแตละตัüจับคู

กับÿมาชิกในเรนจของคüามÿัมพันธเพียงตัüเดียüเทานั้น 
3. ครูอธิบายเพ่ิมเติมüา “คüามÿัมพันธท่ีโดเมนจับคูกับเรนจมากกüา 1 ตัü เปนคüามÿัมพันธท่ี

ไมเปนฟงกชัน เชนคüามÿัมพันธของ 3r  จะเĀ็นüา 1 ท่ีเปนโดเมน จับคูกับ a และ b ท่ีเปนเรนจ ดังนั้นโดเมน

จับคูกับเรนจ มากกüา 1 ตัü จึงไมเปนฟงกชัน” 
4. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 12 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5                      

Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

B A 

1 
2 
3 

a 
b 
c 

 

B A 

a 
b 
c 
d 

10 
20 
30 
40 
50 
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5. ครูอธิบายเพ่ิมเติมüา “คüามÿัมพันธÿามารถเขียนใĀอยูในรูปของคูอันดับได โดย (a, b) 
Āมายคüามüา a เปนโดเมนจับคูกับ b ท่ีเปนเรนจของคüามÿัมพันธ เชน คüามÿัมพันธ )}4,3(),3,2(),2,1{(1r =          
จะเĀ็นüา คüามÿัมพันธนี้เปนฟงกชันเพราะüา โดเมนแตละตัüจับคูกับเรนจเพียงตัüเดียüเทานั้นนั่นคือ 1 จับคูกับ 2, 
2 จับคูกับ 3 และ 3 จับคูกับ 4”  

6. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 13 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จากนั้นครูใĀนักเรียนทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 13 พรอมท้ังแÿดงüิธีทำลงในÿมุด  
ช่ัüโมงท่ี 2 

7. ครูอธิบายเพ่ิมเติมจากคาบท่ีแลüüา การเขียนคüามÿัมพันธนอกจากจะเขียนในรูปแบบของ  

คูอันดับแลüยังÿามารถเขียนอยูในรูปของการบอกเง่ือนไขไดอีกดüยเชน คüามÿัมพันธ }b2a)b,a{(2r ==  

เปนตน ซ่ึงการĀาüาคüามÿัมพันธดังกลาüเปนฟงกชันĀรือไมเปนฟงกชันจะตองใชบทนิยามแลüใชÿมบัติ           
การเทากัน พิจารณาคาของ y และ z ดังนี้ “ÿำĀรับ x, y และ z ใด ๆ ถา f)y,x( �  และ f)z,x( �  แลü          
y = z”  

8. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 14 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จากนั้นครูอธิบายการพิจารณาคüามÿัมพันธท่ีกำĀนดดüยกราฟ üาเปนฟงกชันĀรือไมเปน

ฟงกชัน โดยครูอธิบายüา ถาลากเÿนตรงท่ีเชื่อมจุด (x, y) และ (x, z) จะเปนเÿนตรงท่ีขนานกับแกน Y แลü

พิจารณาจำนüนจุดตัดท่ีเÿนตรงนี้ตัดกับกราฟ ถามีจำนüนจุดตัดเพียง 1 จุด คüามÿัมพันธนั้นเปนฟงกชัน และ

ถามีจำนüนจุดตัดมากกüา 1 จุด คüามÿัมพันธนั้นไมเปนฟงกชัน 
9. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 15 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน โดยครูอธิบายüา  
       ขอ 1) เม่ือลากเÿนตรงท่ีขนานกับแกน Y จะตัดกราฟของคüามÿัมพันธเพียง 1 จุด เทานั้น  

ดังนั้น คüามÿัมพันธนี้เปนฟงกชัน 
       ขอ 2) เม่ือลากเÿนตรงท่ีขนานแกน Y จะตัดกราฟของคüามÿัมพันธมากกüา 1 จุด  
ดังนั้น คüามÿัมพันธนี้ไมเปนฟงกชัน 

      ขอ 3) เม่ือลากเÿนตรงท่ีขนานแกน Y จะตัดกราฟของคüามÿัมพันธมากกüา 1 จุด  
ดังนั้น คüามÿัมพันธนี้ไมเปนฟงกชัน 

ขอ 4) เม่ือลากเÿนตรงท่ีขนานแกน Y จะตัดกราฟของคüามÿัมพันธเพียง 1 จุด เทานั้น  
ดังนั้น คüามÿัมพันธนี้เปนฟงกชัน 

10. ครูอธิบายเพ่ิมเติมüา ในบางครั้งถาเขียนคüามÿัมพันธอยูในรูปของการบอกเง่ือนไข 

นักเรียนÿามารถเขียนกราฟจากคüามÿัมพันธแบบบอกเง่ือนไขกอนแลüพิจารณาüา เม่ือลากเÿนตรงขนานแกน 

Y แลüจะตัดกราฟของคüามÿัมพันธเพียงจุดเดียüĀรือไม ถาตัดเพียงจุดเดียüแÿดงüา เปนฟงกชัน เชน 

คüามÿัมพันธ r {(x, f (x)) f (x) 2x 5}= = +  จากคüามÿัมพันธ จะเĀ็นüา เปนÿมการเÿนตรง เม่ือเขียน

กราฟจะไดดังนี้ 
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จากกราฟจะเĀ็นüา เม่ือลากเÿนตรงขนาดแกน Y แลüจะตัดกราฟของคüามÿัมพันธเพียง 1 จุด เทานั้น ดังนั้น 

คüามÿัมพันธแบบบอกเง่ือนไขดังกลาü เปนฟงกชัน 
11. นักเรียนทำ “ลองทำดู” ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรู

ท่ี 2 ฟงกชัน พรอมท้ังแÿดงüิธีทำลงในÿมุด 

12. นักเรียนจับคูทำ “Journal Writing” ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 

Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จากนั้นครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลยแลüรüมกันอภิปรายĀนาชั้นเรียน 
ช่ัüโมงท่ี 3 

13. นักเรียนýึกþาขอตกลงเก่ียüกับÿัญลักþณของฟงกชันในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน 

คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จากนั้นครูถามนักเรียนดังนี้ 
• ถา f เปนฟงกชัน และ f)y,x( �  แลüจะกลาüüา เปนคาของฟงกชัน f ท่ี x ÿามารถ

เขียนแทนดüยÿัญลักþณใด 
 (แนüตอบ : y = f(x)) 
• ฟงกชัน f จาก X ไป Y ÿามารถเขียนแทนดüยÿัญลักþณใด 
 (แนüตอบ : YX:f → )  
• กำĀนดใĀ y = f(x) = 2x-5 คาของฟงกชัน f ท่ี x = 1 คือเทาใด  
 (แนüตอบ : คาของฟงกชัน f ท่ี x = 1 คือ -3 
• กำĀนดใĀ 5x2y −=  ÿามารถเขียนในรูปแบบบอกเง่ือนไขของÿมาชิกไดอยางไร 

 (แนüตอบ : }5x2yRR)y,x{(f −=×�= ) 
• กำĀนดใĀ 5x2y −=  ÿามารถเขียนฟงกชันโดยใชตารางไดอยางไร 

 (แนüตอบ : 
x 1 2 3 4 

y = f(x) -3 -1 1 3 
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f x( ) = 2∙x + 5
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14. ครอูธิบายโจทยตัüอยางท่ี 16 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5                
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จากนั้นครูยกตัüอยางเพ่ิมเติมแลüถามคำถามเพ่ือตรüจÿอบคüามเขาใจของ

นักเรียน ดังนี้ 
  กำĀนด 3x2)x(f +=  โดยท่ี x เปนจำนüนจริงใด ๆ  
• f(3) มีคาเทาใด 
  (แนüตอบ : f(3) = 2(3) + 3 = 9) 
• f(-6) มีคาเทาใด 
  (แนüตอบ : f(-6) = 2(-6) + 3 = 9) 

• 






6
2f  มีคาเทาใด 

  (แนüตอบ : 
3
113

6
22

6
2f =+






=






 ) 

• คา x ท่ีทำใĀ f(x) = 11 มีคาเทาใด 
  (แนüตอบ : x = 4) 

15. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 17 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชันแลüครูอธิบายและแÿดงüิธีทำตัüอยางท่ี 17 บนกระดานอยางละเอียด  
16. ครูกลาüüา การĀาคาของฟงกชันไมจำเปนตองไดคำตอบเปนคาคงตัüเÿมอไปจากนั้น

ยกตัüอยางเพ่ิมเติมแลüถามคำถามเพ่ือตรüจÿอบคüามเขาใจของนักเรียนดังนี้  
กำĀนด f(x) = 22x 5−   โดยท่ี x เปนจำนüนจริงใด ๆ 
• )a3(f −  มีคาเทาใด 
 (แนüตอบ : 2 2 2f ( 3a) 2( 3a) 5 2(9a ) 5 18a 5− = − − = − = −  ) 
• )3a(f − มีคาเทาใด 

  (แนüตอบ : 52)3a(2)3a(f −−=−  

            5)9a62a(2 −+−=  

            518a122a2 −+−=  

            13a122a2 +−= ) 
17. นักเรียนแบงกลุม กลุมละ 3 – 4 คน โดยคละคüามÿามารถทางคณิตýาÿตร ใĀนักเรียน

แตละกลุมทำ“ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 17 พรอมแÿดงüิธีทำลงในÿมุด จากนั้นครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลย 

“ลองทำดู” แลüรüมกันอภิปรายĀนาชั้นเรียน 
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ช่ัüโมงท่ี 4 
18. นักเรียนจับคูกันýึกþาตัüอยางท่ี 18 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 

Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน โดยครูอธิบายเพ่ิมเติมüา การเขียนกราฟของฟงกชันท่ีกำĀนดใĀ นอกจากจะเขียน

เปนกราฟคูอันดับแลüÿามารถเขียนแทนบนเÿนจำนüนไดอีกดüยและเÿนจำนüน 2 เÿนท่ีขนานกัน                
แÿดงโดเมนและเรนจของฟงกชันท่ีกำĀนดใĀโดยลูกýรแÿดงคüามÿัมพันธของแตละคู 

19. ครูยกตัüอยางเพ่ิมเติมแลüถามคำถามนักเรียนดังนี้ 
• นักเรียนÿามารถเขียนภาพแÿดงคüามÿัมพันธของฟงกชัน 2x +  โดยท่ี x เปนจำนüน

เต็มใด ๆ ไดอยาง 
 

(แนüตอบ : 
      

 
 
 
 

20. นักเรียนแบงกลุม กลุมละ 3 – 4 คน คละคüามÿามารถทางคณิตýาÿตร ใĀนักเรียนแตละ

กลุมทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 18 พรอมท้ังแÿดงüิธีทำลงในÿมุด จากนั้นครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลยแลü

รüมกันอภิปรายĀนาชั้นเรียน 
21. ครูใĀนักเรียนýึกþากราฟของฟงกชัน f และ g ในĀนังÿือเรียนĀนา 69 จากนั้นครูอธิบาย

เพ่ิมเติมใĀนักเรียนเขาใจมากยิ่งข้ึน โดยครูอธิบายüาโดเมนของ f  คือ }3,2,1,0,1,2,3{ −−− และเรนจ

ของ f คือ }9,4,1,0{ โดเมนของ g คือ 3x3 dd−  Āรือ [-3, 3] และเรนจของ g คือ 9)x(g0 dd  Āรือ 

[0, 9] โดเมนของ h คือ จำนüนจริงใดๆ และเรนจของ h คือ 0)x(h ≥   Āรือ ),0[ f  
22. ครูอธิบายเพ่ิมเติมüา “ในการบอกคาโดเมนและเรนจของฟงกชันÿามารถบอกไดเปน

รูปแบบตางๆ 2 รูปแบบ” ไดแก  
• การบอกเปนเซตโดยพิจารณาจากฟงกชันท่ีกำĀนดใĀ เชน )}6,5(),4,3(),2,1{()x(f =  

โดเมนคือ }5,3,1{  และเรนจคือ }6,4,2{    
• การบอกเปนชüง เชน ฟงกชั่น }x2yRR)y,x{()x(f =×�=   

โดเมนคือ ),( f−f และเรนจ คือ ),( f−f   
23. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 19 ครูอธิบายเพ่ิมเติมüา “ในการĀาเรนจของฟงกชันท่ีกำĀนดใĀ 

โดยท่ีโจทยกำĀนดชüงของโดเมนมาแลüนักเรียนÿามารถกำĀนดคา x คาท่ีนอยท่ีÿุดและมากท่ีÿุดของชüงท่ี

กำĀนดใĀ มาใชเพ่ือĀาชüงของคาเรนจ Āรือคา y ได” เชน   
 
 

โดเมน

เรนจ ์

0 1 2 3 4 5-1-2-3-4-5

-5 -4 -3 -2 -1 543210
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            กำĀนด x3)x(g =  โดยท่ี 2 x 2− < <  จงĀาเรนจของฟงกชัน 
           üิธีทำ      จาก  x3)x(g =  
                       พิจารณา x = -2 จะได g(x) = 3(-2) = -6 
                       พิจารณา x = 2 จะได g(x) = 3(2) = 6 
                      แตเนื่องจากชüงของโดเมนĀรือคา x เปน -2 และ 3 ไมได เพราะเปนชüงเปŗด 
                  ดังนั้น  คาของเรนจจะเปนชüงเปŗดดüย 
                  นั่นคือ เรนจอยูในชüง (-6, 6) 

24. นักเรียนจับคู โดยใĀนักเรียนเกงและนักเรียนออนจับคูกัน ทำใบงานท่ี 2.4.1 จากนั้นครูÿุม

นักเรียนออกมาเฉลยแลüรüมกันอภิปรายĀนาชั้นเรียน 
25. ครูใĀนักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 20 และครูใĀนักเรียนทำ “ลองทำดู” ของตัüอยาง 20 และ

กิจกรรม “Thinking Time” นักเรียนทำแบบฝกทักþะ 2.1 เรื่อง ฟงกชัน ขอ 9 และ 10 เปนการบาน 
  ข้ันÿรุป 

ครูถามคำถามเพ่ือÿรุปคüามรูเรื่อง ฟงกชัน ดังนี้ 
• ฟงกชัน มีคüามĀมายüาอยางไร 
 (แนüตอบ : ฟงกชัน คือ คüามÿัมพันธท่ีÿมาชิกในโดเมนแตละตัüจับคูกับÿมาชิกในเรนจ

ของคüามÿัมพันธเพียงตัüเดียüเทานั้น) 
• คüามÿัมพันธใดท่ีไมเปนฟงกชัน 
 (แนüตอบ : คüามÿัมพันธท่ีโดเมนจับคูกับเรนจ มากกüา 1 ตัü) 
• เม่ือพิจารณาคüามÿัมพันธท่ีกำĀนดดüยกราฟ นักเรียนจะทราบไดอยางไรüาเปนฟงกชัน 
 (แนüตอบ : เม่ือลากเÿนตรงท่ีขนานกับแกน Y จะตัดกราฟของคüามÿัมพันธเพียง 1 จุด 

เทานั้น) 
• เม่ือพิจารณาคüามÿัมพันธท่ีกำĀนดดüยกราฟ นักเรียนจะทราบไดอยางไรüาไมเปนฟงกชัน 
 (แนüตอบ : เม่ือลากเÿนตรงท่ีขนานกับแกน Y จะตัดกราฟของคüามÿัมพันธ 

มากกüา 1 จุด) 
• ÿัญลักþณ y = f(x) มีคüามĀมายüาอยางไร 
 (แนüตอบ : ถา f เปนฟงกชัน และ f)y,x( �  แลüจะกลาüüา y  

เปนคาของฟงกชัน f ท่ี x) 
• คüามÿัมพันธ  )}8,6(),7,4(),5,2(),3,1(),2,0{(1r = เปนฟงกชันĀรือไม 
 (แนüตอบ : เปนฟงกชัน เพราะ ÿมาชิกตัüĀนาจับคูเรนจเพียงคูเดียü) 
• คüามÿัมพันธ 2r {(0,2), (1,3), (2,5), (2,0)}=  เปนฟงกชันĀรือไม 
 (แนüตอบ : ไมเปนฟงกชัน เพราะ 2 เปนโดเมนท่ีจับคูเรนจมากกüา 2 ตัü) 
• ใĀนักเรียนยกตัüอยางกราฟท่ีเปนฟงกชันและไมเปนฟงกชัน 
 (แนüตอบ : นักเรียนÿามารถตอบไดĀลากĀลายข้ึนอยูกับพ้ืนฐานคüามรู เชน เปนฟงกชัน

ไมเปนฟงกชัน   
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• กำĀนดใĀ 1x3y −=  ÿามารถเขียนในรูปแบบบอกเง่ือนไขของÿมาชิกไดอยางไร 
 (แนüตอบ : }1x3yRR)y,x{(f −=×�= ) 
• กำĀนดใĀ 2x5y +=  โดยท่ี 4x2 dd− เรนจของฟงกชันจะอยูในชüงใด 
 (แนüตอบ : เรนจของกราฟจะอยูในชüง 22x8 dd− ) 

�. การüัดและประเมินผล 

รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

7.1 การประเมินระĀüาง 
     การจัดกิจกรรม 
     การเรียนรู 
     1) ฟงกชัน 

 
 
 
- ตรüจแบบฝกทักþะ 2.1 
- ตรüจใบงานท่ี 2.4.1 

 
 
 
- แบบฝกทักþะ 2.1 
- ใบงานท่ี 2.4.1 

 
 
 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 

     2) การนำเÿนอผลงาน - ประเมินการนำเÿนอ   
  ผลงาน 

- แบบประเมินการ  
  นำเÿนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
 ผานเกณฑ 

     3) พฤติกรรมการทำงาน   
        รายบุคคล 

- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานรายบุคคล 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม   
  การทำงานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     4) พฤติกรรมการทำงาน   
        กลุม 

- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานกลุม 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม  
  การทำงานกลุม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     5) คุณลักþณะ 
        อันพึงประÿงค 

- ÿังเกตคüามมีüินัย 
  รับผิดชอบ ใฝเรียนรู   
  และมุงม่ัน 

- แบบประเมิน   
  คุณลักþณะอันพึง  
  ประÿงค 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

8. ÿ่ือ/แĀลงการเรียนรู 

 8.1 ÿ่ือการเรียนรู 

  1) Āนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

  2) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตรท่ี 2.1 เรื่อง ฟงกชัน 

  3) แบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 
  4) ใบงานท่ี 2.4.1 เรื่อง ฟงกชัน  

 8.2 แĀลงการเรียนรู 

 - 
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คüามคิดเĀ็นของผูอำนüยการโรงเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นายเทิดทูน ÿุจารี) 

ผูอำนüยการโรงเรียน 
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บันทึกĀลังÿอน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ผลท่ีเกิดข้ึนกับผูเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ปญĀาและอุปÿรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ขอเÿนอแนะ/แนüทางแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นางÿาüอัญชลีรัตน รอดเลิý) 

ผูÿอน 
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ใบงานท่ี 2.4.1 
เรื่อง ôงกชัน 

คำช้ีแจง จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 

1.คüามÿัมพันธท่ีกำĀนดใĀตอไปนี้เปนฟงกชันĀรือไม เพราะเĀตุใด 
 1) {(5,1),(3,2),(1,3),(0,1)}……………………………………………………………….. 
 2) {(2,1),(3,1),(4,1)}.........……………………………………………………………….. 
 3) {(3,0),(3,1),(2,5)}............……………………………………………………………….. 

2.กำĀนด A = {-4,-3,4} จงพิจารณาüาคüามÿัมพันธตอไปนี้เปนฟงกชันĀรือไม เพราะเĀตุใด  
  1) {(x, y)�A×A | y  = | x |}    
 ……………………………………………………………….. 

 2) {(x, y)�A×A | x2 +  y2 =  4}    
 ……………………………………………………………….. 
 3) {(x, y) �A×A | | x | - | y | = 0}   
 ……………………………………………………………….. 

3.คüามÿัมพันธตอไปนี้เปนฟงกชันĀรือไม        

 1) r = {(x, y)�R×R | y = 2x+1
5x

 }         

 ……………………………………………………………….. 
 2) r = {(x, y)�R+×R+ | | x | - | y | = 5}   
 ……………………………………………………………….. 

 3) r = {(x, y) �R×R | | x | - | y | = 5}  
 ……………………………………………………………….. 

 4) r = {(x, y)�R×R | y = x3}   
 …………………………………………………………………. 
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ใบงานท่ี 2.4.1 

เรื่อง ôงกชัน 

 
คำช้ีแจง จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 

1. คüามÿัมพันธท่ีกำĀนดใĀตอไปนี้เปนฟงกชันĀรือไม เพราะเĀตุใด 
 1) {(5,1),(3,2),(1,3),(0,1)}  
  เปนฟงกชัน เพราะ ÿมาชิกในโดเมนจับคูกับÿมาชิกในเรนจเพียงตัüเดียüเทานั้น                    

2) {(2,1),(3,1),(4,1)}  
เปนฟงกชัน เพราะ ÿมาชิกในโดเมนจับคูกับÿมาชิกในเรนจเพียงตัüเดียüเทานั้น             

3) {(3,0),(3,1),(2,5)}  
ไมเปนฟงกชัน เพราะ ÿมาชิกในโดเมนจับคูกับÿมาชิกในเรนมากกüาĀนึ่งตัü                           

2. กำĀนด A = {-4,-3,4}   จงพิจารณาüาคüามÿัมพันธตอไปนี้เปนฟงกชันĀรือไม เพราะเĀตุใด  
  1) {(x, y)�A×A | y = | x |}         
   เปนฟงกชัน เพราะ เม่ือลากเÿนขนานแกน Y จะตัดกราฟของคüามÿัมพันธเพียงจุดเดียüเทานั้น         
  2) {(x, y)�A×A | x2 + y2 = 4}        
   ไมเปนฟงกชัน เพราะ เม่ือลากเÿนขนานแกน Y จะตัดกราฟของคüามÿัมพันธมากกüาĀนึ่งจุด        
  3) {(x, y) �A×A | | x | - | y | = 0}        
   ไมเปนฟงกชัน เพราะ เม่ือลากเÿนขนานแกน Y จะตัดกราฟของคüามÿัมพันธมากกüาĀนึ่งจุด                         
3. คüามÿัมพันธตอไปนี้เปนฟงกชันĀรือไม        
 1) r = {(x, y)�R×R | y = 2x+1

5x
 }         

   เปนฟงกชัน          
  2) r = {(x, y)�R+×R+ | | x | - | y |  = 5} 
   เปนฟงกชัน           
     3) r = {(x, y) �R×R | | x | - | y | = 5}        
  ไมเปนฟงกชัน           
    4) r = {(x, y)�R×R | y = x3}         
  เปนฟงกชัน        
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แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 8 
กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร              ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี 5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ôงกชัน       จำนüน 28 ช่ัüโมง 

เรื่อง ôงกชันเชิงเÿน        เüลา 3 ช่ัüโมง 

1. มาตรฐาน/ตัüช้ีüัด 

  ค 1.2 ม.5/1  ใชฟงกชันและกราฟของฟงกชันอธิบายÿถานการณท่ีกำĀนด 
2. จุดประÿงคการเรียนรู 

 1. มีคüามรูคüามเขาใจเรื่อง ฟงกชันเชิงเÿนและฟงกชันคงตัü (K) 
 2. ÿามารถจำแนกไดüาฟงกชันท่ีกำĀนดใĀเปนฟงกชันเชิงเÿนไม (K) 
 4. ÿามารถนำคüามรูเรื่อง คüามÿัมพันธเชิงเÿนมาประยุกตใชกับโจทยปญĀาได (P) 
 5. ÿามารถเขียนกราฟฟงกชันเชิงเÿนจากคüามÿัมพันธท่ีกำĀนดใĀได (P) 
 6. ตั้งใจและรับผิดชอบตอĀนาท่ีท่ีไดรับมอบĀมาย (A) 
3. ÿาระการเรียนรู 

 ฟงกชันและกราฟของฟงกชัน (ฟงกชันเชิงเÿน ฟงกชันกำลังÿอง ฟงกชันข้ันบันไดและฟงกชัน                        

เอกซโพเนนเชียล) 
4. ÿาระÿำคัญ/คüามคิดรüบยอด 

   ฟงกชันเชิงเÿน คือ ฟงกชันท่ีมีÿมการอยูในรูป y=ax+b  เม่ือ a, b เปนจำนüนจริงและ a≠0            
จากฟงกชัน  y = ax + b ถา a=0 จะไดฟงกชันท่ีอยูในรูป y=b ซ่ึงมีกราฟเปนเÿนตรงท่ีขนานกับแกน x             
จะเรียกฟงกชันแบบนี้üา ฟงกชันคงตัü (Constant Function) 
5. ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียนและคุณลักþณะอันพึงประÿงค 

ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียน คุณลักþณะอันพึงประÿงค 

1. คüามÿามารถในการÿื่อÿาร 
2. คüามÿามารถในการคิด 
    1) ทักþะการเชื่อมโยง 
    2) ทักþะการคิดĀลากĀลาย 
3. คüามÿามารถในการแกปญĀา 

1. มีüินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝเรียนรู  
3. มุงม่ันในการทำงาน 

6. กิจกรรมการเรียนรู 

ช่ัüโมงท่ี 1 
ข้ันนำ 

ครูทบทüนคüามรูเรื่องฟงกชัน โดยการอธิบายüา “ฟงกชัน คือ คüามÿัมพันธท่ีÿมาชิก              
ในโดเมนแตละตัüจับคูกับÿมาชิกในเรนจของคüามÿัมพันธเพียงตัüเดียüเทานั้น ÿัญลักþณและขอตกลงเก่ียüกับ

ÿัญลักþณของฟงกชันดังนี้ ถา f เปนฟงกชัน และ f)y,x( �  แลü จะกลาüüา y เปนคาของฟงกชัน f ท่ี x และ
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เขียนแทนดüยÿัญลักþณ y f (x)=  และการเขียนฟงกชนัÿามารถเขียนในรูปแบบบอกเง่ือนไขของÿมาชิก             
ในเซตโดยใชคูอันดับ (x, y) แทนÿมาชิกใด ๆ ในเซต” 

ข้ันÿอน 

1. นักเรียนพิจารณากราฟของฟงกชันในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5           
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชันขอ 1) และ ขอ 2) จากนั้นครูถามนักเรียนüาลักþณะของกราฟ 2 ขอ มีกราฟ

ลักþณะอยางไร  
    (แนüตอบ : กราฟเปนเÿนตรง) 
2. ครูอธิบายüาฟงกชันในขอ 1) และ ขอ 2) มีลักþณะเปนกราฟเÿนตรง เรียกüา เปน 

“ฟงกชันเชิงเÿน”  
3. ครูอธิบายคüามĀมายของฟงกชันเชิงเÿนüา “ฟงกชันเชิงเÿน” คือ ฟงกชันท่ีมีÿมการ          

อยูในรูป baxy += เม่ือ a, b เปนจำนüนจริง และ 0a≠  จากฟงกชัน baxy += ถา 0a =  จะได

ฟงกชันท่ีอยูในรูป by = ซ่ึงกราฟเปนเÿนตรงท่ีขนานกับแกน X จะเรียกฟงกชันแบบนี้üา“ฟงกชันคงตัü” 
4. ครูถามนักเรียนüา ฟงกชันคงตัü y = 0 จะมีกราฟอยูในลักþณะอยางไร  

           (แนüตอบ : กราฟเปนเÿนตรงท่ีอยูบนแกน X ) 
5. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 21 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชันขอ 1) - 2) จากนั้นถามนักเรียนดังนี้ 
• จากขอ 1)  ถา x54y =  และ x85y =  นักเรียนÿามารถเขียนกราฟไดอยางไร 

 (แนüตอบ :  
 
 
 
 
 
 

     
   ) 
 

• เม่ือÿัมประÿิทธของ x Āรือ a มีคาเพ่ิมข้ึน กราฟจะมีลักþณะอยางไร 
 (แนüตอบ : กราฟจะลูเขาĀาแกน Y) 
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• จากขอ 2)  ถา x
5
1

4y =   และ x
8
1

5y =  นักเรียนÿามารถเขียนกราฟไดอยางไร 

(แนüตอบ :  
 
 
 
 
   ) 
 

• เม่ือÿัมประÿิทธของ x Āรือ a มีคานอยลง กราฟจะมีลักþณะอยางไร 
 (แนüตอบ : กราฟจะลูเขาĀาแกน X)  

6. ครูอธิบายเพ่ิมเติมüา “กราฟของฟงชัน y = x Āรือ f(x) = x เรียกüา ฟงกชันเอกลักþณ” 
7. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 21 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2  ฟงกชันขอ 3 – 4 โดยครูอธิบายเพ่ิมเติมüาจากขอ 3 กราฟท่ีมีÿัมประÿิทธิĝĀนา x เปนจำนüนท่ี ตรง

ขามกัน เชน x31y =  และ  x32y −=  กราฟจะมีแกน X และแกน Y เปนแกนÿมมาตร จากนั้นครูอธิบาย

ขอมูลท่ีÿำคัญท่ีนักเรียนคüรรูเพ่ิมเติมüา จากกราฟขอ 3 
• ถา 0a !  กราฟจะทำมุมแĀลมกับแกน X ในทิýทüนเข็มนาŲิกา  
• ถา 0a <  กราฟจะทำมุมปŜานกับแกน X ในทิýทüนเข็มนาŲิกา 

8. ครูอธิบายเพ่ิมเติมüาจากขอ 4 กราฟของเÿนตรง baxy += จะขนานกัน เม่ือ a มีคา

เทากัน และตัดแกน Y ท่ีจุด b จากนั้นครูอธิบายขอมูลท่ีÿำคัญท่ีนักเรียนคüรรูเพ่ิมเติมüาจากกราฟขอ 4 
• จุดท่ีกราฟตัดแกน X จะใĀคา y = 0 และจุดท่ีกราฟตัดแกน Y จะใĀคา x = 0 

9. นักเรียนจับคูทำ“ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 21 จากนั้นครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลย พรอมท้ัง

อภิปรายรüมกันในคาบเรียน 
ช่ัüโมงท่ี 2 

10. ครูอธิบายตัüอยางที่ 22 จากนั้นครูถามคำถามนักเรียนเพิ่มเติมเเพื่อทดÿอบคüามเขาใจ

ของนักเรียนดังนี้                                      
    1) 6x3y −=   2) 3xy +=  

• จากกราฟในขอ 1) กราฟตัดแกน X ท่ีจุดใด 
 (แนüตอบ : (2, 0)) 
• จากกราฟในขอ 1) กราฟตัดแกน Y ท่ีจุดใด 
 (แนüตอบ : (0, -6)) 
• จากกราฟในขอ 2) กราฟตัดแกน X ท่ีจุดใด 
 (แนüตอบ : (-3, 0)) 
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• จากกราฟในขอ 2) กราฟตัดแกน Y ท่ีจุดใด 
 (แนüตอบ : (0,3)) 

11. ครูอธิบายเพ่ิมเติมจากตัüอยางท่ี 22 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชันการĀาจุดท่ีกราฟตัดแกน X จะใĀคา y = 0 และจุดท่ีกราฟตัดแกน Y                     
จะใĀคา x = 0 

12. นักเรียนทำ “ลองทำดู” จากตัüอยางท่ี 22 ครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลย พรอมท้ังอภิปราย

รüมกันในคาบเรียน 
ช่ัüโมงท่ี 3 

13. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 23 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน โดยครูอธิบายเพ่ิมเติมüา 

“ĀลักการĀาจุดตัดแกน X ใĀแทนคา y = 0 และĀลักการĀาจุดตัดแกน Y  ใĀแทนคา x = 0 และการเขียน

จุดตัดแกน X และ Y ใĀเขียนอยูในรูปคูอันดับ )1y,1x( และüิธีการ ตรüจÿอบüาจุด )1y,1x(  อยูบนกราฟ

Āรือไม ทำไดโดย แทนคา 1xx =  และ 1yy =  ลงในฟงกชัน )x(f  แลüตรüจÿอบüา ÿมการเปนจริงĀรือไม 

ถาเปนจริงนั่นคือจุด 1 1(x , y )  อยูบนกราฟท่ีกำĀนดใĀ” 
14. นักเรียนทำ“ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 23 ครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลย พรอมท้ังอภิปราย

รüมกันในคาบเรียน 
15. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 24 จากนั้นครูอธิบายเพ่ิมเติม 
16. นักเรียนแบงกลุม ๆ ละ 3 – 4 คน ทำใบงานท่ี 2.5.1 เรื่อง ฟงกชันเชิงเÿน และแบบฝก

ทักþะ 2.2 เปนการบาน จากนั้นครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลยบบฝกทักþะ 2.2 เรื่อง ฟงกชันเชิงเÿน พรอมท้ัง

อภิปรายรüมกันในคาบเรียน 
ข้ันÿรุป 

ครูถามคำถามเพ่ือÿรุปคüามรูเรื่อง ฟงกชันเชิงเÿน ดังนี้ 
• ฟงกชันเชิงเÿน มีคüามĀมายüาอยางไร 
 (แนüตอบ : ฟงกชันเชิงเÿน คือ ฟงกชันท่ีมีÿมการอยูในรูป baxy += เม่ือ a, b เปน

จำนüนจริง และ 0a ≠ ) 
• ฟงกชันคงตัü มีคüามĀมายüาอยางไร 
 (แนüตอบ : ฟงกชันคงตัü คือ ฟงกชัน baxy += แลü 0a =  จะไดฟงกชันท่ีอยูในรูป 

by = ซ่ึงมีกราฟเปนเÿนตรงท่ีขนานกับแกน X) 
• การĀาจุดตัดแกน X และ Y ÿามารถทำไดอยางไร 

     (แนüตอบ : การĀาจุดตัดแกน X ใĀแทนคา y = 0 และการĀาจุดตัดแกน Y                           
ใĀแทนคา x = 0) 

• üิธีการตรüจÿอบüาจุด (a, b) อยูบนกราฟĀรือไม ÿามารถทำไดอยางไร 
(แนüตอบ : ทำไดโดยแทนคา x = a และ y = b ลงในฟงกชันท่ีกำĀนดใĀ แลüตรüจÿอบ

üาÿมการเปนจริงĀรือไม ถาเปนจริงนั่นคือ จุด (a, b) อยูบนกราฟท่ีกำĀนดใĀ )          
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7. การüัดและประเมินผล 
รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

7.2 การประเมินระĀüาง 
     การจัดกิจกรรม 
     การเรียนรู 
     1) ฟงกชันเชิงเÿน 

 
 
 
- ตรüจแบบฝกทักþะ 2.2 
- ตรüจใบงานท่ี 2.5.1 

 
 
 
- แบบฝกทักþะ 2.2 
- ใบงานท่ี 2.5.1 

 
 
 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 

     2) การนำเÿนอผลงาน - ประเมินการนำเÿนอ   
  ผลงาน 

- แบบประเมิน 
  การนำเÿนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     3) พฤติกรรมการทำงาน   
        รายบุคคล 

- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานรายบุคคล 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม   
  การทำงานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     4) พฤติกรรมการทำงาน    
        กลุม 

- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานกลุม 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม   
  การทำงานกลุม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

     5) คุณลักþณะ 
         อันพึงประÿงค 

- ÿังเกตคüามมีüินัย 
  รับผิดชอบใฝเรียนรู   
  และมุงม่ันในการทำงาน 

- แบบประเมิน   
  คุณลักþณะอันพึง  
  ประÿงค 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

8. ÿ่ือ/แĀลงการเรียนรู 

 8.1 ÿ่ือการเรียนรู 

  1) Āนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

  2) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตรท่ี 2.2 เรื่อง ฟงกชันเชิงเÿน  

  3) แบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 
  4) ใบงานท่ี 2.5.1 เรื่อง ฟงกชันเชิงเÿน  

 8.2 แĀลงการเรียนรู  
    - 
 

 

 

 

 

 

 
 

 



ฟงกชัน  >> 86 << 

คüามคิดเĀ็นของผูอำนüยการโรงเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นายเทิดทูน ÿุจารี) 

ผูอำนüยการโรงเรียน 
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บันทึกĀลังÿอน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ผลท่ีเกิดข้ึนกับผูเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ปญĀาและอุปÿรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ขอเÿนอแนะ/แนüทางแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นางÿาüอัญชลีรัตน รอดเลิý) 

ผูÿอน 
 

 



ฟงกชัน  >> 88 << 

ใบงานท่ี 2.5.1 

เรื่อง ôงกชันเชิงเÿน 

คำช้ีแจง � จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 

ขอท่ี คำถาม คำตอบ 

1 
 

จงĀาฟงกชันเชิงเÿนจากคา x และ  y  ท่ีกำĀนดใĀแตละขอตอไปนี้ 
1.1 (2, 5) และ (1, 4) 
1.2 (3, 8) และ (2, 10) 
1.3 (4, 12) และ (6, 24) 

 
1.1…………………………….. 
1.2…………………………….. 
1.3 …………………………….. 

2 
 

จงĀาจุดตัดแกน  X  และแกน  Y  จากฟงกชันเชิงเÿนตอไปนี ้
2.1 y = 2x + 8 
2.2 y = 2x – 10 
2.3 y = x + 7 

 
2.1…………………………….. 
2.2…………………………….. 
2.3 …………………………….. 

3 
 

จงเขียนกราฟของฟงกชันเชิงเÿน y = 2x + 2 และเติมคา x และ y  
ในตาราง 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

x 0 1 2 -1 -2 

y      

 



ฟงกชัน  >> 89 << 

ใบงานท่ี 2.5.1 

เรื่อง ôงกชันเชิงเÿน 

คำช้ีแจง � จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 

ขอ

ท่ี 

คำถาม คำตอบ 

1 
 

จงĀาฟงกชันเชิงเÿนจากคา x และ  y  ท่ีกำĀนดใĀ                 

แตละขอตอไปนี้ 
1.1   (2, 5)  และ  (1, 4) 
1.2   (3, 8)  และ  (2, 10) 
1.3   (4, 12)  และ  (6, 24) 

 
 
1.1  x + 3          
1.2  -2x + 14          
1.3  6x -12 

2 
 

จงĀาจุดตัดแกน  X  และแกน  Y  จากฟงกชันเชิงเÿน

ตอไปนี้ 
2.1   y = 2x + 8 
2.2   y = 2x – 10 
2.3   y = x + 7 

 
 
2.1 จุดตัดแกน X,Y คือ (-4,0), (0,8) ตามลำดับ           
2.2 จุดตัดแกน X,Y คือ (5,0), (0,-10) ตามลำดับ           
2.3 จุดตัดแกน X,Y คือ (-7,0), (0,7) ตามลำดับ 

3 
 

จงเขียนกราฟของฟงกชันเชิงเÿน y = 2x + 2 และเติมคา x 
และ y ในตาราง 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

  

 
 

 

x 0 1 2 -1 -2 
y      

 

      

      

 
Y

X
1 2- 1

2

1

x 0 1 2 -1 -2 

y 2 4 6 0 -2 
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แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 9 
กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร              ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี 5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ôงกชัน       จำนüน 28 ช่ัüโมง 

เรื่อง ôงกชันกำลังÿอง        เüลา 3 ช่ัüโมง 

1. มาตรฐาน/ตัüช้ีüัด 

  ค 1.2 ม.5/1  ใชฟงกชันและกราฟของฟงกชันอธิบายÿถานการณท่ีกำĀนด 
2. จุดประÿงคการเรียนรู 

 1. มีคüามรูคüามเขาใจเรื่อง กราฟของฟงกชันกำลังÿอง (พาราโบลา) (K) 
 2. ÿามารถเขียนกราฟฟงกชันกำลังÿอง (พาราโบลา) ในแบบตาง ๆ ไดครบทุกกรณี (K) 
       4. ÿามารถจำแนกลักþณะของกราฟฟงกชันกำลังÿองไดอยางถูกตอง (K) 
     5. ÿามารถเขียนองคประกอบตาง ๆ ของกราฟฟงกชันกำลังÿองไดอยางถูกตอง (P) 

 6. ตั้งใจรับผิดชอบตอĀนาท่ีท่ีไดรับมอบĀมาย (A) 
3. ÿาระการเรียนรู 

 ฟงกชันและกราฟของฟงกชัน (ฟงกชันเชิงเÿน ฟงกชันกำลังÿอง ฟงกชันข้ันบันไดและฟงกชัน                        

เอกซโพเนนเชียล) 
4. ÿาระÿำคัญ/คüามคิดรüบยอด 

   ฟงกชันกำลังÿองĀรือพาราโบลา คือ ฟงกชันท่ีอยูในรูป y = ax2+bx+c เม่ือ a, b, c                
เปนจำนüนจริงใด ๆ และ a ≠ 0 ซ่ึงลักþณะกราฟของฟงกชันกำลังÿองข้ึนอยูกับคาของ a, b, c  
       ลักþณะของกราฟท่ีกำĀนดดüยÿมการ y = ax2  เม่ือ a ≠ 0 
   เม่ือ a > 0 ไดพาราโบลาĀงาย จุดต่ำÿุดอยูท่ี  (0, 0) 
   เม่ือ a < 0 ไดพาราโบลาคü่ำ   จุดÿูงÿุดอยูท่ี  (0, 0) 
   แกนÿมมาตรคือ แกน Y Āรือเÿนตรง X = 0,   
   ÿมการแกนÿมมาตรคือ X = 0 
   เม่ือ a > 0 คาต่ำÿุดคือ 0 และ เม่ือ a < 0 คาÿูงÿุดคือ  0 
   | a | ยิ่งมากกราฟยิ่งแคบ 
      ลักþณะของกราฟท่ีกำĀนดดüยÿมการ  y = ax2 + k เม่ือ a ≠ 0 
     ถา a > 0 ไดพาราโบลาĀงาย จุดต่ำÿุดอยูท่ี (0, k) คาต่ำÿุด = k 
   ถา a < 0 ไดพาราโบลาคü่ำ จุดÿูงÿุดอยูท่ี (0, k)   คาÿูงÿุด = k 
   แกนÿมมาตรคือ แกน y Āรือเÿนตรง x = 0 ÿมการแกนÿมมาตรคือ x  =  0 
   ถา k > 0 จุดüกกลับอยูเĀนือแกน X 
    ถา k < 0 จุดüกกลับอยูใตแกน X 
   ถา a, k มีเครื่องĀมายเĀมือนกัน กราฟไมตัดแกน X 
   ถา a, k มีเครื่องĀมายตางกัน กราฟจะตัดแกน X 
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5. ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียนและคุณลักþณะอันพึงประÿงค 
ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียน คุณลักþณะอันพึงประÿงค 

1. คüามÿามารถในการÿื่อÿาร 
2. คüามÿามารถในการคิด 
    1) ทักþะการเชื่อมโยง 
    2) ทักþะการคิดĀลากĀลาย 
3. คüามÿามารถในการแกปญĀา 

1. มีüินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝเรียนรู  
3. มุงม่ันในการทำงาน 

6. กิจกรรมการเรียนรู 

ช่ัüโมงท่ี 1 
ข้ันนำ 

1. ครูทบทüนคüามรูเรื่องฟงกชันเชิงเÿน โดยครูอธิบายüา ฟงกชันเชิงเÿน คือ ฟงกชันท่ีมี

ÿมการอยูในรูป baxy += เม่ือ a, b เปนจำนüนจริง และ 0a≠  จากฟงกชัน baxy += ถา 0a =
จะไดฟงกชันท่ีอยูในรูป by =   ซ่ึงมีกราฟเปนเÿนตรงท่ีขนานกับแกน X  จะเรียกฟงกชันแบบนี้ üา “ฟงกชัน

คงตัü” กราฟของเÿนตรง baxy += จะขนานกัน เม่ือ a มีคาเทากัน และตัดแกนแกน Y ท่ีจุด b โดยท่ีจุดท่ี

กราฟตัดแกน X จะใĀคา y = 0 และจุดท่ีกราฟตัดแกน Y จะใĀคา x = 0 

2. ครูยกตัüอยางฟงกชัน  1x22xy ++=  แลüถามนักเรียนüา ฟงกชันดังกลาüเปน

ฟงกชันเชิงเÿนĀรือไม 
      (แนüตอบ : ไมเปนฟงกชันเชิงเÿน เนื่องจาก ไมตรงกับนิยามฟงกชันเชิงเÿน) 

3. ครูอธิบายเพ่ิมเติมüา “ฟงกชันดังกลาü เรียกüา ฟงกชันกำลังÿอง Āรือ พาราโบลา” 
ข้ันÿอน 

4. ครูอธิบายคüามĀมายของฟงกชันกำลังÿองใĀนักเรียนเขาใจดังนี้ 

     ฟงกชันกำลังÿอง Āรือพาราโบลา คือ ฟงกชันท่ีอยูในรูป cbx2axy ++=  เม่ือ a, b 
และ c เปนจำนüนจริงใด ๆ และ 0a≠  ซ่ึงลักþณะกราฟของฟงกชันกำลังÿองข้ึนอยูกับคาของ a, b และ c  

5. ครูอธิบายนักเรียนüา กราฟของฟงกชันกำลังÿองĀรือพาราโบลา มีท้ังĀมด 4 ลักþณะ      
แตในท่ีนี้จะเรียนแค 2 ลักþณะกอน คือ พาราโบลาĀงาย และพาราโบลาคü่ำ         

6. ครูอธิบายกราฟของ 2axy =  เม่ือ 0a≠ โดยใĀนักเรียนýึกþากิจกรรม “Investigation”  
ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน พรอมท้ังใĀนักเรียนÿังเกต            
คüามแตกตางของกราฟท้ังÿองกราฟแลüตอบคำถามกิจกรรม “Investigation” พรอมอภิปรายรüมกันในคาบเรียน 

7. นักเรียนรüมกันÿรุปกรณีท่ัüไปของกราฟ 2axy =  เม่ือ 0a≠  ได ดังนี้ 

(1) กราฟของ 2axy =  มีจุดüกกลับท่ีจุด (0, 0) 
(2) แกนÿมมาตรของกราฟ คือ แกน Y Āรือเÿนตรง x = 0 
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(3) ถา 0a !  กราฟเปนเÿนโคงเปŗดข้ึนดานบนและมีจุดüกกลับเปนจุดต่ำÿุด คือ                    
จุด (0, 0) และมีคาต่ำÿุดเทากับ 0 ถา 0a <  กราฟเปนเÿนโคงเปŗดลงดานลางและมีจุดüกกลับเปนจุดÿูงÿุด คือ 

จุด (0, 0) และมีคาÿูงÿุดเทากับ 0 
8. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 25 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จากนั้นถามคำถามนักเรียนดังนี้ 
• จากขอ 1)  ถา 2

4y 8x=  และ 2
5y 10x= นักเรียนÿามารถเขียนกราฟไดอยางไร 

(แนüตอบ :  

 ) 
• เม่ือÿัมประÿิทธิĝของ x Āรือ a มีคามากข้ึน กราฟจะมีลักþณะอยางไร 
 (แนüตอบ : กราฟจะลูเขาĀาแกน Y) 
• จากขอ 2)  ถา 2

4y 8x= −  และ 2
5y 10x= − นักเรียนÿามารถเขียนกราฟได

อยางไร 
(แนüตอบ :  

 
 
 
 
 
 

   ) 
 
• เม่ือÿัมประÿิทธิĝของ x Āรือ a มีคานอยลง กราฟจะมีลักþณะอยางไร 

 (แนüตอบ กราฟจะลูเขาĀาแกน Y )  
9. นักเรียนทำ “ลองทำดู” จากตัüอยางท่ี 25 ครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลย พรอมท้ังอภิปราย

รüมกันในคาบเรียน 
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10. ครูตั้งขอÿังเกตของรูปแบบของฟงกชันท้ัง 2 ขอ ใĀนักเรียนเĀ็นüา กราฟในลักþณะนี้จะมี

ฟงกชันอยูในรูป k2axy +=  เม่ือ 0a≠  

11. นักเรียนÿังเกตคüามแตกตางของกราฟ  12x2y +=   และ 12x2y −=  แลüรüมกัน

ÿรุปกรณีท่ัüไป   

       กราฟของ k2axy +=  เม่ือ 0a≠  ได ดังนี้  
(1) กราฟของ Z � ax2 � L มีจุดüกกลับท่ีจุด (0, k) 
(2) แกนÿมมาตรของกราฟ คือ แกน Y Āรือเÿนตรง x = 0 
(3) ถา 0a ! กราฟเปนเÿนโคงเปŗดข้ึนดานบนและมีจุดüกกลับเปนจุดต่ำÿุด คือ จุด (0, k)  

และมีคาต่ำÿุดเทากับ k ถา 0a <  กราฟเปนเÿนโคงเปŗดลงดานลาง และมีจุดüกกลับเปนจุดÿูงÿุด คือ จุด (0, k) 
และมีคาÿูงÿุดเทากับ k 

12. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 26 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน โดยครูอธิบายเพ่ิมเติมüา ในการเขียนกราฟจะตองÿรางตารางคูอันดับกอน จากนั้นครูถาม

คำถามนักเรียนดังนี้ 
• จากขอ 1 นักเรียนÿามารถเขียนตารางคูอันดับ (x, y) ไดอยางไร 

   (แนüตอบ : 
X -2 -1 0 1 2 

1y  6 3 2 3 6 

2y  2 -1 -2 -1 2 
 

• จากขอ 2 นักเรียนÿามารถเขียนตารางคูอันดับ (x, y) ไดอยางไร 
(แนüตอบ : 

X -2 -1 0 1 2 

1y  -2 1 2 1 -2 

2y  -6 -3 -2 -3 -6 
 
13. นักเรียนทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 26 ครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลย “ลองทำด”ู ของ

ตัüอยางท่ี 26 พรอมท้ังอภิปรายรüมกันในคาบเรียน 
ช่ัüโมงท่ี 2 

14. นักเรียนýึกþากิจกรรมพรอมท้ังตอบคำถาม “Investigation” ในĀนังÿือเรียนรายüิชา

พ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5  
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15. ครูเฉลยกิจกรรม “Investigation” ดังนี้ 

1) จากรูปท่ี 1) กราฟของ ( )2y x 2 k= − +      เม่ือ k = -4 ,-1 ,0 ,1 ,4  เปนกราฟ

เÿนโคงเปŗดข้ึนดานบน และกราฟของ 12)hx(y +−−=   เม่ือ h = -4 และ 2  เปนกราฟเÿนโคงเปŗดลง

ดานลาง  
2)  จากรูปขอ 1) จุดตัดแกน X คือ 0, 1, 2, 3, 4 จุดตัดแกน Y คือ 0, 3, 4, 5, 8 
     จากรูปขอ 2) จุดตัดแกน X คือ -5, -3, 1, 3 จุดตัดแกน Y คือ -3 

3) กราฟของ k2)2x(y +−=  เม่ือ k = -4 ,-1 ,0 ,1 ,4  มีแกนÿมมาตรของกราฟ 

คือ x = 2  กราฟของ 12)hx(y +−−=   เม่ือ h = -4 และ 2   มีแกนÿมมาตรของกราฟคือ x = -4 และ  
x = 2 ตามลำดับ 

4) กราฟของ k2)2x(y +−=  เม่ือ k = -4 ,-1 ,0 ,1 ,4 มีจุดต่ำÿุดอยูท่ี (2, k)  

กราฟของ 12)hx(y +−−=   เม่ือ h = -4 และ 2 มีจุดÿูงÿุดอยูท่ี (-4, 1) และ (2, 1) 

16. ครูอธิบายเพ่ิมเติมจาก Investigation จะเĀ็นüา กราฟของ k2)2x(y +−=  เม่ือ              
k  = -4, -1, 0, 1, 4 โดยลักþณะกราฟจะเปนเÿนโคงเปŗดข้ึนดานบน และมีจุดต่ำÿุดอยูท่ี (2, k) และมีแกน

ÿมมาตรของกราฟคือ x = 2 และกราฟของ 2y (x h) 1= − − +  เม่ือ h = -4 และ 2 ฟงกชันโดยลักþณะ

กราฟจะเปนเÿนโคงเปŗดลงดานลาง และมีจุดÿูงÿุดอยูท่ี (-4, 1) และ (2, 1) มีแกนÿมมาตรของกราฟคือ x = -4 
และ x = 2 ตามลำดับ 

17. ครูตั้งขอÿังเกตของรูปแบบของฟงกชันท้ัง 2 ขอ ใĀนักเรียนเĀ็นüา กราฟในลักþณะนี้  

จะมีฟงกชันอยูในรูป k2)hx(ay +−=  เม่ือ 0a≠  จากนั้นครูอธิบายกรณีท่ัüไปของกราฟ 

k2)hx(ay +−=  เม่ือ 0a≠  ÿรุปได ดังนี้ 

(1) กราฟของ k2)hx(ay +−=  มีจุดüกกลับท่ีจุด (h, k) 
                (2) แกนÿมมาตรของกราฟ คือ เÿนตรง x = h 
                (3) ถา 0a ! กราฟเปนเÿนโคงเปŗดข้ึนดานบน และมีจุดüกกลับเปนจุดต่ำÿุด คือ                
จุด (h, k) และมีคาต่ำÿุด เทากับ k ถา 0a <  กราฟเปนเÿนโคงเปŗดลงดานลาง และมีจุดüกกลับเปนจุดÿูงÿุด 

คือ จุด (h, k) และมีคาÿูงÿุดเทากับ k  
18. นักเรียนแบงกลุม ๆ ละ 3 – 4 คน โดยคละคüามÿามารถทางคณิตýาÿตรทำแบบฝก

ทักþะ 2.3ก เรื่องกราฟของฟงกชันกำลังÿอง จากนั้นครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลย พรอมท้ังอภิปรายรüมกันใน

คาบเรียน 
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ช่ัüโมงท่ี 3 
19. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 27 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน และชี้แนะในนักเรียนดูกรอบ PROBLEM SOLVING TIP เพ่ือใĀนักเรียนเĀ็นüาÿมการ 
2)3x(y −= และ 22)3x(y +−=  อยูในรูป k2)hx(ay +−= จะไดจุดüกกลับอยูท่ี จุด (h, k) 

21. ครูถามคำถามเพ่ือตรüจÿอบคüามเขาใจของนักเรียนดังนี้ 

• 32)5x(y ++=  กราฟมีจุดüกกลับท่ีจุดใด 
(แนüตอบ : จุดüกกลับอยูท่ี จุด (-5, 3)) 

• 62)3x(y −−=  กราฟมีจุดüกกลับท่ีจุดใด 
(แนüตอบ : จุดüกกลับอยูท่ี จุด (3, -6)) 

• 32)5x(y +−=  กราฟมีจุดüกกลับท่ีจุดใด 
(แนüตอบ : จุดüกกลับอยูท่ี จุด (5, 3)) 

• 62)3x(y −+=  กราฟมีจุดüกกลับท่ีจุดใด 
(แนüตอบ : จุดüกกลับอยูท่ี จุด (-3, -6)) 

20. นักเรียนทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 27 ครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลย พรอมท้ัง

อภิปรายรüมกันในคาบเรียน 
21. นักเรียนýึกþากิจกรรม “Investigation” ในĀนังÿือเรียน จากนั้นครูและนักเรียน              

รüมกันอภิปรายเพ่ิมเติมจาก กิจกรรม “Investigation” üา ฟงกชันกำลังÿองท่ีอยูในรูป cbx2axy ++=            

เม่ือ 0a ≠  ÿามารถเขียนใĀอยูในรูปของÿมการ k2)hx(ay +−=  ได คือ 
2 2b 4ac b

y a x
2a 4a

 − − = − +    
   จากนั้นนักเรียนเขียนกราฟท่ีไดจากÿมการในĀนังÿือเรียนรายüิชา

พ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

22. นักเรียนรüมกันÿรุปกรณีท่ัüไปของกราฟ cbx2axy ++=  เม่ือ 0a ≠  แลüถาม

คำถามนักเรียนดังนี้ 
• กราฟมีจุดüกกลับท่ีจุดใด 

 (แนüตอบ : 












 −
−

a4

2bac4,
a2

b
) 

• ใĀĀาแกนÿมมาตรของกราฟ 

 (แนüตอบ : แกนÿมมาตรของกราฟ คือ เÿนตรง 
a2

bx −= )  
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• ถา 0a >  กราฟจะมีลักþณะเปนอยางไร 
 (แนüตอบ : กราฟเปนเÿนโคงเปดข้ึนดานบนและมีจุดüกกลับเปนจุดต่ำÿุด คือ 













 −
−

a4

2bac4,
a2

b
 และมีคาต่ำÿุดคือ  

a4

2bac4 − ) 

  ถา 0a <  กราฟจะมีลักþณะเปนอยางไร 
 (แนüตอบ : กราฟเปนเÿนโคงเปดลงดานลาง และมีจุดüกกลับเปนจุดÿูงÿุด คือ 













 −
−

a4

2bac4,
a2

b
  และมีคาÿูงÿุดคือ 

a4

2bac4 − ) 

• กราฟจะตัดแกน X และแกน Y ไดก่ีจุด 
 (แนüตอบ : ตัดแกน X ได 0, 1 Āรือ 2 จุด และตัดแกน Y ไดเพียงจุดเดียü) 

23. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 28 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชันดังนี้ 

1) 7x42xy +−=  

2) 71x122x2y ++−=  
• จากขอ 1) นักเรียนÿามารถจัดใĀอยูในรูปกำลังÿองÿมบูรณไดอยางไร 

 (แนüตอบ : y = 7x42x +−  
 = 3)4x4x( 2 ++−  

 = ( 3)2x 2 +− ) 

• จากขอ 1) a, b และ c มีคาเทาใด ท่ีจะใชในการĀา 












 −
−

a4

2bac4,
a2

b
 

 (แนüตอบ a = 1, b = -4 และ c = 7) 
• จากขอ 1) มีจุดüกกลับอยูท่ีจุดใด 
 (แนüตอบ : มีจุดüกกลับอยูท่ีจุด (2, 3)) 
• จากขอ 2) นักเรียนÿามารถจัดใĀอยูในรูปกำลังÿองÿมบูรณไดอยางไร 
 (แนüตอบ : y = 71x12x2 2 ++−  

                 = 118x12x2 2 +−+−  

                         = 1)9x6x(2 2 ++−−  

                         = 1)3x(2 2 +−−  
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• จากขอ 2) a, b และ c มีคาเทาใด ท่ีจะใชในการĀา 












 −
−

a4

2bac4,
a2

b
 

 (แนüตอบ : a = -2, b = 12 และ c = 17) 
• จากขอ 2) มีจุดüกกลับอยูท่ีจุดใด 
 (แนüตอบ : มีจุดüกกลับอยูท่ีจุด (3, 1)) 

24. นักเรียนทำแบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 
เปนการบาน 
   ข้ันÿรุป 

ครูถามคำถามเพ่ือÿรุปคüามรูเรื่อง ฟงกชันกำลังÿอง ดังนี้ 
• กราฟของฟงกชันกำลังÿอง ถา 0a >  กราฟจะมีลักþณะอยางไร 
 (แนüตอบ : กราฟจะเปนเÿนโคงเปดข้ึนดานบน ) 
• กราฟของฟงกชันกำลังÿอง ถา 0a <  กราฟจะมีลักþณะอยางไร 
 (แนüตอบ : กราฟจะเปนเÿนโคงเปดลงดานลาง ) 

• กราฟของ 2x5y=  ÿามารถเขียนใĀอยูในรูปท่ัüไปไดอยางไร และมีจุดüกกลับท่ีจุดใด 
 (แนüตอบ : เขียนในรูปท่ัüไปไดเปน 2y ax= จุดüกกลับท่ีจุด (0, 0)) 

• กราฟของ 32x2y +=  ÿามารถเขียนใĀอยูในรูปท่ัüไปไดอยางไร และมีจุดüกกลับท่ี

จุดใด 
 (แนüตอบ : เขียนในรูปท่ัüไปไดเปน 2y ax k= + จุดüกกลับท่ีจุด (0, 3)) 

• กราฟของ 32)5x(y +−=  ÿามารถเขียนใĀอยูในรูปท่ัüไปไดอยางไร และมีจุด

üกกลับท่ีจุดใด 

 (แนüตอบ : เขียนในรูปท่ัüไปไดเปน k2)hx(ay +−= จุดüกกลับท่ีจุด (5, 3)) 

• กราฟของ 1x22xy +−=  ÿามารถเขียนใĀอยูในรูปท่ัüไปไดอยางไร และมีจุด

üกกลับท่ีจุดใด 

 (แนüตอบ : เขียนในรูปท่ัüไปไดเปน cbx2axy ++= จุดüกกลับท่ีจุด (1, 0)) 
7. การüัดและประเมินผล 

รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

7.1 การประเมินระĀüาง 
  การจดักิจกรรม 
  การเรียนรู 
  1) กราฟของฟงกชัน  
         กำลังÿอง 

 
 
 
- ตรüจแบบฝกทักþะ    
  2.3ก 

 
 
 
- แบบฝกทักþะ 2.3ก 
 

 
 
 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
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รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

  2) การนำเÿนอผลงาน - ประเมินการนำเÿนอ

ผลงาน 
- แบบประเมิน 
  การนำเÿนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

  3) พฤติกรรมการทำงาน

รายบุคคล 
- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานรายบุคคล 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม

การทำงานรายบุคคล 
- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

  4) พฤติกรรมการทำงาน

กลุม 
- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานกลุม 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม

การทำงานกลุม 
- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

  5) คุณลักþณะ 
      อันพึงประÿงค 

- ÿังเกตคüามมีüินัย  
  รับผิดชอบใฝเรียนรู  
  และมุงม่ันในการทำงาน 

- แบบประเมิน 
  คุณลักþณะ              

อันพึงประÿงค 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

8. ÿ่ือ/แĀลงการเรียนรู 

 8.1 ÿ่ือการเรียนรู 

  1) Āนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

  2) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตรท่ี 2.3ก เรื่อง กราฟของฟงกชันกำลังÿอง  

  3) แบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน  
 8.2 แĀลงการเรียนรู  
     - 
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คüามคิดเĀ็นของผูอำนüยการโรงเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นายเทิดทูน ÿุจารี) 

ผูอำนüยการโรงเรียน 
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บันทึกĀลังÿอน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ผลท่ีเกิดข้ึนกับผูเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ปญĀาและอุปÿรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ขอเÿนอแนะ/แนüทางแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นางÿาüอัญชลีรัตน รอดเลิý) 

ผูÿอน 
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แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 10 
กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร              ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี 5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน       จำนüน 28 ช่ัüโมง 

เรื่อง การนำกราฟไปใชในการแกÿมการและอÿมการ    เüลา 5 ช่ัüโมง 

1. มาตรฐาน/ตัüช้ีüัด 

  ค 1.2 ม.5/1  ใชฟงกชันและกราฟของฟงกชันอธิบายÿถานการณท่ีกำĀนด 
2. จุดประÿงคการเรียนรู 

 1. มีคüามรูคüามเขาใจในข้ันตอนของการแกÿมการและอÿมการโดยใชกราฟ (K) 
 2. ÿามารถแกÿมการและอÿมการจากกราฟท่ีกำĀนดใĀได (P) 
       3. ตั้งใจและรับผิดชอบตอĀนาท่ีท่ีไดรับมอบĀมาย (A) 

3. ÿาระการเรียนรู 

 ฟงกชันและกราฟของฟงกชัน (ฟงกชันเชิงเÿน ฟงกชันกำลังÿอง ฟงกชันข้ันบันไดและฟงกชัน                        

เอกซโพเนนเชียล) 
4. ÿาระÿำคัญ/คüามคิดรüบยอด 

   ในการแกÿมการและอÿมการ จะตองจัดรูปÿมการĀรืออÿมการท่ีกำĀนดใĀ ใĀอยูในรูป             
y = ax2 , y = ax2 + k ,y = a(x – h)2 + k , y = ax2 + bx + c รูปใดรูปĀนึ่ง โดยกราฟของฟงกชัน                     
ท่ีกำĀนดใĀÿามารถนำไปแกÿมการและอÿมการได โดยเราพิจารณากราฟเบื้องตน  
       ถากราฟไมตัดแกน X    
   นั่นĀมายคüามüา จะไมมีคำตอบของÿมการท่ีเปนจำนüนจริง  
   ถากราฟตัดแกน X เพียงจดุเดียü   
   นั่นĀมายคüามüา มีคำตอบของÿมการท่ีเปนจำนüนจริงเพียง 1 คำตอบ  
   ถากราฟตัดแกน X ÿองจุด   
   นั่นĀมายคüามüา มีคำตอบของÿมการท่ีเปนจำนüนจริง 2 คำตอบ 
5. ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียนและคุณลักþณะอันพึงประÿงค 

ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียน คุณลักþณะอันพึงประÿงค 

1. คüามÿามารถในการÿื่อÿาร 
2. คüามÿามารถในการคิด 
    1) ทักþะการเชื่อมโยง 
    2) ทักþะการคิดĀลากĀลาย 
3. คüามÿามารถในการแกปญĀา 

1. มีüินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝเรียนรู  
3. มุงม่ันในการทำงาน 
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6. กิจกรรมการเรียนรู 

ช่ัüโมงท่ี 1 
ข้ันนำ 

ครูทบทüนคüามรูเรื่อง ฟงกชันเชิงเÿน แลüครูตั้งขอÿังเกตüา ถานำกราฟในลักþณะตาง ๆ มา

ใชในการแกÿมการĀรืออÿมการ นักเรียนคิดüาÿามารถทำไดĀรือไม (แนüตอบ : ทำได) จากนั้นครูอธิบายüาการ

Āาคำตอบของÿมการกำลังÿอง cbx2axy ++=  ÿามารถทำไดโดยการเขียนกราฟÿมการกำลังÿองแลüĀา 

จุดท่ีกราฟตัดกับแกน X ĀรือกำĀนดใĀ y = 0 
ข้ันÿอน 
1. นักเรียนทำกิจกรรม “Investigation” ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 

Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน และชüยกันเขียนกราฟท้ัง 6 ขอใĀถูกตอง จากนั้นครูเฉลยบนกระดานอีกครั้งĀนึ่ง 

และนักเรียนÿังเกตและอธิบายเพ่ิมเติมüา  
   กราฟในขอ 1) และ 2) ไมตัดแกน X นั่นคือ  ไมมีคำตอบของÿมการท่ีเปนจำนüนจริง  
   กราฟในขอ 3) และ 4) ตัดแกน X เพียงจุดเดียü นั่นคือ  มีคำตอบของÿมการท่ีเปนจำนüน

จริง 1 คำตอบ    
   กราฟในขอ 5) และ 6) ตัดแกน X ÿองจุด นั่นคือ คำตอบของÿมการท่ีเปนจำนüนจริง              

2 คำตอบ  
2. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 29 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยท่ี 2 

ฟงกชัน จากนั้นครูอธิบายตัüอยางท่ี 29 อีกครั้ง เพ่ือใĀนักเรียนเขาใจมากยิ่งข้ึน โดยครูอธิบายเพ่ิมเติมüา 
“นักเรียนÿามารถĀาคำตอบของÿมการโดยใชüิธีการแกÿมการได จากตัüอยางท่ี 29 ÿมการ x2 + 2 = 0 จะได            
x2 = -2  เนื่องจากจำนüนจริงท่ียกกำลังÿองจะมีคาไมนอยกüา 0 ดังนั้น x2 + 2 = 0 ไมมีคำตอบท่ีเปนจำนüนจริง” 

3. นักเรียนยกตัüอยางÿมการท่ีไมมีคำตอบท่ีเปนจำนüนจริง พรอมท้ังเขียนกราฟของÿมการ

กำลังÿอง 
     (แนüตอบ : นักเรียนÿามารถตอบไดĀลากĀลายข้ึนอยูกับคüามรูพ้ืนฐานของนักเรียน                 

แตละคน เชน 12xy −−=  เขียนกราฟของÿมการไดดังนี้ 

) 
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4. ครูใĀนักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 30 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüย

การเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จากนั้นครูอธิบายตัüอยางท่ี 30 อีกครั้งเพ่ือใĀนักเรียนเขาใจมากยิ่งข้ึน  
5. ครูยกตัüอยางเพ่ิมเติมแลüถามคำถามเพ่ือตรüจÿอบคüามเขาใจของนักเรียนดังนี้ 

• คำตอบของÿมการ 2x 8x 16 0− + =  มีก่ีคำตอบ อะไรบาง 
 (แนüตอบ : มีคำตอบเดียü คือ 4) 
• เขียนกราฟของÿมการ 2x 8x 16 0− + =  ไดอยางไร 
 (แนüตอบ : มีคำตอบเดียü คือ 4 
                เนื่องจาก        (x − 4)2 = 0 
                                  X = 4) 

                 
• กราฟตัดแกน X ท่ีจุดใด 
 (แนüตอบ : กราฟตัดแกน X ท่ีจุด (4, 0)) 

6. นักเรียนทำ “ลองทำด”ู ของตัüอยางท่ี 30 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 

Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน พรอมท้ังอภิปรายรüมกันในคาบเรียน 
  ช่ัüโมง 2  

7. ครูอธิบายเพ่ิมเติมüา “การĀาคำตอบของÿมการนอกจากจะใชüิธีการüณการแกÿมการแลü

ยังÿามารถ   Āาไดจากการเขียนกราฟอีกดüย โดยพิจารณาจากการตัดแกน X ถากราฟไมตัดแกน X Āมายคüาม

üาไมมี คำตอบท่ีเปนจำนüนจริง ถากราฟตัดแกน X Āนึ่งจุด Āมายคüามüา มีคำตอบของÿมการท่ีเปนจำนüน

จริง 1 คำตอบ และถากราฟตัดแกน X ÿองจุด Āมายคüามüา มีคำตอบของÿมการท่ีเปนจำนüนจริง 2 คำตอบ” 

  ตัüอยางเชน ใĀĀาคำตอบของÿมการ 06x52x =+−  โดยใชกราฟ 
üิธีทำ   เขียนกราฟของÿมการไดดังนี้   
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จากกราฟ จะเĀ็นüากราฟ 06x52x =+−  ตัดแกน X ท่ีจุด 2 และ 3  
ดังนั้น มีคำตอบของÿมการท่ีเปนจำนüนจริง 2 คำตอบ ไดแก x = 2 และ 3 

8. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 31 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน  โดยครูอธิบายเพ่ิมเติมüา ข้ันตอนแรก ของการเขียนกราฟ เราตองจัดรูปÿมการท่ีโจทย

กำĀนดใĀ  ใĀอยูในรูปแบบของกราฟท้ัง 4 รูปแบบ (แบบใดแบบĀนึ่ง) จากตัüอยางนี้ÿามารถจัดรูปแบบÿมการ

ใĀอยูในรูปแบบ k2)hx(ay +−=  นั่นคือ ถา y = 0 เราÿามารถจัดÿมการได 2 แบบ คือ 

122)1x(3y −−=  และ 122)1x(3 =−  ซ่ึงท้ังÿองรูปแบบการเขียนกราฟจะเขียนไดในลักþณะเดียüกัน 
9. ครูอธิบายเพ่ิมเติมüา ในการเขียนกราฟจะมีÿüนประกอบท่ีÿำคัญตางๆ ของกราฟ ดังนี้ 

          1) จุดüกกลับ คือ จุดต่ำÿุด Āรือจุดÿูงÿุดของกราฟ Āรืออาจเรียกüาจุดยอด 
           2) จุดตัดแกน X Āรือแกน Y คือจุดท่ีกราฟตัดแกน X Āรือ แกน Y ท่ีจุด ๆ นั้น อาจจะมี    
1 คา Āรือ 2 คาก็ได 
           3) คาÿูงÿุดของฟงกชันกราฟจะมีคาÿูงÿุดก็ตอเม่ือเปนกราฟเÿนโคงเปดลงดานลาง โดย

คาÿูงÿุดของฟงกชันจะอยูตำแĀนงท่ีเปนจุดÿูงÿุดของกราฟ 
        4) คาต่ำÿุดของฟงกชัน กราฟจะมีคาต่ำÿุดก็ตอเม่ือเปนกราฟเÿนโคงเปดข้ึนดานบน โดยคา

ต่ำÿุดของฟงกชันจะอยูตำแĀนงท่ีเปนจุดต่ำÿุดของกราฟ 
           5) โดเมนของฟงกชัน คือ ชüงของระยะแกน X ท่ีüาดกราฟครอบคลุมไปได 
           6) เรนจของฟงกชัน คือ ชüงของระยะแกน Y ท่ีüาดกราฟครอบคลุมไปได 

10. นักเรียนทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 31 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร  
ม.5 ครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลย พรอมท้ังอภิปรายรüมกันในคาบเรียน 

ช่ัüโมง 3  

11. ครูทบทüนคüามรูเรื่องการเขียนกราฟใĀนักเรียนเขาใจ โดยครูยกตัüอยางโจทย ใĀ

นักเรียนตอบคำถาม ดังนี้     

1) ใĀนักเรียนเขียนกราฟของ 12x72x)x(f +−=  และใĀĀา 
- จุดüกกลับของกราฟ พรอมท้ังบอกคาต่ำÿุดĀรือคาÿูงÿุด 
- จุดท่ีกราฟตัดแกน X 
- โดเมนและเรนจของฟงกชัน 

  (แนüตอบ : จาก   12x72x)x(f +−=  จะได  a = 1, b = -7, c = 12         

พิกัดของจุดüกกลับ คือ 












 −−
a4

2bac4,
a2
b   จะได  






 −

4
1,

2
7   เนื่องจาก 0a >  จะไดüา กราฟของ

ฟงกชันจะเปนเÿนโคงเปดข้ึนดานบน จะมีคาต่ำÿุดคือ  
4
1−  จุดท่ีกราฟตัดแกน X คือ (3,0) และ (4,0)         
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15 10 5 5 10 15 20

f x( ) = x2  7∙x + 12

โดเมน คือ จำนüนจริง และเรนจ คือ 




 ∞
− ,
4
1   ÿามารถเขียนกราฟไดดังนี้ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

13. นักเรียนทำแบบฝกทักþะคณิตýาÿตร 2.3ข เรื่อง การแกÿมการโดยกราฟในĀนังÿือเรียน

รายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน เปนการบาน 
ช่ัüโมงท่ี 4 

14. ครูอธิบายüานักเรียนÿามารถนำคüามรูเรื่องกราฟของÿมการมาชüยในการĀาคำตอบของ

อÿมการได โดยใĀจัดรูปÿมการท่ีกำĀนดใĀอยูในรูปฟงกชันกำลังÿอง เพ่ือĀาคาตัüแปรกอน แลüจึงนำมาใÿ

เครื่องĀมายอÿมการ เพ่ือพิจารณาĀาคำตอบของอÿมการ 
15. ครูยกตัüอยางบนกระดาน ดังนี้ 

จงĀาคำตอบของอÿมการโดยใชกราฟ เม่ือกำĀนดอÿมการ 042x <−   

 

üิธีทำ    ใĀ 42xy −=   
                      Āาจุดท่ีกราฟตัดแกน X จะได y = 0 

                      ทำใĀ      042x =−   
      0)2x)(2x( =+−  
                     2,2x −=                                       

จะไดüา กราฟตัดแกน X ท่ีจุด (-2, 0) และ (2, 0) ดังรูป 
จากกราฟเม่ือพิจารณาĀาคา X เม่ือ 0y <  จะได  2x2 <<−  
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ดังนั้น เซตคำตอบของอÿมการ  042x <−  คือ { }2x2x <<−   Āรือ  (-2, 2)  
16. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 33 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน จากนั้นครูอธิบายตัüอยางท่ี 33 อีกครั้ง เพ่ือใĀนักเรียนเขาใจมากยิ่งข้ึน  
17. นักเรียนจับคูทำ “ลองทำด”ู ในĀนังÿือเรียน จากนั้นครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลย พรอมท้ัง

อภิปรายรüมกันในคาบเรียน 
ช่ัüโมงท่ี 5 

18. ครูยกตัüอยางท่ี 34 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 

ฟงกชันüาการĀาจุดüกกลับนอกจากจะจัดใĀอยูในรูป k2)hx(a +− จะไดจุดüกกลับอยูท่ี (h, k) ยังÿามารถĀา

ไดจากÿูตร )k,h(
a4

2bac4,
a2
b

=












 −−  เม่ือ 2y ax bx c= + + และ a, b และ c เปนจำนüนจริงใด ๆ   

และĀาจุดท่ีกราฟตัดแกน X  โดยใĀ y = 0 แลüแยกตัüประกอบĀาคา x แลüนำ x มาพิจารณาĀาคำตอบของ

อÿมการ 
19. ครูยกตัüอยางเพ่ิมเติมแลüถามคำถามเพ่ือตรüจÿอบคüามเขาใจของนักเรียน ดังนี้ 

1) 08x62x <+−    2) 08x62x >+−   

• 8x62x +− ÿามารถจัดใĀอยูในรูป k2)hx(a +−  ไดอยางไร และมีจุดüกกลับ

อยูท่ีจุดใด 
(แนüตอบ : 

                

2 2

2

2

x 6x 8 (x 6x 8) 1 1

(x 6x 9) 1

(x 3) 1

− + = − + + −

= − + −

= − −

 

                       2y x 6x 8= − +       มีจุดüกกลับอยูท่ีจุด (3, -1))  

•  8x62xy +−=  ÿามารถĀาจุดท่ีกราฟตัดแกน X ไดอยางไร 
(แนüตอบ : ใĀ y = 0 จะได  2x 6x 8 0− + =   

                        (x 2)(x 4) 0− − =  
                 x 2, 4=   

ดังนั้น กราฟตัดแกน X ท่ีจุด (2, 0) และจุด (4, 0)) 
20. ครูยกตัüอยางเพ่ิมเติมแลüถามคำถามเพ่ือตรüจÿอบคüามเขาใจของนักเรียนดังนี้ 

• จากขอ 1) เซตคำตอบของอÿมการคือเทาใด และเขียนกราฟไดอยางไร 
(แนüตอบ : พิจารณาคา x เม่ือ 0y <  จะไดกราฟ 
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จากกราฟ จะได 0y <  เม่ือ 4x2 <<   
ดังนั้น เซตคำตอบของอÿมการ คือ { }4x2x <<   Āรือ (2, 4)) 

• จากขอ 2) เซตคำตอบของอÿมการคือเทาใด และเขียนกราฟไดอยางไร 
(แนüตอบ : พิจารณาคา x เม่ือ 0y >  จะไดกราฟ 

     
จากกราฟ จะได 0y >  เม่ือ 2x <  Āรือ 4x >   
ดังนั้น เซตคำตอบของอÿมการ คือ { }4xหรือ2xx ><   Āรือ

),4()2,( ∞∪−∞ ) 
21. นักเรียนทำแบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

เปนการบาน 
22. นักเรียนแบงกลุม กลุมละ 3 – 4 คน โดยคละคüามÿามารถทางคณิตýาÿตรทำแบบฝก

ทักþะคณิตýาÿตร 2.3ค เรื่อง การแกอÿมการโดยกราฟในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüย

การเรียนรูท่ี 2 
23. ครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลยแบบฝกทักþะคณิตýาÿตร 2.3ค เรื่อง การแกอÿมการ              

โดยกราฟในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 พรอมท้ังอภิปรายรüมกันใน

คาบเรียน 
ข้ันÿรุป 

ครูถามคำถามเพ่ือÿรุปคüามรูเรื่องการนำกราฟไปใชในการแกÿมการและอÿมการ ดังนี้ 
• ถากราฟไมตัดแกน X คำตอบของÿมการจะเปนลักþณะอยางไร 

 (แนüตอบ : จะไมมีคำตอบของÿมการท่ีเปนจำนüนจริง) 
• ถากราฟตัดแกน X เพียงจุดเดียü  คำตอบของÿมการจะเปนลักþณะอยางไร 

 (แนüตอบ : มีคำตอบของÿมการท่ีเปนจำนüนจริงเพียง 1 คำตอบ) 
• ถากราฟตัดแกน X ÿองจุด คำตอบของÿมการจะเปนลักþณะอยางไร 

 (แนüตอบ : มีคำตอบของÿมการท่ีเปนจำนüนจริงเพียง 2 คำตอบ) 

พิจารนาดานลาง 

พิจารนาดานบน 
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7. การüัดและประเมินผล 
รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

7.1 การประเมินระĀüาง 
 การจัดกิจกรรม 
 การเรียนรู 
 1) การนำกราฟไปใชใน  
         การแกÿมการและ 
         อÿมการ 

 
 
 
- ตรüจแบบฝกทักþะ 2.3ข 
- ตรüจแบบฝกทักþะ 2.3ค 
 

 
 
 
- แบบฝกทักþะ 2.3ข    
- แบบฝกทักþะ 2.3ค      

 
 
 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
 

  2) การนำเÿนอผลงาน - ประเมินการนำเÿนอ

 ผลงาน 
- แบบประเมิน 

  การนำเÿนอผลงาน 
- ระดับคุณภาพ 2  

  ผานเกณฑ 
 3) พฤติกรรมการทำงาน

  รายบุคคล 
- ÿังเกตพฤติกรรม 

  การทำงานรายบุคคล 
- แบบÿังเกตพฤติกรรม

 การทำงานรายบุคคล 
- ระดับคุณภาพ 2  

  ผานเกณฑ 
 4) พฤติกรรมการทำงาน

  กลุม 
- ÿังเกตพฤติกรรม 

  การทำงานกลุม 
- แบบÿังเกตพฤติกรรม

 การทำงานกลุม 
- ระดับคุณภาพ 2  

  ผานเกณฑ 
 5) คุณลักþณะ 
  อันพึงประÿงค 

- ÿังเกตคüามมีüินัย  
  รับผิดชอบใฝเรียนรู    
  และมุงม่ันในการทำงาน 

- แบบประเมิน  
  คุณลักþณะ 
  อันพึงประÿงค 

- ระดับคุณภาพ 2  
 ผานเกณฑ 

8. ÿ่ือ/แĀลงการเรียนรู 

 8.1 ÿ่ือการเรียนรู 

   1) Āนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

   2) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตรท่ี 2.3ข เรื่อง การแกÿมการโดยกราฟ 

   3) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตร 2.3ค เรื่อง การแกอÿมการโดยกราฟ 

   4) แบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน  
 8.2 แĀลงการเรียนรู  
            - 
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คüามคิดเĀ็นของผูอำนüยการโรงเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นายเทิดทูน ÿุจารี) 

ผูอำนüยการโรงเรียน 
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แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 11 
กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร              ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี 5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน       จำนüน 28 ช่ัüโมง 

เรื่อง การแกปญĀาโดยใชคüามรูเรื่องฟงกชันกำลังÿองและกราฟ   เüลา 5 ช่ัüโมง 

1. มาตรฐาน/ตัüช้ีüัด 

  ค 1.2 ม.5/1  ใชฟงกชันและกราฟของฟงกชันอธิบายÿถานการณท่ีกำĀนด 
2. จุดประÿงคการเรียนรู 

 1. เขาใจข้ันตอนของการแกโจทยปญĀาโดยใชคüามรูเรื่องฟงกชันกำลังÿองและกราฟ (K) 
 2. ÿามารถนำคüามรูเรื่องฟงกชันกำลังÿองและกราฟมาแกโจทยปญĀาได (P) 
 3. ตั้งใจและรับผิดชอบตอĀนาท่ีท่ีไดรับมอบĀมาย (A) 
3. ÿาระการเรียนรู 

 ฟงกชันและกราฟของฟงกชัน (ฟงกชันเชิงเÿน ฟงกชันกำลังÿอง ฟงกชันข้ันบันไดและฟงกชัน                        

เอกซโพเนนเชียล) 
4. ÿาระÿำคัญ/คüามคิดรüบยอด 

   กราฟของฟงกชันกำลังÿองท่ีอยูในรูป f(x) = ax2 + bx + c เม่ือ a ≠ 0 ÿามารถนำไปประยุกตใช

ในการแกปญĀาเก่ียüกับชีüิตจริงได 
5. ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียนและคุณลักþณะอันพึงประÿงค 

ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียน คุณลักþณะอันพึงประÿงค 

1. คüามÿามารถในการÿื่อÿาร 
2. คüามÿามารถในการคิด 
    1) ทักþะการเชื่อมโยง 
    2) ทักþะการคิดĀลากĀลาย 
3. คüามÿามารถในการแกปญĀา 

1. มีüินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝเรียนรู  
3. มุงม่ันในการทำงาน 

6. กิจกรรมการเรียนรู 

ช่ัüโมงท่ี 1 
ข้ันนำ 

ครูถามคำถามเพ่ือทบทüนคüามรูเก่ียüกับฟงกชันกำลังÿอง ดังนี ้
• ฟงกชันกำลังÿอง เขียนอยูในรูปแบบใด 

   (แนüตอบ : ฟงกชันท่ีอยูในรูป cbx2axy ++=  เม่ือ a, b, c เปนจำนüนจริงใด ๆ 

และ 0a ≠ ) 
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• กราฟของÿมการ cbx2axy ++=  เม่ือ 0a ≠  มีจุดüกกลับท่ีจุดใด   

     (แนüตอบ : มีจุดüกกลับท่ีจุด 












 −
−

a4

2bac4,
a2

b ) 

ข้ันÿอน 

1. ครูกลาüüา “กราฟของฟงกชันกำลังÿองท่ีอยูในรูป cbx2ax)x(f ++=  เม่ือ 0a ≠
ÿามารถนำไปประยุกตใชในการแกปญĀาเก่ียüกับชีüิตจริงได” 

2. ครูถามนักเรียนüา ข้ันตอนการแกโจทยปญĀามีอะไรบาง 
   (แนüตอบ :  
   1. ข้ันÿรางÿมการ คüรดำเนินการดังนี้ 

1.1 ทำคüามเขาใจโจทยüาตองการอะไร ตองการทราบอะไร 
1.2 กำĀนดตัüแปรแทนÿิ่งท่ีโจทยตองการ 
1.3 ÿรางคüามÿัมพันธของโจทยในรูปของตัüแปรท่ีกำĀนดไü (Āมายถึงÿรางÿมการ) 

    2. ข้ันแกÿมการ 
2.1 แกÿมการโดยใชÿมบัติของการเทากัน  
2.2 นำคำตอบมาตรüจคำตอบกับโจทยทุกครั้ง 
2.3 ÿรุปคำตอบ) 

3. นักเรียนýึกþายกตัüอยางท่ี 35 และ 36 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ครูถามคำถามนักเรียนจากตัüอยาง 36 ดังนี ้

• โจทยใĀนักเรียนĀาอะไร 

(แนüตอบ : 1) ใĀเขียนกราฟของฟงกชัน 2t6t27)t(h −=  เม่ือ t แทนเüลาเปนüินาที 
     2) ใĀĀาเüลาในขณะท่ีลูกฟุตบอลอยูท่ีจุดÿูงÿุดจากพ้ืน 

            3) ใĀĀาüานานเทาใดลูกฟุตบอลจึงตกลงถึงพ้ืน) 
• ในการĀาคำตอบ นักเรียนตองทำÿิ่งใดกอนเปนลำดับแรก 

(แนüตอบ : เขียนตารางคูอันดับและกราฟ) 
• กราฟมีลักþณะอยางไร 

(แนüตอบ : กราฟมีลักþณะเปนเÿนโคงเปดลงดานลาง) 
• ใชคüามรูเรื่องใดของกราฟในการตอบคำถามของปญĀา 

(แนüตอบ โจทยตองการĀาเüลาในขณะท่ีลูกฟุตบอลอยูท่ีจุดÿูงÿุด จึงใชการĀาจุด

üกกลับของฟงกชัน ซ่ึงĀาไดโดย 












 −
−

a4

2bac4,
a2

b ) 
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4. ครูอธิบายนักเรียนüา “ในการตอบคำถามขอ 3) นักเรียนตองทราบüา เม่ือลูกบอลตกถึง

พ้ืนแÿดงüา 0)t(h = ” 
5. นักเรียนจับคูทำ “ลองทำดู” และแบบฝกทักþะคณิตýาÿตร 2.3ง เรื่อง การแกปญĀาโดย

ใชคüามรูเรื่องฟงกชันกำลังÿองและกราฟ ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 
ฟงกชัน  

ช่ัüโมงท่ี 2 
6. ครูยกตัüอยางเพ่ิมเติมเก่ียüกับฟงกชันกำลังÿอง พรอมท้ังอธิบายใĀนักเรียนเขาใจมากข้ึน

ดังนี้ 
ใĀ  x  แทนจำนüนนับซ่ึงเม่ือนำมารüมกับจำนüนนับท่ีÿองมีผลบüกเทากับ 40 

 1) จงเขียนจำนüนนับจำนüนท่ีÿองในรูปของ  x 
 2) จงเขียนผลคูณของจำนüนนับท้ังÿองจำนüนในรูปของ  x 
 3) จงใชคüามรูเรื่องกราฟเพ่ือĀาผลคูณในขอ 2 ท่ีมีคามากท่ีÿุด 

                üิธีทำ     ใĀ   x  แทน  จำนüนนับจำนüนแรก 
                                   y  แทน  จำนüนนับจำนüนท่ีÿอง 
                             ผลบüกของจำนüนนับท้ังÿองจำนüนมีคาเทากับ  40 
                                ดังนั้น   yx+ = 40 
                     y  = x40 −  
                                ผลคูณของจำนüนนับท้ังÿอง = )x40(x −  

                                                           = 2xx40 −  
                                              ใĀ   f(x)   = x40x2 +−  

                                    = 400)400x40x( 2 ++−−  

                                                            = 2(x 20) 400− − +  
                            จะได h = 20, k = 400 
                           ∴จุดüกกลับของกราฟ คือ (20, 400) 

       

       จากกราฟ พบüา ผลคูณ )x40(x −  มีคาÿูงÿุดเทากับ 400 
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7. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 37 และจับคูทำ “ลองทำดู” จากนั้นครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลย      
พรอมท้ังอภิปรายรüมกันในคาบเรียน 

8. นักเรียนแบงกลุม ๆ ละ 3 – 4 คน โดยคละคüามÿามารถทางคณิตýาÿตร แลüชüยกันทำ

ใบงานท่ี 2.8.1 เรื่องการแกปญĀาโดยใชคüามรูเรื่องฟงกชันกำลังÿองและกราฟ 
9. นักเรียนทำแบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน เปน

การบาน 
   ข้ันÿรุป 

นักเรียนรüมกันÿรุปกราฟของฟงกชันกำลังÿองท่ีอยูในรูป cbx2ax)x(f ++=  เม่ือ 0a ≠  
ÿามารถนำไปประยุกตใชในการแกปญĀาเก่ียüกับชีüิตจริงไดและüิธีการแกโจทยประยุกตเก่ียüกับคาÿูงÿุดĀรือ

ต่ำÿุดของฟงกชันกำลังÿองมีĀลักการดังนี้ 
       1) อานโจทยแลüกำĀนดคาท่ีโจทยตองการĀาÿูงÿุดĀรือต่ำÿุดใเปน y Āรือ f(x)  
       2) ÿรางÿมการĀรือฟงกชันกำลังÿอง ซ่ึงจะตองข้ึนอยูกับตัüแปรอีกตัüĀนึ่งก็คือ x โดย

ÿüนมาก x จะเปนตัüท่ี โจทยถามĀาĀรือมีคüามÿัมพันธกับ  y 
3) ÿมการของ y ท่ีไดมากราฟจะมีลักþณะเปนเÿนโคงเปดข้ึนดานบนĀรือเปนเÿนโคงเปดลง

ดานลาง ก็ข้ึนอยูกับโจทยตองการĀาคาÿูงÿุดĀรือต่ำÿุด  ถาเปนคาÿูงÿุดกราฟจะมีลักþณะเปนเÿนโคงเปดข้ึน

ดานบนและถาเปนคาต่ำÿุดกราฟจะมีลักþณะเปนเÿนโคงเปดข้ึนลางดานลาง ซ่ึงจะใชจุดüกกลับเปนตัüชüยใน

การĀาคำตอบของ 


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7. การüัดและประเมินผล 
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รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

7.1 การประเมินระĀüาง 
 การจัดกิจกรรม 
 การเรียนรู 
 1) การแกปญĀาโดยใช  
         คüามรูเรื่องฟงกชัน 
         กำลังÿองและกราฟ 

 
 
 
- ตรüจแบบฝกทักþะ 2.3ง 
- ตรüจใบงานท่ี 2.8.1 
 

 
 
 
- แบบฝกทักþะ 2.3ง 
- ใบงานท่ี 2.8.1 

 

 
 
 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
 

  2) การนำเÿนอผลงาน - ประเมินการนำเÿนอ

 ผลงาน 
- แบบประเมิน 

  การนำเÿนอผลงาน 
- ระดับคุณภาพ 2  

  ผานเกณฑ 
 3) พฤติกรรมการทำงาน

  รายบุคคล 
- ÿังเกตพฤติกรรม 

  การทำงานรายบุคคล 
- แบบÿังเกตพฤติกรรม

 การทำงานรายบุคคล 
- ระดับคุณภาพ 2  

  ผานเกณฑ 
 4) พฤติกรรมการทำงาน

  กลุม 
- ÿังเกตพฤติกรรม 

  การทำงานกลุม 
- แบบÿังเกตพฤติกรรม

 การทำงานกลุม 
- ระดับคุณภาพ 2  

  ผานเกณฑ 
      5) คุณลักþณะ 
  อันพึงประÿงค 

- ÿังเกตคüามมีüินัย  
  รับผิดชอบ ใฝเรียนรู   
  และมุงม่ันในการทำงาน 

- แบบประเมิน 
  คุณลักþณะ 
  อันพึงประÿงค 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

8. ÿ่ือ/แĀลงการเรียนรู 

 8.1 ÿ่ือการเรียนรู 

  1) Āนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

  2) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตรท่ี 2.3ง เรื่อง การแกปญĀาโดยใชคüามรูเรื่องฟงกชันกำลังÿองและกราฟ 

  3) แบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐานคณิตýาÿตร ม.5 เลม 1 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 
  4) ใบงานท่ี 2.8.1 เรื่อง การแกปญĀาโดยใชคüามรูเรื่องฟงกชันกำลังÿองและกราฟ 

 8.2 แĀลงการเรียนรู  
              -  
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คüามคิดเĀ็นของผูอำนüยการโรงเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นายเทิดทูน ÿุจารี) 

ผูอำนüยการโรงเรียน 
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บันทึกĀลังÿอน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ผลท่ีเกิดข้ึนกับผูเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ปญĀาและอุปÿรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ขอเÿนอแนะ/แนüทางแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นางÿาüอัญชลีรัตน รอดเลิý) 

ผูÿอน 
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แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 12 
กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร              ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี 5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน       จำนüน 28 ช่ัüโมง 

เรื่อง ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล       เüลา 4 ช่ัüโมง 

1. มาตรฐาน/ตัüช้ีüัด 

  ค 1.2 ม.5/1  ใชฟงกชันและกราฟของฟงกชันอธิบายÿถานการณท่ีกำĀนด 
2. จุดประÿงคการเรียนรู 

 1. เขาใจคüามĀมายของฟงกชันเอกซโพเนนเชียลอยางถูกตองครบถüน (K) 
 2. ÿามารถบอกองคประกอบของกราฟฟงกชันเอกซโพเนนเชียลได (K) 
 3. ÿามารถเขียนกราฟฟงกชันเอกซโพเนนเชียลได (P) 
 4. ÿามารถแกÿมการจากฟงกชันเอกซโพเนนเชียลได (P) 
  5. นำคüามรูเรื่องฟงกชันเอกซโพเนนเชียลมาใชในการแกโจทยปญĀาได (P) 
  6. รับผิดชอบตอĀนาท่ีท่ีไดรับมอบĀมาย (A) 
3. ÿาระการเรียนรู 

 ฟงกชันและกราฟของฟงกชัน (ฟงกชันเชิงเÿน ฟงกชันกำลังÿอง ฟงกชันข้ันบันไดและฟงกชัน                        

เอกซโพเนนเชียล) 
4. ÿาระÿำคัญ/คüามคิดรüบยอด 

   ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล คือ ฟงกชันท่ีอยูในรูป y = ax  
   กรณีท่ี 1 เม่ือ a>0 และ a≠0 ซ่ึงมีลักþณะกราฟของฟงกชัน ดังตอไปนี้ 
   พิจารณากราฟของ  y = 2x เม่ือ x เปนจำนüนจริงใด ๆ 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

x -3 -2 -1 0 1 2 3 

y 1
8
 

1
4
 

1
2
 1 2 4 8 
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  - กราฟ y = 2x จะเปน ฟงกชันเพ่ิม (Increasing Function)   ถา x1 > x2  แลü ax1 > ax2  
 เพราะฉะนั้นกราฟของ y = ax (จากซายไปขüา) จะÿูงข้ึนเรื่อยๆ โดยไมมีขอบเขต (นั่นคือ ไมมีคาÿูงÿุดของ

ฟงกชัน) Āรือในขณะท่ีคา x เพ่ิมข้ึนเรื่อยๆ คาของ y ก็เพ่ิมข้ึนดüย จึงเรียกüา ฟงกชันเพ่ิม 
    - ถาคา x มีคานอยมากๆ จะไดüา y Āรือ ax  มีคาใกลýูนย แตไมตัดแกน x เพราะüา ax > 0 

(ดังนั้น กราฟอยูเĀนือแกน x และไมมีคาต่ำÿุดของฟงกชัน) 
  - ถา x = 0 จะได y = a0 = 1 ดังนั้นกราฟตัดแกน y  ท่ีจุด (0,1)  เÿมอ 

   พิจารณากราฟของ y = �1
2
�
x
 เม่ือ x เปนจำนüนจริงใด ๆ 

x -3 -2 -1 0 1 2 3 

y 8 4 2 1 1
2
 

1
4
 

1
8
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

  

 

 

    กรณีท่ี 2 1a0 <<  
    - กราฟ y = ax จะเปน ฟงกชันลด (Decreasing Function)   ถา x1 < x2  แลü ax1  > ax2  
 เพราะฉะนั้นกราฟของ y = ax (จากขüาไปซาย) จะÿูงข้ึนเรื่อย ๆ โดยไมมีขอบเขต (นั่นคือ ไมมีคาÿูงÿุดของ 
    ฟงกชัน) Āรือในขณะท่ีคา x เพ่ิมข้ึนเรื่อยๆ คาของ y ก็ลดลงเรื่อยๆ จึงเรียกüา ฟงกชันลด 
   - ถาคา x มีคามาก ๆ จะไดüา y Āรือ ax  มีคาใกลýูนย แตไมตัดแกน x เพราะüา ax > 0                 
(ดังนั้น กราฟอยูเĀนือแกน x และไมมีคาต่ำÿุดของฟงกชัน) 
    - ถา x = 0 จะได y = a0 = 1 ดังนั้นกราฟตัดแกน y  ท่ีจุด (0,1)  เÿมอ 
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5. ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียนและคุณลักþณะอันพึงประÿงค 
ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียน คุณลักþณะอันพึงประÿงค 

1. คüามÿามารถในการÿื่อÿาร 
2. คüามÿามารถในการคิด 
    1) ทักþะการเชื่อมโยง 
    2) ทักþะการคิดĀลากĀลาย 
3. คüามÿามารถในการแกปญĀา 

1. มีüินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝเรียนรู  
3. มุงม่ันในการทำงาน 

6. กิจกรรมการเรียนรู 

ช่ัüโมงท่ี 1 
ข้ันนำ 

 1. ครูยกตัüอยางฟงกชัน  
x

2
1y,x2y,1x2y,3x2y
−






=−=+=−=   

2. ครูถามคำถามนักเรียน ดังนี ้

• จากฟงกชันท่ียกตัüอยางขางตน ÿามารถเขียนใĀอยูในรูปท่ัüไปไดอยางไร 

   (แนüตอบ : xay = ) 
• จากฟงกชันท่ียกตัüอยางขางตน เลขฐาน ตองเปนจำนüนจริงบüกเทานั้น ใชĀรือไม 

 (แนüตอบ : ใช ยกเüน 1) 

• ใĀนักเรียนเขียนกราฟของฟงกชัน x2y =   
 (แนüตอบ :  
 
 
 
 
 
 

3. ครูกลาüüา “จากกราฟ จะเĀ็นüา เม่ือ x มีคามากข้ึน x2y =  จะมีคามากข้ึน ซ่ึงโดเมน

ของฟงกชันเปนเซตของจำนüนจรงิ และเรนจของฟงกชันเปนจำนüนจริงท่ีมากกüาýูนย” 
ข้ันÿอน 

4. ครูใĀนักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 38 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüย

การเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

5. ครูใĀนักเรียนตั้งขอÿังเกตจากตัüอยางท่ี 38 ขอ 1) จะไดüา เปนกราฟรูปแบบ xay =   
โดย 1a >  เม่ือเขียนกราฟ กราฟจะมีลักþณะเปน ฟงกชันเพ่ิม (Increasing Function)  ถา 2x1x >            
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แลü 2xa1xa >  เพราะฉะนั้นกราฟของ  xay =  (จากซายไปขüา) จะÿูงข้ึนเรื่อย ๆ โดยไมมีขอบเขต  
(นั่นคือไมมีคาÿูงÿุดของฟงกชัน) Āรือในขณะท่ีคา x เพ่ิมข้ึน คาของ y ก็จะเพ่ิมข้ึน  

6. ครูถามคำถามนักเรียนüาเพราะเĀตุใดเÿนโคงของกราฟ 2y  ลูเขาใกลแกน Y มากกüาเÿน

โคงของกราฟ 1y   (แนüตอบ : เพราะ a ของกราฟ 1y2y > ) 
7. นักเรียนดูกรอบ ATTANTION ขอมูลท่ีÿำคัญท่ีนักเรียนคüรรูเพ่ิมเติม ดังนี้ กราฟของ 

0a,xay >= และ 0a ≠  จะผานจุด (0, 1) เÿมอ และถา 1a >  เม่ือ x มีคาเพ่ิมข้ึน y จะมีคาเพ่ิมข้ึน 

  8. นักเรียนตั้งขอÿังเกตจากตัüอยางท่ี 38 ขอ 2) จะไดüา เปนกราฟรูปแบบ xay =               
โดย 1a0 <<  เม่ือเขียนกราฟ กราฟจะมีลักþณะเปน ฟงกชันลด (Decreasing Function) ถา 2x1x <  

แลü 2xa1xa > เพราะฉะนั้นกราฟของ xay =  (จากขüาไปซาย) จะÿูงข้ึนเรื่อยๆ โดยไมมีขอบเขต              
(นั่นคือไมมีคาÿูงÿุดของฟงกชัน) Āรือในขณะท่ีคา x เพ่ิมข้ึน คาของ y ก็จะลดลง และเม่ือ x ลดลง คาของ y               
ก็จะเพ่ิมข้ึน จากนั้นครูถามคำถามนักเรียนüาเพราะเĀตุใดเÿนโคงของกราฟ 2y  ลูเขาใกลแกน Y มากกüา            
เÿนโคงของกราฟ 1y  (แนüตอบ : เพราะ a ของกราฟ 1y2y < ) 

9. นักเรียนดูกรอบ ATTENTION ขอมูลท่ีÿำคัญท่ีนักเรียนคüรรูเพ่ิมเติมดังนี้ กราฟของ 

0a,xay >= และ 0a ≠  จะผานจุด (0, 1) เÿมอ และถา 1a0 <<  เม่ือ x มีคาเพ่ิมข้ึน y จะมีคา

ลดลง 
10. นักเรียนจับคูทำ “ลองทำด”ู ตัüอยาง 38 ครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลย พรอมท้ังอภิปราย

รüมกันในคาบเรียน 
 ช่ัüโมงท่ี 2 

11. ครูอธิบายÿมบัติของเลขยกกำลังüาถา yaxa =  แลü yx =  

12. ครูอธิบายüา “ÿามารถนำÿมบัติของเลขยกกำลังขอดังกลาüมาใชในการแกÿมการเอกซ

โพเนนเชียลได” 
13. นักเรียนýึกþาตัüอยางท่ี 39 ในĀนังÿือเรียน จากนั้นครูถามคำถามนักเรียนดังนี้ 

• ขอ 1) นักเรียนÿามารถแกÿมการไดเอยางไร 
 (แนüตอบ : ทำฐานของเลขยกกำลังใĀเปนฐานเดียüกัน คือ ทำฐานใĀเปน 3 จากนั้น

แกÿมการĀาคาตัüแปร โดยใชÿมบัติของ yaxa = แลü yx = ) 
• ขอ 2 นักเรียนÿามารถแกÿมการไดอยางไร 

 (แนüตอบ : ทำฐานของเลขยกกำลังใĀเปนฐานเดียüกัน คือ ทำฐานใĀเปน 
7
1

 จากนั้น

แกÿมการĀาคาตัüแปร โดยใชÿมบัติของ yaxa = แลü yx = ) 
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14. ครูอธิบายเพ่ิมเติมüา “ÿมบัติของเลขยกกำลังท่ีÿำคัญท่ีใชในตัüอยางท่ี 39 ในĀนังÿือเรียน

ขอ 2) คือ 
n

a
1na 





=−  เม่ือ a แทนจำนüนใด ๆ ท่ีไมเทากับ 0 และ n แทนจำนüนเต็มบüก” 

15. นักเรียนจับคูทำ “ลองทำด”ู ตัüอยาง 39 ในĀนังÿือเรียน ครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลย 
“ลองทำด”ู พรอมท้ังอภิปรายรüมกันในคาบเรียน 

ช่ัüโมงท่ี 3 
16. ครูอธิบายüาเราÿามารถนำคüามรูเรื่อง ฟงกชันเอกซโพเนนเชียลมาเชื่อมโยงกับ

ÿถานการณในชีüิตประจำüันและÿามารถแกโจทยปญĀาตาง ๆ ไดอีกดüย 
17. ครูยกตัüอยางโจทยปญĀาท่ีใชฟงกชันเอกซโพเนนเชียลในการแกปญĀา เชน โจทย

เก่ียüกับการเพ่ิมข้ึนของจำนüนประชากร การลดลงของปริมาณüัชพืชในÿüนและการเพ่ิมข้ึนของราคาน้ำมัน 

เปนตน 
18. ครูถามคำถามนักเรียนüา “ฟงกชันเอกซโพเนนเชียลมีลักþณะอยางไร” 

          (แนüตอบ : xay = ) 
19. ครูยกตัüอยางท่ี 40 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตรม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 

ฟงกชันพรอมแÿดงüิธีทำ 
20. ครูอธิบายüา “โจทยการเพ่ิมข้ึนของประชากร เปนโจทยท่ีนำคüามรูของฟงกชัน                  

เอกซโพเนนเชียลมาใชในการแกโจทยปญĀา โดยข้ันตอนแรกของการแกโจทยปญĀาคือ การแทนคาตัüแปร              
จากÿิ่งท่ีโจทยกำĀนดมาใĀถูกตองจากนั้นแกระบบÿมการเพ่ือĀาคำตอบ” 

21. ครูเขียนโจทยตัüอยางท่ี 41 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตรม.5 Āนüยการ

เรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน แลüครูอธิบายüา “โจทยในลักþณะนี้เปนโจทยท่ีนำคüามรูของฟงกชันเอกซโพเนนเชียลมาใช

ในการแกโจทยปญĀา โดยข้ันตอนแรกของการแกโจทยปญĀาคือ การแทนคาตัüแปรจากÿิ่งท่ีโจทยกำĀนดมาใĀ

ถูกตอง จากนั้นแกระบบÿมการตามปกติ” 
22. ครูอธิบายüา จากกิจกรรม “Journal Writing” โจทยท่ีใĀมาเปนอัตราการเพ่ิมข้ึนแบบ

เอกซโพเนนเชียล ดังนั้นเราÿามารถเขียนแทนคาÿมการและĀาคำตอบของÿมการได 
23. นักเรียนแบงกลุม ๆ ละ 3 – 4  คน ตอบคำถามในกิจกรรม“Journal Writing” โดยครูÿุม

นักเรียนออกมาเฉลยพรอมท้ังอภิปรายรüมกันในคาบเรียน 
24. นักเรียนจับคูทำแบบฝกทักþะ 2.4 เรื่องฟงกชันเอกซโพเนนเชียลในĀนังÿือเรียนรายüิชา

พ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน ลงในÿมุด จากนั้นครูÿุมนักเรียนออกมาเฉลยพรอมท้ัง

อภิปรายรüมกันในคาบเรียน 
 ช่ัüโมงท่ี 4 

25. นักเรียนจับกลุม ๆ ละ 3 – 4  คน ใĀนักเรียนĀาโจทยและýึกþาจากแĀลงการเรียนรู

อินเตอรเน็ตเก่ียüกับเรื่องฟงกชันเอกซโพเนนเชียล กลุมละ 5 โจทย 
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26. นักเรียนแตละกลุมและครูรüมกันอภิปรายและÿรุปĀนาชั้นเรียนเก่ียüกับเรื่อง ฟงกชัน

เอกซโพเนนชียล 
27. นักเรียนทำแบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน  

เปนการบาน 
ข้ันÿรุป 

ครูถามคำถามนักเรียนเพ่ือÿรุปคüามรูเรื่องฟงกชันเอกซโพเนนเชียล ดังนี้ 
• ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล คือฟงกชันท่ีอยูรูปแบบใด 

 (แนüตอบ : ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล คือ ฟงกชันท่ีอยูในรูป xay = เม่ือ 1aเเละ0a ≠> ) 
• โดเมนและเรนจของฟงกชันเอกซโพเนนเชียล คือจำนüนใด 
 (แนüตอบ โดเมนเปนจำนüนจริง และเรนจเปนจำนüนจริงบüก) 
• กราฟของฟงกชันเอกซโพเนนเชียลจะตัดแกนใดท่ีจุดใด และไมตัดแกนใด 
 (แนüตอบ กราฟจะตัดแกน Y ท่ีจุด (0, 1) และไมมีจุดตัดแกน X) 

• นักเรียนÿามารถเขียนกราฟของฟงกชัน x5y =  โดยท่ี 1x2 <<−  ไดอยางไร 
(แนüตอบ : 

 
 
 
 

                                                                                                                             
) 

• นักเรียนÿามารถเขียนกราฟของฟงกชนั 
x1

5
y   

 
=   โดยท่ี 2x1 <<−  ไดอยางไร 

(แนüตอบ : 
 
 
 
 
 
            ) 

• นักเรียนÿามารถแกÿมการ 





=

+


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4
92x

27
8   Āาคา x ไดอยางไร  

 (แนüตอบ :     





=

+








4
92x

27
8   



ฟงกชัน  >> 122 << 

              
2

2
3

2x3

3
2







=

+




















   

    
21

2
3

2x3

3
2













 −






=

+




















   

             
2

3
26x3

3
2 −







=

+






   

 
           26x3 −=+   
 

                
3
8x −

= ) 

7. การüัดและประเมินผล 
รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

7.1 การประเมินระĀüาง 
      การจัดกิจกรรม 
      การเรียนรู 
      1) ฟงกชัน                  

เอกซโพเนนเชียล 

 
 
                               
- ตรüจแบบฝกทักþะ 2.4 

 
 
 
- แบบฝกทักþะ 2.4 
 

 
 
 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
 

       2) การนำเÿนอผลงาน - ประเมินการนำเÿนอ   
  ผลงาน 

- แบบประเมินการ 
  นำเÿนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

       3) พฤติกรรมการทำงาน

 รายบุคคล 
- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานรายบุคคล 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม   
   การทำงานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

       4) พฤติกรรมการทำงาน

 กลุม 
- ÿังเกตพฤติกรรม 
  การทำงานกลุม 

- แบบÿังเกตพฤติกรรม   
  การทำงานกลุม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 

       5) คุณลักþณะ 
 อันพึงประÿงค 

- ÿังเกตคüามมีüินัย  
  รับผิดชอบ ใฝเรียนรู   
  และมุงม่ันในการทำงาน 

- แบบประเมิน   
  คุณลักþณะอันพึง   
  ประÿงค 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผานเกณฑ 
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8. ÿ่ือ/แĀลงการเรียนรู 

 8.1 ÿ่ือการเรียนรู 

  1) Āนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

  2) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตรท่ี 2.4 เรื่อง ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล 

  3) แบบฝกĀัดรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 
 8.2 แĀลงการเรียนรู  
    อินเตอรเน็ต 
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คüามคิดเĀ็นของผูอำนüยการโรงเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นายเทิดทูน ÿุจารี) 

ผูอำนüยการโรงเรียน 
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บันทึกĀลังÿอน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ผลท่ีเกิดข้ึนกับผูเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ปญĀาและอุปÿรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ขอเÿนอแนะ/แนüทางแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นางÿาüอัญชลีรัตน รอดเลิý) 

ผูÿอน 
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แผนการจัดกิจกรรมการเรียนรูท่ี 13 
กลุมÿาระการเรียนรูคณิตýาÿตร              ช้ันมัธยมýึกþาปท่ี 5 
Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน       จำนüน 28 ช่ัüโมง 

เรื่อง ฟงกชันข้ันบันได       เüลา 2 ช่ัüโมง 

1. มาตรฐาน/ตัüช้ีüัด 

  ค 1.2 ม.5/1  ใชฟงกชันและกราฟของฟงกชันอธิบายÿถานการณท่ีกำĀนด 
2. จุดประÿงคการเรียนรู 

 1. เขาใจคüามĀมายของฟงกชันเอกซโพเนนเชียลอยางถูกตองครบถüน (K) 
 2. ÿามารถบอกองคประกอบของกราฟฟงกชันเอกซโพเนนเชียลได (K) 
 3. ÿามารถเขียนกราฟฟงกชันเอกซโพเนนเชียลได (P) 
 4. ÿามารถแกÿมการจากฟงกชันเอกซโพเนนเชียลได (P) 
  5. นำคüามรูเรื่องฟงกชันเอกซโพเนนเชียลมาใชในการแกโจทยปญĀาได (P) 
  6. รับผิดชอบตอĀนาท่ีท่ีไดรับมอบĀมาย (A) 
3. ÿาระการเรียนรู 

 ฟงกชันและกราฟของฟงกชัน (ฟงกชันเชิงเÿน ฟงกชันกำลังÿอง ฟงกชันข้ันบันไดและฟงกชัน                        

เอกซโพเนนเชียล) 
4. ÿาระÿำคัญ/คüามคิดรüบยอด 

   ฟงกชันข้ันบันได เปนฟงกชันท่ีมีโดเมนเปนÿับเซตของเซตของจำนüนจริงและมีคาของฟงกชัน             
เปนคาคงตัüเปนชüง ๆ มากกüา 2 ชüง ซ่ึงกราฟของฟงกชันนี้มีลักþณะคลายข้ันบันได ตัüอยางของฟงกชัน

ข้ันบันไดท่ีพบเĀ็นในชีüิตประจำüัน เชน อัตราบริการไปรþณีย อัตราคาจอดรถ และอัตราคาจางแรงงาน เปนตน 
5. ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียนและคุณลักþณะอันพึงประÿงค 

ÿมรรถนะÿำคัญของผูเรียน คุณลักþณะอันพึงประÿงค 

1. คüามÿามารถในการÿื่อÿาร 
2. คüามÿามารถในการคิด 
    1) ทักþะการเชื่อมโยง 
    2) ทักþะการคิดĀลากĀลาย 
3. คüามÿามารถในการแกปญĀา 

1. มีüินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝเรียนรู  
3. มุงม่ันในการทำงาน 

6. กิจกรรมการเรียนรู 

ช่ัüโมงท่ี 1 
ข้ันนำ 

1. ครูยกตัüอยางÿถานการณในชีüิตประจำüัน เชน การĀาอัตราคาบริการรถประจำทาง              
การĀาอัตราคาจอดรถและการĀาอัตราคาจางแรงงาน เปนตน โดยการĀาคำตอบของโจทยในลักþณะนี้

จะตองใชคüามรูในเรื่องของฟงกชันข้ันบันได 
2. ครูถามนักเรียนüา “นักเรียนคิดüา ฟงกชันข้ันบันไดมีลักþณะกราฟเปนอยางไร” 
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(แนüตอบ : กราฟจะมีลักþณะคลายข้ันบันได เปนฟงกชันท่ีมีโดเมนเปนÿับเซตของเซตของ

จำนüนจริง และมีคาของฟงกชันเปนคาคงตัüเปนชüง ๆ มากกüาÿองชüง)   
ข้ันÿอน 

   3. ครูอธิบายคüามĀมายของฟงกชันข้ันบันได โดยครูอธิบายüา ฟงกชันข้ันบันได คือ                    
เปนฟงกชันท่ีมีโดเมนเปนÿับเซตของเซตของจำนüนจริงและมีคาของฟงกชันเปนคาคงตัüเปนชüง ๆ มากกüา

ÿองชüงซ่ึงกราฟของฟงกชันนี้มีลักþณะคลายข้ันบันไดดังนี้ 
 
 
 
 
 
 

4. ครูอธิบายตัüอยางท่ี 42 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรู

ท่ี 2 ฟงกชัน โดยอธิบายüา ข้ันตอนแรกคüรเขียน f(x) เปนชüงตาง ๆ ใĀครบถüนแลüจึงลงจุดตาง ๆ ในกราฟ 
5. นักเรียนจับคูทำ “ลองทำดู” ของตัüอยางท่ี 43 ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร 

ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน แลüตอบคำถามดังนี้ 
• จาก “ลองทำดู”กราฟของฟงกชันข้ันบันไดจะมีท้ังĀมดก่ีข้ัน  
    (แนüตอบ : 5 ข้ัน) 
• นักเรียนÿามารถเขียนฟงกชัน f(x) และแบงเปนชüงท้ังĀมดไดก่ีชüงท่ีเขียนเปนอÿมการ  

(แนüตอบ : 5 ชüง ไดแก    1x0เมื่อ20)x(f ≤<=   
2x1เมื่อ35)x(f ≤<=  

3x2เมื่อ50)x(f ≤<=  
4x3เมื่อ65)x(f ≤<=  
5x4เมื่อ80)x(f ≤<= ) 

6. นักเรียนทำแบบฝกทักþะ 2.5 เรื่อง ฟงกชันข้ันบันได ในĀนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน 
คณิตýาÿตร ม.5 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน   

ช่ัüโมงท่ี 2 
7. ครูยกตัüอยางเพ่ิมเติมแลüถามคำถามนักเรียนดังนี้  

อัตราคาไปรþณียากร ÿำĀรับÿงจดĀมายในประเทýมีดังนี ้
น้ำĀนัก คาÿง  (บาท) 

  ไมเกิน 40 กรัม 
  เกิน 40 กรัม แตไมเกิน  100  กรัม 
  เกิน 100 กรัม แตไมเกิน  300  กรัม 
  เกิน 300 กรัม แตไมเกิน  600  กรัม 

2.00 
3.00 
5.00 
7.00 
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• จากโจทยนักเรียนÿามารถ กำĀนด f(x) และ x ไดอยางไร 
  (แนüตอบ : f(x) = ราคาÿงจดĀมาย และ x = น้ำĀนักของจดĀมาย) 
• จากโจทยนักเรียนÿามารถเขียนฟงกชัน  f(x)  ไดอยางไร 
  (แนüตอบ :       40x0เมื่อ2 ≤<  

      100x40เมื่อ3 ≤<  
      300x100เมื่อ5 ≤<  
      600x300เมื่อ7 ≤< ) 

• จากโจทยนักเรียนÿามารถเขียนกราฟฟงกชัน f(x)  ไดอยางไร 
(แนüตอบ :      

 
 

 

 

 

 

8. ครูถามคำถามเพ่ือÿรุปคüามรูเรื่อง ฟงกชันข้ันบันไดดังนี้ 
• ฟงกชันข้ันบันได มีลักþณะเปนอยางไร 

  (แนüตอบ : ฟงกชันข้ันบันได คือ ฟงกชันท่ีมีโดเมนเปนÿับเซตของจำนüนจริงและมีคา

ของฟงกชันเปนคาคงตัüเปนชüงๆ มากกüาÿองชüง)   
• ใĀนักเรียนยกตัüอยางฟงกชันข้ันบันไดในรูป f(x)  
  (แนüตอบ นักเรียนÿามารถตอบไดĀลากĀลาย ตามพ้ืนฐานคüามรู เชน 
     3 เมื่อ0x4< ≤  
     4 เมื่อ4x8< ≤  
     5 เมื่อ8x12< ≤ )     
• ใĀนักเรียนยกตัüอยางฟงกชันข้ันบันไดท่ีพบเĀ็นในชีüิตประจำüัน 
   (แนüตอบ : นักเรียนÿามารถตอบไดĀลากĀลายตามพ้ืนฐานคüามรู เชนอัตราคาบริการ

ไปรþณียภัณฑ ประเภทตางๆ เชน จดĀมาย พัÿดุ พัÿดุไปรþณีย เปนตน อัตราคาธรรมเนียมในการÿงธนาณัติ 

และอัตราภาþีเงินไดบุคคลธรรมดา) 
9. นักเรียนทำชิ้นงาน เรื่อง ฟงกชัน, ใบงานท่ี 2.10.1 เรื่อง ฟงกชันข้ันบันไดและแบบฝกĀัด

รายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 เลม 1 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน เปนการบาน 
 

 

f(x) = 

=)x(f  

X

Y

0

2

4

6
7

5

3

1
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ข้ันÿรุป 

10. นักเรียนทำแบบทดÿอบĀลังเรียนĀนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

11. ครูถามคำถามเพ่ือÿรุปคüามรูรüบยอดของนักเรียน ดังนี้ 
• คูอันดับ (a, b) และ (c, d) จะเทากันเม่ือไร 

(แนüตอบ : เม่ือ a = c และ b = d) 
• ผลคูณคารทีเซียนของเซต A และเซต B มีคüามĀมายüาอยางไร 

(แนüตอบ : เซตของคูอันดับ (a, b) ท้ังĀมด โดยท่ี a เปนÿมาชิกของเซต A และ b 
เปนÿมาชิกของเซต B เขียนแทนดüย BA × ) 

• ผลคูณคารทีเซียนของเซต A และเซต B ÿามารถเขียนใĀอยูในรูปเซตแบบบอก

เง่ือนไขไดอยางไร 

(แนüตอบ : { }BbเเละAab,a(BA ∈∈=× ) 
• ใĀ r เปนคüามÿัมพันธ A ไป B โดเมนของ r มีคüามĀมายüาอยางไร และÿามารถ

เขียนใĀอยูในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไขไดอยางไร 

(แนüตอบ : โดเมนของ r คือ เซตของÿมาชิกตัüĀนาของคูอันดับท้ังĀมดใน r เขียน

แทนดüย rD  เขียนใĀอยูในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไขได { }r)y,x(ซึ่งByมีAxrD ∈∈∈= ) 
• ใĀ r เปนคüามÿัมพันธ A ไป B เรนจของ r มีคüามĀมายüาอยางไร และÿามารถเขียน

ใĀอยูในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไขไดอยางไร 

(แนüตอบ : เรนจของ r คือ เซตของÿมาชิกตัüĀลังของคูอันดับท้ังĀมดใน r เขียนแทน

ดüย rR  เขียนใĀอยูในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไขได { }r)y,x(ซึ่งAxมีByrR ∈∈∈=  ) 
7. การüัดและประเมินผล 

รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

7.1 การประเมินĀลังเรียน 
  - แบบทดÿอบĀลังเรียน  
   Āนüยการเรียนรูท่ี 2  

 
- ตรüจแบบทดÿอบ 
 Āลังเรียน 

 
- แบบทดÿอบĀลังเรียน 

 
- ประเมินตามÿภาพจริง 

7.2 การประเมินระĀüาง 
 การจัดกิจกรรม 
 การเรียนรู 
 1) ฟงกชันข้ันบันได 
 

 
 
 
- ตรüจแบบฝกทักþะ 2.5 
- ตรüจใบงานท่ี 2.10.1 

 
 
 
- แบบฝกทักþะ 2.5 
-  ใบงานท่ี 2.10.1 

 
 
 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 
- รอยละ 60 ผานเกณฑ 

  2) การนำเÿนอผลงาน - ประเม ินการนำเÿนอ

 ผลงาน 
- แบบประเมิน 

  การนำเÿนอผลงาน 
- ระดับคุณภาพ 2  

  ผานเกณฑ 
 3) พฤติกรรมการทำงาน

  รายบุคคล 
- ÿังเกตพฤติกรรม 

  การทำงานรายบุคคล 
- แบบÿังเกตพฤติกรรม

 การทำงานรายบุคคล 
- ระดับคุณภาพ 2  

  ผานเกณฑ 
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รายการüัด üิธีการ เครื่องมือ เกณฑการประเมิน 

 4) พฤติกรรมการทำงาน

  กลุม 
- ÿังเกตพฤติกรรม 

  การทำงานกลุม 
- แบบÿังเกตพฤติกรรม

 การทำงานกลุม 
- ระดับคุณภาพ 2  

  ผานเกณฑ 
 5) คุณลักþณะ 
  อันพึงประÿงค 

- ÿังเกตคüามมีüินัย  
  รับผิดชอบใฝเรียนรู    
  และมุงม่ันในการทำงาน 

 

- แบบประเมินคุณลักþณะ

 อันพึงประÿงค 
- ระดับคุณภาพ 2  

  ผานเกณฑ 

8. ÿ่ือ/แĀลงการเรียนรู 

 8.1 ÿ่ือการเรียนรู 

  1) Āนังÿือเรียนรายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 เลม 1 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 

  2) แบบฝกทักþะคณิตýาÿตรท่ี 2.5 เรื่อง ฟงกชันข้ันบันได   
  3) แบบฝกĀัด รายüิชาพ้ืนฐาน คณิตýาÿตร ม.5 เลม 1 Āนüยการเรียนรูท่ี 2 ฟงกชัน 
  4) ใบงานท่ี 2.10.1 เรื่อง ฟงกชันข้ันบันได 

 8.2 แĀลงการเรียนรู  
           - 
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คüามคิดเĀ็นของผูอำนüยการโรงเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นายเทิดทูน ÿุจารี) 

ผูอำนüยการโรงเรียน 
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บันทึกĀลังÿอน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ผลท่ีเกิดข้ึนกับผูเรียน 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ปญĀาและอุปÿรรค 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
ขอเÿนอแนะ/แนüทางแกไข 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 

 

ลงชื่อ................................................... 
(นางÿาüอัญชลีรัตน รอดเลิý) 

ผูÿอน 
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ใบงานท่ี 2.10.1 

เรื่อง ฟงกชันข้ันบันได 

คำช้ีแจง : จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 

ขอท่ี ฟงกชันท่ีกำĀนดใĀ กราฟของฟงกชัน 

 

1 

 

 

  

 

            

 

 

2 

 

 

 

 

 

 

3 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

        2,     0   < x ≤  20 
       3,    20  < x ≤  100 
 5,   100  < x ≤ 250 
 9,   250  < x ≤ 500 
 16, 500  < x ≤ 1000 
 30, 1000 < x ≤ 2000 
 

f(x) = 

        4,     0  < x ≤  6 
       6,     6  < x ≤  8 
 8,     8  < x ≤ 10 
  

f(x) = 

        15,     0  < x ≤  6 
       10,     6  < x ≤  8 
      
  

f(x) = 
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ใบงานท่ี 2.10.1  

เรื่อง ฟงกชันข้ันบันได 

 
คำช้ีแจง : จงตอบคำถามในแตละขอตอไปนี้ใĀถูกตอง 

ขอท่ี ฟงกชันท่ีกำĀนดใĀ กราฟของฟงกชัน 

1 

 

  

 

 

 

 

2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

        2,     0   < x ≤  20 
       3,    20  < x ≤  100 
 5,   100  < x ≤ 250 
 9,   250  < x ≤ 500 
 16, 500  < x ≤ 1000 
 30, 1000 < x ≤ 2000 
 

f(x) = 

        4,     0  < x ≤  6 
       6,     6  < x ≤  8 
 8,     8  < x ≤ 10 
  

f(x) = 

        15,     0  < x ≤  6 
       10,     6  < x ≤  8 
      
  

f(x) = 

X

Y

0

X
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ช้ินงาน/ภาระงาน (รüบยอด)  

เรื่อง ฟงกชัน 

โจทยปญĀาเกี่ยüฟงกชันเชิงเÿน 

 การใĀบริการเครื่องออกกำลังกายท่ีเด็กชายปลิ้ม เปนÿมาชิก มีคาใชจายเกิดข้ึน 2 จุด คือ                   
คาบำรุงรายเดือนเดือนละ 250 บาท และคาเขาใชบริการครั้งละ 30 บาท จงตอบคำถามตอไปนี้ 
 1. คาใชจายรüมตอเดือนเขียนเปนฟงกชันเชิงเÿนไดอยางไร 
 2. เดือนมีนาคม เด็กชายปลิ้มเขาใชบริการ 8 ครั้งตองเÿียคาใชจายก่ีบาท 
 3. เดือนเมþายน เด็กชายปลิ้มเÿียคาใชจายรüม 610 บาท เด็กชายปลิ้มเขาใชบริการก่ีครั้ง 
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ช้ินงาน/ภาระงาน (รüบยอด)  

เรื่อง ฟงกชัน 

โจทยปญĀาเกี่ยüฟงกชันเชิงเÿน 

 การใĀบริการเครื่องออกกำลังกายท่ีเด็กชายปลิ้ม เปนÿมาชิก มีคาใชจายเกิดข้ึน 2 จุด คือ                      
คาบำรุงรายเดือนเดือนละ 250 บาท และคาเขาใชบริการครั้งละ 30 บาท จงตอบคำถามตอไปนี้ 
 1. คาใชจายรüมตอเดือนเขียนเปนฟงกชันเชิงเÿนไดอยางไร 
 2. เดือนมีนาคม เด็กชายปลิ้มเขาใชบริการ 8 ครั้งตองเÿียคาใชจายก่ีบาท 
 3. เดือนเมþายน เด็กชายปลิ้มเÿียคาใชจายรüม 610 บาท เด็กชายปลิ้มเขาใชบริการก่ีครั้ง 
 

üิธีทำ 1.คาใชจายรüมตอเดือนเขียนเปนฟงกชันเชิงนเÿนไดอยางไร 
 กำĀนดใĀ x คือ จำนüนครั้งท่ีใชบริการ 
 กำĀนดใĀ y คือ คาใชจายรüมตอเดือน 
  จะได y=30x+250 
 2.เดือนมีนาคม เด็กชายปลิ้มเขาไปใชบริการ 8 ครั้งตองเÿียคาใชจายก่ีบาท 
  y=30x+250 
  y=30(8)+250 
  y=490 
 เพราะฉะนั้นเดือนมีนาคม เด็กชายปลิ้มเÿียคาใชจาย 490 บาท 
 3.เดือนเมþายน เด็กชายปลิ้มเÿียคาใชจายรüม 610 เด็กชายปลิ้มเขาใชบริการก่ีครั้ง 
  y=30x+250 
  610=30x+250 
  30x=360 
    x=12 

เพราะฉะนั้นเดือนเมþายน เด็กชายปลิ้มใชบริการ 12 ครั้ง 
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ช้ินงาน/ภาระงาน (รüบยอด)  

เรื่อง ฟงกชัน 

โจทยปญĀาเกี่ยüกับฟงกชันกำลังÿอง 

ตองการนำรั้üท่ีมีคüามยาü 1,000 เมตร มาลอมรอบบริเüณบานเปนรูปÿี่เĀลี่ยมผืนผา มีดานĀนึ่งอยูท่ี

ติดกับแมน้ำซ่ึงไมตองลอมรั้ü จงĀาคüามกüางและคüามยาüของบริเüณบานท่ีÿามารถลอมรั้üแลüไดพ้ืนท่ีมาก

ท่ีÿุดและพ้ืนท่ีมีคาเปนเทาใด 
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ช้ินงาน/ภาระงาน(รüบยอด)  

เรื่อง ฟงกชัน 

โจทยปญĀาเกี่ยüกับฟงกชันกำลังÿอง 

ตองการนำรั้üท่ีมีคüามยาü 1,000 เมตร มาลอมรอบบริเüณบานเปนรูปÿี่เĀลี่ยมผืนผา มีดานĀนึ่งอยูท่ี

ติดกับแมน้ำซ่ึงไมตองลอมรั้ü จงĀาคüามกüางและคüามยาüของบริเüณบานท่ีÿามารถลอมรั้üแลüไดพ้ืนท่ีมาก

ท่ีÿุดและพ้ืนท่ีมีคาเปนเทาใด 
üิธีทำ จากโจทยเราÿามารถüาดแผนผังพ้ืนท่ีไดดังนี้ 
 
 
 
 
ใĀคüามกüางของพ้ืนท่ีเปน x เมตรจะไดคüามยาüของบริเüณบานเปน 1,000-2x เมตร แลüพ้ืนท่ีบริเüณบาน

เปนy=f(x)  ตารางเมตร 
ÿรางคüามÿัมพันธระĀüาง x กับ y=f(x) 
  พ้ืนท่ีรูปÿี่เĀลี่ยม = คüามกüาง x คüามยาü 
      f(x)   =  x(1,000-2x) 

      f(x)   = 21,000x 2x−   

      f(x) = 22x 1,000x− +  

      f(x) = 22(x 500x 62500) 125000− − + +  

      f(x) = 22(x 250) 125000− − +  
แตเนื่องจากกราฟของฟงกชันกำลังÿองนี้มีลักþณะเปนเÿนโคงลงดานลาง เพราะ a<0 จึงเกิดมีคาÿูงÿุดÿัมพัทธ 

ทำใĀเกิดจุดüกกลับของกราฟเปนจุดÿูงÿุดÿัมพัทธท่ี (250,12500) 
ดังนั้น  คüามกüางของบริเüณบานคือ 250 เมตร คüามยาüบริเüณบานคือ 1000-2(250)=500 เมตร จะทำใĀ

พ้ืนท่ีบริเüณบานมีมากท่ีÿุดจะไดเปน 125000 ตางรางเมตร 
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ช้ินงาน/ภาระงาน(รüบยอด)  

เรื่อง ฟงกชัน 

โจทยปญĀาเกี่ยüกับฟงกชันเอกซโพเนนเซียล 

ÿารเคมีชนิดĀนึ่งจะÿลายตัüอยูตลอดเüลาโดยคüามเขมขนของÿารจะลงกüาเดิม 10% ในทุก ๆ üัน      
ถาĀากเüลาผานไป 3 üัน ÿารลดคüามเขมขนลงเĀลือ 50 Āนüยแลü ÿารเคมีนี้มีคüามเขมขนขณะเริ่มตนเทากับ

ก่ีĀนüย (โดยกำĀนดÿมการเริ่มตนเปน xy ab= ) 
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ช้ินงาน/ภาระงาน(รüบยอด)  

เรื่อง ฟงกชัน 
โจทยปญĀาเกี่ยüกับฟงกชันเอกซโพเนนเซียล 

ÿารเคมีชนิดĀนึ่งจะÿลายตัüอยูตลอดเüลาโดยคüามเขมขนของÿารจะลงกüาเดิม 10% ในทุก ๆ üัน  
ถาĀากเüลาผานไป 3 üัน ÿารลดคüามเขมขนลงเĀลือ 50 Āนüยแลü ÿารเคมีนี้มีคüามเขมขนขณะเริ่มตนเทากับ

ก่ีĀนüย (โดยกำĀนดÿมการเริ่มตนเปน xy ab= ) 
üิธัทำ 

ใĀ a คือปริมาณÿารเคมีเริ่มตน, b เปนอัตราÿüนท่ีคูณในแตละครั้ง, x เปนจำนüนครั้งของการคูณ และ 

y เปนปริมาณท่ีเปนผลลัพธ 

จากÿมการ xy ab= ในท่ีนี ้ไมทราบคา a แตโจทยกำĀนดใĀ b เปนอัตราÿüนท่ีลดลงจากเดิม 10 % นั้นคือจะ

ไดüา ถามีÿารเคมีเริ่มตน 100 Āนüย จะถูกลดลงไป 10 Āนüย เĀลือÿารเคมี 90 Āนüยนั้นเอง ทำใĀไดอัตราÿüน

เปน 
90

b 0.9
100

= =  นั้นเอง และเม่ือ x=3 üัน , y=50 Āนüย 

จึงแทนคาไดüา 350 a(0.9)=  ดังนั้น 3
50 50

a 68.6
0.729(0.9)

= = ≈ Āนüย 

แÿดงüา ÿารนี้มึึีคüามเขมขนขณะเริ่มตนประมาณ 68.6 Āนüย 
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ช้ินงาน/ภาระงาน(รüบยอด)  

เรื่อง ฟงกชัน 
โจทยปญĀาเกี่ยüกับฟงกชันข้ันบันได 

กำĀนดตารางแÿดงคาบริการไปรþณียภายในประเทý (ประเภทÿิ่งตีพิมพ) ดังนี้ 
น้ำĀนัก(กรัม) อัตราคาบริการ(บาท) 

ไมเกิน 50 กรัม 2 
เกิน 50 แตไมเกิน 100 3 
เกิน 100 แตไมเกิน 250 4 
เกิน 250 แตไมเกิน 500 6 

เกิน 500 แตไมเกิน 1,000 10 
เกิน 1,000 แตไมเกิน 2,000 16 

ถาใĀ x แทนน้ำĀนัก และ y แทนอัตราคาบริการ ถามüากราฟของฟงกชันนี้จะมีลักþณะเปนอยางไร 
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ช้ินงาน/ภาระงาน(รüบยอด)  

เรื่อง ฟงกชัน 

โจทยปญĀาเกี่ยüกับฟงกชันข้ันบันได 

กำĀนดตารางแÿดงคาบริการไปรþณียภายในประเทý (ประเภทÿิ่งตีพิมพ) ดังนี้ 
น้ำĀนัก(กรัม) อัตราคาบริการ(บาท) 

ไมเกิน 50 กรัม 2 
เกิน 50 แตไมเกิน 100 3 
เกิน 100 แตไมเกิน 250 4 
เกิน 250 แตไมเกิน 500 6 

เกิน 500 แตไมเกิน 1,000 10 
เกิน 1,000 แตไมเกิน 2,000 16 

ถาใĀ x แทนน้ำĀนัก และ y แทนอัตราคาบริการ ถามüากราฟของฟงกชันนี้จะมีลักþณะเปนอยางไร 
üิธีทำ 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 




