
 

 

 

 

 

 

แผนการจัดการเรียนรู 

รายวิชาคณิตศาสตรพืน้ฐาน   รหัสวิชา ค23101 

ระดับชั้นมธัยมศึกษาปที่  3 

เรื่อง  ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

 

นายวิชัย  ศุภคณุภิญโญ 

กลุมสาระการเรยีนรูคณิตศาสตร 
 

 

 

 

โรงเรียนสตรศีึกษา 

สํานักงานเขตพืน้ที่การศึกษามธัยมศกึษาเขต 27 
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แผนการจัดการเรียนรู 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร         ชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 

สาระที่  4  พีชคณิต             หนวยการเรียนรูที่  3 เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

แผนที่  1  ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร             เวลา  60  นาท ี
 

 

1.  สาระสําคัญ 

 ให a, b, c, e และ f เปนจํานวนจริงที่ a, b ไมเปนศูนยกัน และ c, d ไมเปนศูนยพรอมกัน 

เรียกระบบที่ประกอบดวยสมการ 

   ax +by = e 

   cx +dy = f 

วาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรที่มี x และ y เปนตัวแปร 

กลาววา a และ c เปนสัมประสิทธิ์ของ x 

 b และ d เปนสัมประสิทธิ์ของ y 

2.  จุดประสงคการเรียนรู 

 หลังจากจบชั่วโมงนี้แลว  ผูเรยีนสามารถ 

 2.1  เขาใจระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรไดถูกตอง 

 2.2  อธิบายระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรไดถูกตอง   

        โดยใชกระบวนการแกปญหาทางคณิตศาสตร 

 2.3  นําขอมูลที่ไดวิเคราะหโดยใชหลักปรัชญาเศรษฐกิจพอเพียง 

3.  สาระการเรียนรู 

   คําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร คือ คูอันดับ (x, y) ที่สอดคลองกับสมการทั้งสอง

ของระบบสมการหรือ คูอันดับ (x, y) ที่คา x และคา y ทําใหสมการทั้งสองของระบบสมการเปนจริง 

 ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรอาจมีคําตอบเดียว มีหลายคําตอบ หรือไมมีคําตอบเลยก็ได 

@ การบูรณาการกับปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง @ 

หลักความพอประมาณ 

 -  เรียนรูเหมาะสมกับตนเอง  -  เขาใจการเลือกใชสิ่งของ 

 -  ศึกษาความรูเหมาะสมกับเวลา  -  เหมาะสมกับตนเอง 

หลักความมีเหตุผล 

 -  ทราบถึงความสําคัญของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร      

-  สื่อความหมายระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และนําเสนอได 

หลักการมีภูมิความกัน 

 -  นําความรูระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร ไปเปนความรูพื้นฐานในการหาคําตอบระบบ 

สมการเชิงเสนสองตัวแปร 
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เงื่อนไขคุณธรรม 

 -  ใหความรวมมือกับเพื่อนในชั้นเรียน 

 -  มีความสนใจใฝเรียนรูใบความรูที่ 1 / 1 -1 

 -  นําเสนอระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

เงื่อนไขความรู 

 -  เขาใจความหมายระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 -  อธิบายลักษณะตางๆของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

4.  กิจกรรมการเรียนรู 

 4.1  นําเขาสูเนื้อหา ผูเรียนและผูสอนสนทนาถึงกราฟเสนตรง สมการเชิงเสนสองตัวแปรที่

ผูเรียนเคยรูจักมาแลวนําเขาสูการเรียนระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 4.2  ผูเรียนรับใบความรูที่  1 / 1 - 1 เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

4.3  ศึกษา แลกเปลี่ยนความรู ความเขาใจในใบความรูที่  1 / 1 - 1 เรื่องกราฟแสดง

ความสัมพันธระหวางปริมาณที่มีความสัมพันธเชิงเสนบอกลักษณะเปนองคความรูรวมกัน 

  4.4  ผูเรียนรับใบความรูที่  1 / 1 - 2 เรื่องตัวอยางระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

4.5  รวมกันศึกษา แลกเปลี่ยนความคิด ความเขาใจเกิดองคความรูรวมกัน 

 4.6  ผูเรียน ผูสอน รวมกันสรุป  ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  ดังนี้  

   คําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร คือ คูอันดับ (x, y) ที่สอดคลองกับสมการทั้งสอง

ของระบบสมการหรือ คูอันดับ (x, y) ที่คา x และคา y ทําใหสมการทั้งสองของระบบสมการเปนจริง 

 ให a, b, c, e และ f เปนจํานวนจริงที่ a, b ไมเปนศูนยกัน และ c, d ไมเปนศูนยพรอมกัน 

เรียกระบบที่ประกอบดวยสมการ 

   ax +by = e 

   cx +dy = f 

วาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรที่มี x และ y เปนตัวแปร 

กลาววา a และ c เปนสัมประสิทธิ์ของ x 

 b และ d เปนสัมประสิทธิ์ของ y 

 ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรอาจมีคําตอบเดียว มีหลายคําตอบ หรือไมมีคําตอบเลยก็ได 

5.  สื่อและแหลงเรียนรู 

 5.1  ใบความรูที่  1 / 1 - 1 เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

5.2  ใบความรูที่  1 / 1 - 2 เรื่องตัวอยางระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

6.  การวัดผลและประเมินผล 

 6.1  สิ่งที่ตองการวัด 

  -  ความรู ความเขาใจ 

  -  พฤติกรรมการเรียน 
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 6.2  วิธีการวัด 

  -  การซักถาม 

  -  การสังเกต 

 6.3  เครื่องมือและเกณฑการวัด 

  -  แบบประเมินพฤติกรรม 

   เกณฑการวัด 

   ผาน      ไดคะแนนแบบประเมินพฤติกรรม   9 - 20 คะแนน 

    คะแนน  17 - 20 ระดับคุณภาพ  ดีมาก 

    คะแนน  13 - 16 ระดับคุณภาพ  ดี 

    คะแนน    9 - 12 ระดับคุณภาพ  ปานกลาง 

   ไมผาน  ไดคะแนนแบบประเมินพฤติกรรม   0 - 8 คะแนน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

7.  ความเห็นของผูบริหาร 

     ........................................................................................................................................................ 

     ........................................................................................................................................................ 

     ........................................................................................................................................................ 

    ลงชื่อ                 ผูบริหาร/ ผูไดรับมอบหมาย 

             (                                              ) 

                      ......... / ......... / ......... 

8.  บันทึกผลหลังสอน 

 8.1  ผลการสอน 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

 8.2  ปญหาและอุปสรรค 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

 8.3  แนวทางแกไข 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

    ลงชื่อ             ผูสอน 

            ( นายวิชัย  ศุภคุณภิญโญ ) 

              ......... / ......... / ........ 
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แบบประเมินพฤติกรรมรายบุคคล 
คําชี้แจง    1.  โปรดประเมินคาเปนตัวเลข ( 1,2,3,4 )  พฤติกรรมของผูเรียนครอบคลุม 5 ประเด็นโดยมีเกณฑการ 

      ใหคาดังน้ี 

1  =  ควรปรับปรุง หมายถึง  ปฏิบัติไดไมถูกตอง 

2  =  พอใช  หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตองเปนสวนใหญ 

3  =  ดี   หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตอง 

4  =  ดีมาก  หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตองสมควรเปนแบบอยาง 

     2.  โปรดรวมคะแนนของพฤตกิรรมทั้ง 5 ประเด็นและทําเครื่องหมาย � ลงในชองที่ตรงกับชวง 

         คะแนนที่กําหนด 

ที ่ ชื่อ - สกุล 

รายการประเมิน 

คะแนน

รวม 

ระดับคณุภาพ 

หมายเหต ุ

รว
มก

ิจก
รร

มด
วย

คว
าม

สน
ใจ

 

คว
าม

รับ
ผิด

ชอ
บ 

กา
รต

อบ
คํา

ถา
ม 

มั่น
ใจ

กล
าแ

สด
งอ

อก
 

คว
าม

คิด
สร

าง
สร

รค
 

ดีม
าก

 ( 
17

 - 
20

 ) 

ดี 
( 1

3 
- 1

6 
) 

ปา
นก

ลา
ง 

( 9
 - 

12
 ) 

คว
นแ

กไ
ข 

( 5
 - 

8 
) 

01             

02             

03             

04             

05             

06             

07             

08             

09             

10             

11             

12             

13             

14             

15             

16             

17             
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ที ่ ชื่อ - สกุล 

รายการประเมิน 

คะแนน

รวม 

ระดับคณุภาพ 

หมายเหต ุ

รว
มก

ิจก
รร

มด
วย

คว
าม

สน
ใจ

 

คว
าม

รับ
ผิด

ชอ
บ 

กา
รต

อบ
คํา

ถา
ม 

มั่น
ใจ

กล
าแ

สด
งอ

อก
 

คว
าม

คิด
สร

าง
สร

รค
 

ดีม
าก

 ( 
17

 - 
20

 ) 

ดี 
( 1

3 
- 1

6 
) 

ปา
นก

ลา
ง 

( 9
 - 

12
 ) 

คว
นแ

กไ
ข 

( 5
 - 

8 
) 

18             

19             

20             

21             

22             

23             

24             

25             

26             

27             

28             

29             

30             

31             

32             

33             

34             

35             

36             

37             

เกณฑสรุปผลการประเมิน  ��  ผาน  ( 9-20 )   ระดับ      ��  ดีมาก         ( 17-20 ) 

        �   ดี               ( 13-16 ) 

�   ปานกลาง  ( 9-12 ) 

�� ไมผาน  ( 0-8 )   

       ลงชื่อ        ผูประเมิน 

               ( .......................................... ) 
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ใบความรูที่  1 / 1 - 1 

ระบบสมการเชิงเสน 
 

ผูเรียนเคยทราบมาแลววาสมการเชน 2x + 4y = 5, 3x - 8 = 2y, y = -x +
2
1และ 5x - 2y 

- 4 = 0 เปน สมการเชิงเสนสองตัวแปร ที่มีรูปทั่วไปเปน Ax + By + C = 0 เมื่อ A, B, C เปนคาคง

ตัว ที่ A และ B ไมเทากับศูนยพรอมกัน 

เมื่อ x และ y แทนจํานวนจริงใด ๆ กราฟของสมการเชิงเสนสองตัวแปรดังกลาวจะเปน

เสนตรง เชน สมการเชิงเสนสองตัวแปร 3x - 2y = 4 เมื่อ x และ y แทนจํานวนจริงใด ๆ จะมีกราฟ

เปนเสนตรง  ดังนี้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เราทราบมาแลววาคูอันดับ (x, y) เปนคูอันดับที่สอดคลอง กับสมการ 3x - 2y = 4 ก็ตอเมื่อ

แทนคา x และคา y ในสมการ 3x - 2y = 4 แลวทําใหสมการเปนจริง เราเรียกคูอันดับที่สอดคลอง

เหลานั้นวา คําตอบของสมการ 3x - 2y = 4 คูอันดับ (x, y) ที่เปนคําตอบเหลานั้นเปนพิกัดของจุดที่

อยูบนเสนตรง 3x - 2y = 4 ในทางกลับกันคูอันดับ (x, y) ที่เปนพิกัดของจุดที่อยูบนเสนตรง 3x - 2y 

= 4 ก็เปนคําตอบของสมการ 3x - 2y = 4 ดวย 

เนื่องจากคูอันดับที่สอดคลองกับสมการ 3x - 2y = 4 มีมากมายนับไมถวน ดังนั้น สมการ 3x 

- 2y = 4 จึงมีคําตอบมากมายไมจํากัด 

โดยท่ัวไปเราเรียกคูอันดับ (x, y) ที่สอดคลองกับสมการ Ax + By +C = 0 เมื่อ A, B, C 

เปนคาคงตัว ที่ A และ B ไมเทากับศูนยพรอมกัน วาคําตอบของสมการ และกราฟแสดงคําตอบ

ของสมการ Ax + By +C = 0 นี้ จะเปนเสนตรง Ax + By +C = 0 
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ใบความรูที่  1 / 1 - 2 

ตัวอยางระบบสมการเชิงเสน 
 

ใหผูเรียนพิจารณาปญหาตอไปนี้ 

“เศษสามสวนสี่ของผลบวกของจํานวนสองจํานวนเปน 57 และสามเทาของจํานวน

นอย มากกวาจํานวนมากอยู 40 จงหาจํานวนสองจํานวนนั้น” 

จากปญหาดังกลาว เมื่อกําหนดให x แทนจํานวนนอย และ y แทนจํานวนมาก จะ

เขียนสมการ ไดดังนี้ 

  
4
3 (x + y) = 57 --------------  1 

   3x - y  = 40 --------------  2 

ระบบที่ประกอบดวยสมการ  1 และสมการ   2      ขางตนเปนตัวอยางของ 

ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 ให a, b, c, e และ f เปนจํานวนจริงที่ a, b ไมเปนศูนยกัน และ c, d ไมเปนศูนยพรอม

กัน เรียกระบบที่ประกอบดวยสมการ 

   ax +by = e 

   cx +dy = f 

วาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรที่มี x และ y เปนตัวแปร 

กลาววา a และ c เปนสัมประสิทธิ์ของ x 

 b และ d เปนสัมประสิทธิ์ของ y 

คําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร คือ คูอันดับ (x, y) ที่สอดคลองกับสมการทั้งสองของ

ระบบสมการหรือ คูอันดับ (x, y) ที่คา x และคา y ทําใหสมการทั้งสองของระบบสมการเปนจริง 

 

 ใหผูเรียนพิจารณาการหาคําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรดวยการเขียนกราฟของ

แตละสมการบนระนาบโดยใชแกนคูเดียวกัน ดังตัวอยางตอไปนี้ 

1. กําหนดให 

   3x - y  =  3 --------------  1 

   2x + y  =   2 --------------  2 

 เขียนกราฟของสมการทั้งสอง ไดดังนี้ 
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จากกราฟ จะเห็นวามีคูอันดับมากมายที่เปนคําตอบของสมการ 3x - y = 3 และมีคูอันดับ

มากมายที่เปนคําตอบของสมการ 2x + y = 2  

 เนื่องจากกราฟของสมการทั้งสองเปนเสนตรงสองเสนซึ่งตัดกันที่จุด (1, 0) เพียงจุดเดียว

แสดงวามีคูอันดับเพียงคูเดียว คือ (1, 0) ที่เปนคําตอบของระบบสมการ 

 ดังนั้น ระบบสมการนี้จึงมีคําตอบเดียวคือ (1, 0) 

2. กําหนดให 

   x - 2y  =  1 --------------  1 

            2x - 4y  =   2 --------------  2 

 เขียนกราฟของสมการทั้งสอง ไดดังนี้ 
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 จากกราฟ จะเห็นวามีคูอันดับมากมายที่เปนคําตอบของสมการ x - 2y = 1 และมีคูอันดับ

มากมายที่เปนคําตอบของสมการ 2x - 4y = 2  

 เนื่องจากกราฟของสมการทั้งสองเปนเสนตรงสองเสนซึ่งทับกัน แสดงวามีคูอันดับทุกคูอันดับ

ที่เปนพิกัดของจุดบนเสนตรงที่ทับกันนี้ เปนคําตอบของระบบสมการ 

 ดังนั้น ระบบสมการนี้จึงมีคําตอบมากมายไมจํากัด 

3. กําหนดให 

         3x  =  2y - 6 --------------  1 

   2y - 3x  =   - 3 --------------  2 

 เขียนกราฟของสมการทั้งสอง ไดดังนี้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

จากกราฟ จะเห็นวามีคูอันดับมากมายที่เปนคําตอบของสมการ 3x = 2y - 6 และมีคูอันดับ

มากมายที่เปนคําตอบของสมการ 2y - 3x = -3 

 เนื่องจากกราฟของสมการทั้งสองเปนเสนตรงสองเสนซึ่งขนานกัน จึงไมมีคูอันดับใด เปน

คําตอบของสมการทั้งสอง 

 ดังนั้น ระบบสมการนี้จึงไมมีคําตอบ 

  

 จากตัวอยางขางตนจะเห็นวา ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรอาจมีคําตอบเดียว มี

หลายคําตอบ หรือไมมีคําตอบเลยก็ได 
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แผนการจัดการเรียนรู 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร         ชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 

สาระที่  4  พีชคณิต             หนวยการเรียนรูที่  1  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

แผนที่  2  เขียนกราฟระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร            เวลา  60  นาท ี
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แผนการจัดการเรียนรู 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร         ชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 

สาระที่  4  พีชคณิต             หนวยการเรียนรูที่  1  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

แผนที่  2  เขียนกราฟระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร            เวลา  60  นาท ี
 

 

1.  สาระสําคัญ 

 ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรอาจมีคําตอบเดียว มีหลายคําตอบ หรือไมมีคําตอบเลยก็ได 

2.  จุดประสงคการเรียนรู 

 หลังจากจบชั่วโมงนี้แลว  ผูเรยีนสามารถ 

 2.1  รูขั้นตอนวิธกีารเขียนกราฟแกปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรไดถูกตอง 

 2.2  อธิบายวิธีการแกปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรไดถูกตอง   

        โดยใชกระบวนการแกปญหาทางคณิตศาสตร 

 2.3  นําขอมูลที่ไดวิเคราะหโดยใชหลักปรัชญาเศรษฐกิจพอเพียง 

 2.4  ทําใบกิจกรรมที ่ 1 / 2 - 1 ถูกตองอยางนอย 50 % (3 ใน 6 ขอ) 

 2.5  ทําใบงานท่ี  1 / 2 - 1 ถูกตองอยางนอย 50 % (3 ใน 6 ขอ) 

3.  สาระการเรียนรู 

   ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรอาจมีคําตอบเดียว มีหลายคําตอบ หรือไมมีคําตอบเลยก็ได 

 คําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร คือ คูอันดับ (x, y) ที่สอดคลองกับสมการทั้งสอง

ของระบบสมการหรือ คูอันดับ (x, y) ที่คา x และคา y ทําใหสมการทั้งสองของระบบสมการเปนจริง 

@ การบูรณาการกับปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง @ 

หลักความพอประมาณ 

 -  เรียนรูเหมาะสมกับตนเอง  -  เขาใจการเลือกใชสิ่งของ 

 -  ศึกษาความรูเหมาะสมกับเวลา  -  เหมาะสมกับตนเอง 

หลักความมีเหตุผล 

 -  ทราบถึงความสําคัญของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร      

-  สื่อความหมายระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และนําเสนอได 

หลักการมีภูมิความกัน 

 -  นําความรูการเขียนกราฟระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรไปเปนความรูพื้นฐานในการหา

คําตอบระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

เงื่อนไขคุณธรรม 

 -  ใหความรวมมือกับเพื่อนในชั้นเรียน 

 -  นําเสนอการเขียนกราฟระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
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เงื่อนไขความรู 

 -  เขาใจความหมายการเขียนกราฟระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 -  อธิบายลักษณะตางๆของการเขียนกราฟระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

4.  กิจกรรมการเรียนรู 

 4.1  นําเขาสูเนื้อหา ผูเรียนและผูสอนสนทนาถึงกราฟเสนตรง สมการเชิงเสนสองตัวแปรที่

ผูเรียนเคยรูจักมาแลวนําเขาสูการเรียนระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยสรุปเปนแกน 

 4.2  ผูเรียนรับใบกิจกรรมที่  1 / 2 - 1 เรื่องรวมกันทําระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

4.3  ผูเรียนทํากิจกรรมตามกิจกรรมที่  1 / 2 - 1    เวลา 30 นาที โดยใชทักษะ/

กระบวนการทางคณิตศาสตรสอดคลองกับหลักปรัชญาเศรษฐกิจพอเพียง ครูใหคําปรึกษา ชี้แนะ 

 4.4  ผูเรียนเปลี่ยนใบกิจกรรมกันตรวจ  แลวสงผูสอนเพื่อบันทึกคะแนนประเมินตอไป 

4.5  รวมกันศึกษา แลกเปลี่ยนความคิด ความเขาใจเกิดองคความรูรวมกัน 

 4.6  ผูเรียน ผูสอน รวมกันสรุป  ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  ดังนี้  

 ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรอาจมีคําตอบเดียว มีหลายคําตอบ หรือไมมีคําตอบเลยก็ได 

   คําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร คือ คูอันดับ (x, y) ที่สอดคลองกับสมการทั้งสอง

ของระบบสมการหรือ คูอันดับ (x, y) ที่คา x และคา y ทําใหสมการทั้งสองของระบบสมการเปนจริง 

 ให a, b, c, e และ f เปนจํานวนจริงที่ a, b ไมเปนศูนยกัน และ c, d ไมเปนศูนยพรอมกัน 

เรียกระบบที่ประกอบดวยสมการ 

   ax +by = e 

   cx +dy = f 

วาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรที่มี x และ y เปนตัวแปร 

กลาววา a และ c เปนสัมประสิทธิ์ของ x 

 b และ d เปนสัมประสิทธิ์ของ y 

4.7 ผูเรียนรับใบงานที่ 1 / 2 - 1 เรื่องโจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร ทําสง 

5.  สื่อและแหลงเรียนรู 

 5.1  ใบกิจกรรมที่  1 / 2 - 1 เรื่องรวมกันทําระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

5.2  ใบงานที่  1 / 2 - 1 เรื่องโจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

6.  การวัดผลและประเมินผล 

 6.1  สิ่งที่ตองการวัด 

  -  พฤติกรรมการเรียน 

  -  ใบกิจกรรมที่  1 / 2 - 1 เรือ่งรวมกันทําระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

            -  ใบงานที่  1 / 2 - 1 เรื่องโจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 6.2  วิธีการวัด 

  -  ตรวจใบกิจกรรมที่  1 / 2 - 1 เรื่องรวมกันทําระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
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คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

       -  ตรวจใบงานที่  1 / 2 - 1 เรื่องโจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 6.3  เครื่องมือและเกณฑการวัด 

  -  แบบประเมินพฤติกรรม 

   เกณฑการวัด 

   ผาน      ไดคะแนนแบบประเมินพฤติกรรม   9 - 20 คะแนน 

    คะแนน  17 - 20 ระดับคุณภาพ  ดีมาก 

    คะแนน  13 - 16 ระดับคุณภาพ  ดี 

    คะแนน    9 - 12 ระดับคุณภาพ  ปานกลาง 

   ไมผาน  ไดคะแนนแบบประเมินพฤติกรรม   0 - 8 คะแนน 

  -  ทําใบกิจกรรมที่ 1 / 2 - 1 ถูกตองอยางนอย 50 % (3 ใน 6 ขอ) 

  -  ทําใบงานท่ี  1 / 2 - 1 ถูกตองอยางนอย 50 % (3 ใน 6 ขอ) 
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7.  ความเห็นของผูบริหาร 

     ........................................................................................................................................................ 

     ........................................................................................................................................................ 

     ........................................................................................................................................................ 

    ลงชื่อ                 ผูบริหาร/ ผูไดรับมอบหมาย 

             (                                              ) 

                      ......... / ......... / ......... 

8.  บันทึกผลหลังสอน 

 8.1  ผลการสอน 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

 8.2  ปญหาและอุปสรรค 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

 8.3  แนวทางแกไข 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

    ลงชื่อ             ผูสอน 

            ( นายวิชัย  ศุภคุณภิญโญ ) 

              ......... / ......... / ........ 
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แบบประเมินพฤติกรรมรายบุคคล 
คําชี้แจง    1.  โปรดประเมินคาเปนตัวเลข ( 1,2,3,4 )  พฤติกรรมของผูเรียนครอบคลุม 5 ประเด็นโดยมีเกณฑการ 

      ใหคาดังน้ี 

1  =  ควรปรับปรุง หมายถึง  ปฏิบัติไดไมถูกตอง 

2  =  พอใช  หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตองเปนสวนใหญ 

3  =  ดี   หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตอง 

4  =  ดีมาก  หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตองสมควรเปนแบบอยาง 

     2.  โปรดรวมคะแนนของพฤตกิรรมทั้ง 5 ประเด็นและทําเครื่องหมาย � ลงในชองที่ตรงกับชวง 

         คะแนนที่กําหนด 

ที ่ ชื่อ - สกุล 
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17             
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เกณฑสรุปผลการประเมิน  ��  ผาน  ( 9-20 )   ระดับ      ��  ดีมาก         ( 17-20 ) 

        �   ดี               ( 13-16 ) 

�   ปานกลาง  ( 9-12 ) 

�� ไมผาน  ( 0-8 )   

       ลงชื่อ        ผูประเมิน 

               ( .......................................... ) 
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ใบกิจกรรมที่  3 / 2 - 1          รวมกันทําระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
 

คําชี้แจง  :  ใหผูเรียนทํากิจกรรมตอไปนี้ 

1.  จงเขียนกราฟ แลวหาวาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้ มีคําตอบเดียว มีหลายคําตอบ  

     หรือไมมีคําตอบ 

      1)   x + 2y = 4 

           2x + 3y = 7 

จากกราฟ   

จะเห็นวาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

....................................................... 

 

 

 

 
 

           2)   2x + y = -3 

              4x + 2y = -6 

     จากกราฟ   

     จะเห็นวาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

     ...................................................... 

 

 

 

 
 

         3)   2y - x = 6 

               2y = x - 4 

จากกราฟ   

จะเห็นวาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

....................................................... 
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2.  จากกราฟของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้ จงหาวาแตละระบบสมการมีคําตอบ     

     หรือไม ในกรณีที่มีคําตอบเดียวใหระบุคําตอบนั้น 

     1)  

 

  

             ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

 ......................................................... 

 

  

 

 

 

      2) 

 

     

       ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

       ........................................................... 

 

 

 

 

 
 

3) 

 

 

      

       ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

        ........................................................ 
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เฉลย  ใบกิจกรรมที่  3 / 2 - 1          รวมกันทําระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
 

คําชี้แจง  :  ใหผูเรียนทํากิจกรรมตอไปนี้ 

1.  จงเขียนกราฟ แลวหาวาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้ มีคําตอบเดียว มีหลายคําตอบ  

     หรือไมมีคําตอบ 

      1)   x + 2y = 4  

           2x + 3y = 7 

จากกราฟ   

จะเห็นวาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

....................................................... 

 

 

 

 
 

           2)   2x + y = -3 

              4x + 2y = -6 

     จากกราฟ   

     จะเห็นวาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

     ...................................................... 

 

 

 

 
 

         3)   2y - x = 6  

               2y = x - 4  

จากกราฟ   

จะเหน็วาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

....................................................... 
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2.  จากกราฟของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้ จงหาวาแตละระบบสมการมีคําตอบ     

     หรือไม ในกรณีที่มีคําตอบเดียวใหระบุคําตอบนั้น 

     1)  

 

  

             ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

 ......................................................... 

 

  

 

 

 

      2) 

 

     

       ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

       ........................................................... 

 

 

 

 

 
 

3) 

 

 

      

       ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

        ........................................................ 
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โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
 

 

คําชี้แจง  :  ใหผูเรียนหาคําตอบจากโจทยปญหาตอไปนี้ทําเปนรายงานสงภายใน 2 วันหลังจากที่ 

     ไดรับใบงานนี ้

1.  จงเขียนกราฟ แลวหาวาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้ มีคําตอบเดียว มีหลายคําตอบ  

     หรือไมมีคําตอบ 

      1)   x - 3y = 6 

           2x - 6y = 8 

      2)   y + x = -2 

            2y + 2x = -4 

      3)   2x - 3y - 14 = 0 

            3x + 2y = 8 

 

2.  จากกราฟของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้ จงหาวาแตละระบบสมการมีคําตอบ     

     หรือไม ในกรณีที่มีคําตอบเดียวใหระบุคําตอบนั้น 

     1)  

 

  

             ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

 ......................................................... 
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 2) 

 

     

       ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

       ........................................................... 

 

 

 

 

 
 

 

3) 

 

 

      

       ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 

        ........................................................ 
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แผนการจัดการเรียนรู 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร         ชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 

สาระที่  4  พีชคณิต             หนวยการเรียนรูที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

แผนที่  3  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรและกราฟ                    เวลา  60  นาท ี
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แผนการจัดการเรียนรู 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร         ชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 

สาระที่  4  พีชคณิต             หนวยการเรียนรูที่  1  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

แผนที่  3  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรและกราฟ            เวลา  60  นาท ี
 

 

1.  สาระสําคัญ 

 หาคําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร นอกจากใชกราฟ เราอาจหาคําตอบโดยใช

สมบัติการเทากันหาคําตอบ 

2.  จุดประสงคการเรียนรู 

 หลังจากจบชั่วโมงนี้แลว  ผูเรยีนสามารถ 

 2.1  เขาใจการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรและกราฟ ไดถูกตอง 

 2.2  อธิบายการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรและกราฟไดถูกตอง   

        โดยใชกระบวนการแกปญหาทางคณิตศาสตร 

 2.3  นําขอมูลที่ไดวิเคราะหโดยใชหลักปรัชญาเศรษฐกิจพอเพียง 

3.  สาระการเรียนรู 

   การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรเปนการหาคําตอบของระบบสมการ เหมือนการแก

สมการเปนการหาคําตอบของสมการที่เราเคยทราบมาแลว นอกจากจะใชกราฟหาคําตอบของ ระบบ

สมการเชิงเสนสองตัวแปร เราอาจหาคําตอบโดยใช สมบัติการเทากัน ซึ่งไดแก สมบัติสมมาตร 

สมบัติถายทอด สมบัติการบวกและสมบัติการคูณ ในทางคณิตศาสตรการหาคําตอบโดยใชสมบัติ

ของการเทากันแลวจะไดระบบสมการเชิงเสนใหมที่มีคําตอบเดียวกันกับคําตอบของระบบสมการเชิง

เสนที่โจทยกําหนดให กลาวไดวาระบบสมการทั้งสองสมมูลกัน ถาการคํานวณแตละขั้นตอนถูกตอง ก็

ไมมีความจําเปนตองตรวจสอบคําตอบ อยางไรก็ตามผูเรียนอาจตรวจสอบคําตอบ เพื่อยืนยันความ

ถูกตองของการคํานวณ 

@ การบูรณาการกับปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง @ 

หลักความพอประมาณ 

 -  เรียนรูเหมาะสมกับตนเอง  -  เขาใจการเลือกใชสิ่งของ 

 -  ศึกษาความรูเหมาะสมกับเวลา  -  เหมาะสมกับตนเอง 

หลักความมีเหตุผล 

 -  ทราบถึงความสําคัญของการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ     

-  สื่อความหมายการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ และนําเสนอได 

หลักการมีภูมิความกัน 

 -  นําความรูการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ ไปเปนความรูพื้นฐานในการ

หาคําตอบระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
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เงื่อนไขคุณธรรม 

 -  ใหความรวมมือกับเพื่อนในชั้นเรียน 

 -  มีความสนใจใฝเรียนรูใบความรูที่ 1 / 3 -1 

 -  นําเสนอการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ 

เงื่อนไขความรู 

 -  เขาใจความหมายการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ 

 -  อธิบายลักษณะตางๆของการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ 

4.  กิจกรรมการเรียนรู 

 4.1  นําเขาสูเนื้อหา ผูเรียนและผูสอนสนทนาถึงกราฟเสนตรง ระบบสมการเชิงเสนสองตัว

แปรที่ผูเรียนเคยรูจักมาแลวนําเขาสูการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ 

4.2  ผูเรียนรับใบความรูที่  1 / 3 - 1 เรื่องการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ 

4.3  ศึกษา แลกเปลี่ยนความรู ความเขาใจในใบความรูที่  1 / 1 - 1 เรื่องการแกระบบ

สมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ บอกลักษณะเปนองคความรูรวมกัน 

  4.4  ผูเรียนรับใบความรูที่  1 / 3 - 2 เรื่องตัวอยางการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

และกราฟ 

4.5  รวมกันศึกษา แลกเปลี่ยนความคิด ความเขาใจเกิดองคความรูรวมกัน 

 4.6  ผูเรียน ผูสอน รวมกันสรุป  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ ดังนี้  

 การหาคําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร นอกจากใชกราฟ เราอาจหาคําตอบโดย

ใชสมบัติการเทากันหาคําตอบซึ่งไดแก สมบัติสมมาตร สมบัติถายทอด สมบัติการบวกและสมบัติ

การคูณ ในทางคณิตศาสตรการหาคําตอบโดยใชสมบัติของการเทากันแลวจะไดระบบสมการเชิงเสน

ใหมที่มีคําตอบเดียวกันกับคําตอบของระบบสมการเชิงเสนที่โจทยกําหนดให กลาวไดวาระบบสมการ

ทั้งสองสมมูลกัน ถาการคํานวณแตละขั้นตอนถูกตอง ก็ไมมีความจําเปนตองตรวจสอบคําตอบ 

อยางไรก็ตามผูเรียนอาจตรวจสอบคําตอบ เพ่ือยืนยันความถูกตองของการคํานวณ 

5.  สื่อและแหลงเรียนรู 

 5.1  ใบความรูที่  1 / 1 - 1 เรื่องการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ 

5.2  ใบความรูที่  1 / 1 - 2 เรื่องตัวอยางการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ 

6.  การวัดผลและประเมินผล 

 6.1  สิ่งที่ตองการวัด 

  -  ความรู ความเขาใจ 

  -  พฤติกรรมการเรียน 

 6.2  วิธีการวัด 

  -  การซักถาม 

  -  การสังเกต 
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 6.3  เครื่องมือและเกณฑการวัด 

  -  แบบประเมินพฤติกรรม 

   เกณฑการวัด 

   ผาน      ไดคะแนนแบบประเมินพฤติกรรม   9 - 20 คะแนน 

    คะแนน  17 - 20 ระดับคุณภาพ  ดีมาก 

    คะแนน  13 - 16 ระดับคุณภาพ  ดี 

    คะแนน    9 - 12 ระดับคุณภาพ  ปานกลาง 

   ไมผาน  ไดคะแนนแบบประเมินพฤติกรรม   0 - 8 คะแนน 
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7.  ความเห็นของผูบริหาร 

     ........................................................................................................................................................ 

     ........................................................................................................................................................ 

     ........................................................................................................................................................ 

    ลงชื่อ                 ผูบริหาร/ ผูไดรับมอบหมาย 

             (                                              ) 

                      ......... / ......... / ......... 

8.  บันทึกผลหลังสอน 

 8.1  ผลการสอน 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

 8.2  ปญหาและอุปสรรค 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

 8.3  แนวทางแกไข 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

    ลงชื่อ             ผูสอน 

            ( นายวิชัย  ศุภคุณภิญโญ ) 

              ......... / ......... / ........ 
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แบบประเมินพฤติกรรมรายบุคคล 
คําชีแ้จง    1.  โปรดประเมินคาเปนตัวเลข ( 1,2,3,4 )  พฤติกรรมของผูเรียนครอบคลุม 5 ประเด็นโดยมีเกณฑการ 

      ใหคาดังน้ี 

1  =  ควรปรับปรุง หมายถึง  ปฏิบัติไดไมถูกตอง 

2  =  พอใช  หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตองเปนสวนใหญ 

3  =  ดี   หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตอง 

4  =  ดีมาก  หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตองสมควรเปนแบบอยาง 

     2.  โปรดรวมคะแนนของพฤตกิรรมทั้ง 5 ประเด็นและทําเครื่องหมาย � ลงในชองที่ตรงกับชวง 

         คะแนนที่กําหนด 

ที ่ ชื่อ - สกุล 

รายการประเมิน 

คะแนน

รวม 

ระดับคณุภาพ 

หมายเหต ุ

รว
มก

ิจก
รร

มด
วย

คว
าม

สน
ใจ

 

คว
าม

รับ
ผิด

ชอ
บ 

กา
รต

อบ
คํา

ถา
ม 

มั่น
ใจ

กล
าแ

สด
งอ

อก
 

คว
าม

คิด
สร

าง
สร

รค
 

ดีม
าก

 ( 
17

 - 
20

 ) 

ดี 
( 1

3 
- 1

6 
) 

ปา
นก

ลา
ง 

( 9
 - 

12
 ) 

คว
นแ

กไ
ข 

( 5
 - 

8 
) 

01             

02             

03             

04             

05             

06             

07             

08             

09             

10             

11             

12             

13             

14             

15             

16             

17             
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ที ่ ชื่อ - สกุล 

รายการประเมิน 

คะแนน

รวม 

ระดับคณุภาพ 

หมายเหต ุ

รว
มก

ิจก
รร

มด
วย

คว
าม

สน
ใจ

 

คว
าม

รับ
ผิด

ชอ
บ 

กา
รต

อบ
คํา

ถา
ม 

มั่น
ใจ

กล
าแ

สด
งอ

อก
 

คว
าม

คิด
สร

าง
สร

รค
 

ดีม
าก

 ( 
17

 - 
20

 ) 

ดี 
( 1

3 
- 1

6 
) 

ปา
นก

ลา
ง 

( 9
 - 

12
 ) 

คว
นแ

กไ
ข 

( 5
 - 

8 
) 

18             

19             

20             

21             

22             

23             

24             

25             

26             

27             

28             

29             

30             

31             

32             

33             

34             

35             

36             

37             

เกณฑสรุปผลการประเมิน  ��  ผาน  ( 9-20 )   ระดับ      ��  ดีมาก         ( 17-20 ) 

        �   ดี               ( 13-16 ) 

�   ปานกลาง  ( 9-12 ) 
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 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

ใบความรูที่  1 / 3 - 1 

การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ 

 

 

 

 
 

ผูเรียนเคยทราบมาแลววาการแกสมการเปนการหาคําตอบของสมการ ในทํานองเดียวกัน 

การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรเปนการหาคําตอบของระบบสมการดวย 

การหาคําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร นอกจากจะใชกราฟแลว เราอาจหาคด

ตอบโดยใช สมบัติการเทากัน ซึ่งไดแก สมบัติสมมาตร สมบัติถายทอด สมบัติการบวกและสมบัติ

การคูณ การหาคําตอบของระบบสมการเชิงเสนโดยวิธีนี้ ในทางคณิตศาสตรถือวาเมื่อใชสมบัติ

ดังกลาวแลวจะไดระบบสมการเชิงเสนใหมที่มีคําตอบเดียวกันกับคําตอบของระบบสมการเชิงเสนที่

โจทยกําหนดให หรือกลาววาระบบสมการทั้งสองสมมูลกนั ดังนั้นถาการคํานวณในแตละขั้นตอน

ถูกตอง ก็ไมมีความจําเปนตองตรวจสอบคําตอบ ตัวอยางการหาคําตอบของระบบสมการโดยใชสมบัติ

ของการเทากันตอจากนี้ไป จึงไมมีการตรวจสอบคําตอบ อยางไรก็ตามผูเรียนอาจตรวจสอบคําตอบ 

เพื่อยืนยันความถูกตองของการคํานวณก็ได 
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ใบความรูที่  3 / 1 - 2 

ตัวอยางการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร และกราฟ 
 

ใหผูเรียนพิจารณาปญหาตอไปนี้ 

ตัวอยางที่ 1 จงแกระบบสมการตอไปนี้ พรอมเขียนกราฟของระบบสมการเพื่อตรวจสอบ 

คําตอบ   x + 2y = 1 

   x - 2y = 5 

วิธีทํา  x + 2y = 1 --------------   1 

  x - 2y = 5 --------------   2    

     +  ; (x + 2y) + (x - 2y) = 1 + 5 

         x + 2y + x - 2y = 6 

                2x = 6 

                  x = 3 

     -  ; (x + 2y) - (x - 2y) = 1 - 5 

         x + 2y - x + 2y = -4 

                4y = -4             y = -1 

    ดังนั้น ระบบสมการนี้มีคําตอบคือ (3, -1) 

เขียนกราฟของระบบสมการ x + 2y = 1  x - 2y = 5  ไดดังนี้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เนื่องจากกราฟของสมการ x + 2y = 1 และกราฟของสมการ x - 2y = 5  

เปนเสนตรงสองเสนซึ่งตัดกันที่จุด (3, -1) 

ดังนั้น ระบบสมการนี้มีคําตอบเดียวคือ (3, -1)    

ตอบ (3, -1)       

1 2 

+    หมายถึง นาํจาํนวน 

ที�อยูข่า้งเดียวกนัของเครื�อง 

หมายเท่ากบัของ      และ      

มาบวกกนั เพื�อทาํใหส้มการ 

มี x เป็นตวัแปรเดียว 

1 2 

1 2 
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(3, -1) 

1 2 

ทาํใหไ้ดส้มการที�มี y  

เป็นตวัแปรเดียว 
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ตัวอยางที่ 2 จงแกระบบสมการตอไปนี้ พรอมเขียนกราฟของระบบสมการเพื่อตรวจสอบ 

คําตอบ 

   2x + 4y = 3 

   3x + 6y = 8 

วิธีทํา  2x + 4y = 3 --------------   1 

    3x + 6y = 8 --------------   2 

      3 ; 6x + 12y = 9 -------------- 

      2 ; 6x + 12y = 16 -------------- 

     - ; (6x + 12y) - (6x + 12y) = 9 - 16 

          6x + 12y - 6x - 12y = - 7 

                          0 = - 7 ซึ่งเปนสมการที่ไมเปนจริง 

 

 

   ดังนั้น ระบบสมการนี้ไมมีคําตอบ 

  เขียนกราฟของระบบสมการ 2x + 4y = 3 

      3x + 6y = 8 

  ไดดังนี้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เนื่องจากกราฟของสมการ 2x + 4y = 3 และกราฟของสมการ 3x + 6y = 8  

เปนเสนตรงสองเสนซึ่งขนานกันจึงไมมีจุดตัด 

ดังนั้น ระบบสมการนี้ไมมีคําตอบ 

ตอบ ไมมีคําตอบ     

1 

3 4 

แสดงวา่ไม่สามารถหาค่า x และค่า y  

ที�ทาํใหส้มการทั�งสองเป็นจริง 
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ตัวอยางที่ 3 จงแกระบบสมการตอไปนี้ พรอมเขียนกราฟของระบบสมการเพื่อตรวจสอบ 

คําตอบ     2x - 2y = -3 

   -3x + 6y = -9 

วิธีทํา  2   x - 2y = -3 --------------   1 

     -3x + 6y = -9 --------------   2 

      (-3)      ;       x - 2y = -3 --------------   3 

   จะเห็นวาสมการ       ที่ไดจากสมการ       เปนสมการเดียวกันกับสมการ        

และสมการ       มีคําตอบเปนอยางเดียวกัน ซึ่งมีมากมายไมจํากัด 

ดังนั้น จึงหาคูอันดับที่เปนคําตอบของระบบสมการนี้ไดจากสมการใด 

สมการหนึ่ง ดังนี้ 

จากสมการ        2y = x + 3 

     y =  
2

3 x   

  ดังนั้นระบบสมการนี้จึงมีคําตอบมากมายไมจํากัดอยูในรูป      , x 
2

3 x   

  เมื่อ x แทนจํานวนจริงใด ๆ 

เขียนกราฟของระบบสมการ 2x - 2y = -3 

     -3x + 6y = -9 

ไดดังนี้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เนื่องจากกราฟของสมการ 2x - 2y = -3 และกราฟของสมการ -3x + 6y = -9  

เปนเสนตรงสองเสนซึ่งทับกัน 

ดังนั้น ระบบสมการนี้จึงมีคําตอบมากมายไมจํากัด 

ตอบ มีคําตอบไมจํากัดอยูในรูป      , x 
2

3 x   เมื่อ x แทนจํานวนจริงใด ๆ 

2 

Y 
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      (-3) หมายถึงนาํ -3  

มาหารทั�งสองขา้ง 

ของสมการ 
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ตัวอยางที่ 4 จงแกระบบสมการตอไปนี้  3x + 2y - 2 = 0 

      2x + 2y + 1 = 0 

 

วิธีทํา   3x + 2y - 2 = 0  -------------   1 

    2x + 2y + 1 = 0  -------------   2 

     -  ; (3x + 2y - 2) - (2x + 2y + 1)  =  0 

         3x + 2y - 2 - 2x + 2y + 1  =  0 

                           x - 3  =  0 

                        x  =  3 

   แทน x ดวย 3 ในสมการ   1     จะได 

        3(3) + 2y - 2  =  0   

                9 + 2y - 2  =  0   

                            2y + 7  =  0 

                         y  =  
2
7-  

    ดังนั้น ระบบสมการนี้มีคําตอบคือ   - , 3 
2
7  

 ตอบ    - , 3 
2
7  

ตัวอยางที่ 5 จงแกระบบสมการตอไปนี้  0.2x - 0.3y = -0.5 

       0.5x - 0.2y = -0.7 

 

วิธีทํา     0.2x - 0.3y = -0.5 -------------   1 

      0.5x - 0.2y = -0.7 -------------   2 

       10  ;         2x - 3y = -5  -------------- 

       10  ;        5x - 2y = -7  -------------- 

        2      ;       4x - 6y = -10  -------------- 

        3     ;       15x - 6y = -14  -------------- 

     -     ;    (4x - 6y) - (15x - 6y)  = - 10 - (-21) 

         4x - 6y - 15x + 6y) = - 10 + 21   

                         - 11x = 11 

                       x    =      - 1 
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แทน x ดวย - 1 ในสมการ   1     จะได 

        0.2(-1) - 0.3y = -0.5   

               - 0.2 - 0.3y = -0.5   

                               - 0.3y = -0.5 + 0.2 

                               - 0.3y = -0.3 

                                    y    =    -1 

    ดังนั้น ระบบสมการนี้มีคําตอบคือ  (- 1, 1) 

 ตอบ  (- 1, 1) 

 

ตัวอยางที่ 6 จงแกระบบสมการตอไปนี้        2x = 5y + 1 

      24 - 7x = 3y 

 

วิธีทํา          2x   =  5y + 1  -------------   1 

   24 - 7x   =  3y  -------------   2 

       จาก    1  ;         x  =  
2

1  5y 
  -------------   3 

   แทน x ดวย 
2

1  5y 
 ในสมการ   2     จะได 

        24 - 7 
2

1  5y 
  =  3y 

  

        48 - 7(5y + 1)  =  2y   

             41 =  41y   

             y  =  1   

   แทน y ดวย 1 ในสมการ   3     จะได 

x =  
2

1  5(1) 
 

  = 
2
6  

 = 3 

    ดังนั้น ระบบสมการนี้มีคําตอบคือ (3, 1) 

 ตอบ  (3, 1) 
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แผนการจัดการเรียนรู 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร         ชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 

สาระที่  4  พีชคณิต             หนวยการเรียนรูที่  1  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

แผนที่  4  แกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขียนกราฟ          เวลา  60  นาท ี
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แผนการจัดการเรียนรู 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร         ชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 

สาระที่  4  พีชคณิต             หนวยการเรียนรูที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

แผนที่  4  แกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขียนกราฟ           เวลา  60  นาท ี
 

 

1.  สาระสําคัญ 

 แกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรหาคําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร โดยใช

กราฟ เราหาคําตอบโดยใชสมบัติการเทากันหาคําตอบก็ได 

2.  จุดประสงคการเรียนรู 

 หลังจากจบชั่วโมงนี้แลว  ผูเรยีนสามารถ 

 2.1  รูขั้นตอนวิธีการเขียนกราฟแกปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรไดถูกตอง 

 2.2  อธิบายวิธีการแกปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรไดถูกตอง   

        โดยใชกระบวนการแกปญหาทางคณิตศาสตร 

 2.3  นําขอมูลที่ไดวิเคราะหโดยใชหลักปรัชญาเศรษฐกิจพอเพียง 

 2.4  ทําใบกิจกรรมที่  1 / 4 - 1 ถูกตองอยางนอย 50 % (4 ใน 8 ขอ) 

 2.5  ทําใบงานท่ี  1 / 4 - 1 ถูกตองอยางนอย 50 % (6 ใน 12 ขอ) 

3.  สาระการเรียนรู 

   ขั้นตอนการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรเพื่อหาคําตอบของระบบสมการ เหมือนการ

แกสมการเปนการหาคําตอบของสมการที่เราเคยทราบมาแลว นอกจากจะใชกราฟหาคําตอบของ 

ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร เราอาจหาคําตอบโดยใช สมบัติการเทากัน ซึ่งไดแก สมบัติสมมาตร 

สมบัติถายทอด สมบัติการบวกและสมบัติการคูณ ในทางคณิตศาสตรการหาคําตอบโดยใชสมบัติของ

การเทากันแลวจะไดระบบสมการเชิงเสนใหมที่มีคําตอบเดียวกันกับคําตอบของระบบสมการเชิงเสนที่

โจทยกําหนดให กลาวไดวาระบบสมการทั้งสองสมมูลกัน ถาการคํานวณแตละขั้นตอนถูกตอง ก็ไมมี

ความจําเปนตองตรวจสอบคําตอบ อยางไรก็ตามผูเรียนอาจตรวจสอบคําตอบ เพื่อยืนยันความถูกตอง

ของการคํานวณ 

@ การบูรณาการกับปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง @ 

หลักความพอประมาณ 

 -  เรียนรูเหมาะสมกับตนเอง  -  เขาใจการเลือกใชสิ่งของ 

 -  ศึกษาความรูเหมาะสมกับเวลา  -  เหมาะสมกับตนเอง 

หลักความมีเหตุผล 

 -  ทราบถึงความสําคัญของการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขียนกราฟ 

-  สื่อความหมายการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขียนกราฟและนําเสนอได 
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หลักการมีภูมิความกัน 

 -  นําความรูการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขียนกราฟไปเปนความรูพื้นฐานใน

การหาคําตอบระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

เงื่อนไขคุณธรรม 

 -  ใหความรวมมือกับเพื่อนในชั้นเรียน 

 -  นําเสนอการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขียนกราฟ 

เงื่อนไขความรู 

 -  เขาใจความหมายการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขียนกราฟ 

 -  อธิบายลักษณะตางๆของการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขียนกราฟ 

4.  กิจกรรมการเรียนรู 

 4.1  นําเขาสูเนื้อหา ผูเรียนและผูสอนสนทนาถึงการหาคําตอบระบบสมการเชิงเสนสองตัว

แปรที่ผูเรียนเคยรูจักมาแลวนําเขาสูการเรียนการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขียนกราฟ

โดยสรุปเปนแกน 

 4.2  ผูเรียนรับใบกิจกรรมที่  3 / 4 - 1 เรื่องชวยกันแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร

พรอมเขียนกราฟดวยกัน 

4.3  ผูเรียนทํากิจกรรมตามกิจกรรมที่  1 / 4 - 1    เวลา 30 นาที โดยใชทักษะ/

กระบวนการทางคณิตศาสตรสอดคลองกับหลักปรัชญาเศรษฐกิจพอเพียง ครูใหคําปรึกษา ชี้แนะ 

 4.4  ผูเรียนเปลี่ยนใบกิจกรรมกันตรวจ  แลวสงผูสอนเพื่อบันทึกคะแนนประเมินตอไป 

4.5  รวมกันศึกษา แลกเปลี่ยนความคิด ความเขาใจเกิดองคความรูรวมกัน 

 4.6  ผูเรียน ผูสอน รวมกันสรุป  ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  ดังนี้  

   ขั้นตอนการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรเพื่อหาคําตอบของระบบสมการ เหมือนการ

แกสมการเปนการหาคําตอบของสมการที่เราเคยทราบมาแลว นอกจากจะใชกราฟหาคําตอบของ 

ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร เราอาจหาคําตอบโดยใช สมบัติการเทากัน ซึ่งไดแก สมบัติสมมาตร 

สมบัติถายทอด สมบัติการบวกและสมบัติการคูณ ในทางคณิตศาสตรการหาคําตอบโดยใชสมบัติของ

การเทากันแลวจะไดระบบสมการเชิงเสนใหมที่มีคําตอบเดียวกันกับคําตอบของระบบสมการเชิงเสนที่

โจทยกําหนดให กลาวไดวาระบบสมการทั้งสองสมมูลกัน ถาการคํานวณแตละขั้นตอนถูกตอง ก็ไมมี

ความจําเปนตองตรวจสอบคําตอบ อยางไรก็ตามผูเรียนอาจตรวจสอบคําตอบ เพื่อยืนยันความถูกตอง

ของการคํานวณ 

4.7 ผูเรียนรับใบงานที่ 1 / 4 - 1 เรื่องโจทยปญหาการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร

พรอมเขียนกราฟทําสง 

5.  สื่อและแหลงเรียนรู 

 5.1  ใบกิจกรรมที่  1 / 4 - 1 เรื่องชวยกันแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขยีน

กราฟดวยกัน 
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5.2  ใบงานที่  1 / 4 - 2 เรื่องโจทยปญหาการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขียน

กราฟ 

6.  การวัดผลและประเมินผล 

 6.1  สิ่งที่ตองการวัด 

  -  พฤติกรรมการเรียน 

  -  ใบกิจกรรมที่  1 / 4 - 1 เรือ่งเรื่องชวยกันแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

     พรอมเขียนกราฟดวยกัน 

-  ใบงานที่  1 / 4 - 1 เรื่องโจทยปญหาการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร     

    พรอมเขียนกราฟ 

 6.2  วิธีการวัด 

  -  ตรวจใบกิจกรรมที่  1 / 4 - 1 เรื่องเรื่องชวยกันแกระบบสมการเชิงเสนสองตัว 

   แปรพรอมเขียนกราฟดวยกัน 

-  ตรวจใบงานที ่ 1 / 4 - 1 เรื่องเรื่องโจทยปญหาการแกระบบสมการเชิงเสนสอง

ตัวแปรพรอมเขียนกราฟ 

 6.3  เครื่องมือและเกณฑการวัด 

  -  แบบประเมินพฤติกรรม 

   เกณฑการวัด 

   ผาน      ไดคะแนนแบบประเมินพฤติกรรม   9 - 20 คะแนน 

    คะแนน  17 - 20 ระดับคุณภาพ  ดีมาก 

    คะแนน  13 - 16 ระดับคุณภาพ  ดี 

    คะแนน    9 - 12 ระดับคุณภาพ  ปานกลาง 

   ไมผาน  ไดคะแนนแบบประเมินพฤติกรรม   0 - 8 คะแนน 

  -  ทําใบกิจกรรมที่  1 / 4 - 1 ถูกตองอยางนอย 50 % (4 ใน 8 ขอ) 

  -  ทําใบงานท่ี  1 / 4 - 1 ถูกตองอยางนอย 50 % (6 ใน 12 ขอ) 
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7.  ความเห็นของผูบริหาร 

     ........................................................................................................................................................ 

     ........................................................................................................................................................ 

     ........................................................................................................................................................ 

    ลงชื่อ                 ผูบริหาร/ ผูไดรับมอบหมาย 

             (                                              ) 

                      ......... / ......... / ......... 

8.  บันทึกผลหลังสอน 

 8.1  ผลการสอน 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

 8.2  ปญหาและอุปสรรค 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

 8.3  แนวทางแกไข 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

    ลงชื่อ             ผูสอน 

            ( นายวิชัย  ศุภคุณภิญโญ ) 

              ......... / ......... / ........ 
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แบบประเมินพฤติกรรมรายบุคคล 
คําชีแ้จง    1.  โปรดประเมินคาเปนตัวเลข ( 1,2,3,4 )  พฤติกรรมของผูเรียนครอบคลุม 5 ประเด็นโดยมีเกณฑการ 

      ใหคาดังน้ี 

1  =  ควรปรับปรุง หมายถึง  ปฏิบัติไดไมถูกตอง 

2  =  พอใช  หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตองเปนสวนใหญ 

3  =  ดี   หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตอง 

4  =  ดีมาก  หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตองสมควรเปนแบบอยาง 

     2.  โปรดรวมคะแนนของพฤตกิรรมทั้ง 5 ประเด็นและทําเครื่องหมาย � ลงในชองที่ตรงกับชวง 

         คะแนนที่กําหนด 

ที ่ ชื่อ - สกุล 

รายการประเมิน 

คะแนน

รวม 

ระดับคณุภาพ 

หมายเหต ุ

รว
มก

ิจก
รร

มด
วย

คว
าม

สน
ใจ

 

คว
าม

รับ
ผิด

ชอ
บ 

กา
รต

อบ
คํา

ถา
ม 

มั่น
ใจ

กล
าแ

สด
งอ

อก
 

คว
าม

คิด
สร

าง
สร

รค
 

ดีม
าก

 ( 
17

 - 
20

 ) 

ดี 
( 1

3 
- 1

6 
) 

ปา
นก

ลา
ง 

( 9
 - 

12
 ) 

คว
นแ

กไ
ข 

( 5
 - 

8 
) 

01             

02             

03             

04             

05             

06             

07             

08             

09             

10             

11             

12             

13             

14             

15             

16             

17             
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ที ่ ชื่อ - สกุล 

รายการประเมิน 

คะแนน

รวม 

ระดับคณุภาพ 

หมายเหต ุ

รว
มก

ิจก
รร

มด
วย

คว
าม

สน
ใจ

 

คว
าม

รับ
ผิด

ชอ
บ 

กา
รต

อบ
คํา

ถา
ม 

มั่น
ใจ

กล
าแ

สด
งอ

อก
 

คว
าม

คิด
สร

าง
สร

รค
 

ดีม
าก

 ( 
17

 - 
20

 ) 

ดี 
( 1

3 
- 1

6 
) 

ปา
นก

ลา
ง 

( 9
 - 

12
 ) 

คว
นแ

กไ
ข 

( 5
 - 

8 
) 

18             

19             

20             

21             

22             

23             

24             

25             

26             

27             

28             

29             

30             

31             

32             

33             

34             

35             

36             

37             

เกณฑสรุปผลการประเมิน  ��  ผาน  ( 9-20 )   ระดับ      ��  ดีมาก         ( 17-20 ) 

        �   ดี               ( 13-16 ) 

�   ปานกลาง  ( 9-12 ) 

�� ไมผาน  ( 0-8 )   

       ลงชื่อ        ผูประเมิน 

               ( .......................................... ) 
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ใบกิจกรรมที่  3 / 4 - 1           

ชวยกันแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขียนกราฟดวยกัน 
 

คําชี้แจง  :  ใหผูเรียนทํากิจกรรมตอไปนี้ 

1.  จงแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้ พรอมเขียนกราฟของระบบสมการ 

      1)   2x - 3y = 5 

           -6x + 9y = -12 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 
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      2)   4x - 3y = 12 

                     x = 
4
3  y +3  

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................. 
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      3)   3x - 4y = 0 

            3x + 4y = -24 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 
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      4)     x + 7y = 8 

            3x + 2y = 5 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 
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 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

2.  จงแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้ 

      1)         -2x = 2(y - 2) 

            2x + 2y = 4 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   ....................................................................................................................  

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................. 

      2)      4x - 3y = 12 

            
3
1 x - 

4
1 y = 1 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   ....................................................................................................................  



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................. 

      3)      0.2x + 0.3y = 0.5 

               0.5x - 0.2y = 0.7 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   ....................................................................................................................  

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................. 

      4)      -4x + 9y - 7 = 0 

               12x - 27y +21 = 0 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   ....................................................................................................................  

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

เฉลย  ใบกิจกรรมที่  3 / 4 - 1           

ชวยกันแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขียนกราฟดวยกัน 
 

คําชี้แจง  :  ใหผูเรียนทํากิจกรรมตอไปนี้ 

1.  จงแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้ พรอมเขียนกราฟของระบบสมการ 

      1)   2x - 3y = 5 

           -6x + 9y = -12 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 

 

 

 

 

 

 

 

äÁ�ÁÕ¤íÒµÍº 

0 2 4 8 6 -4 -6 -8 -2 

2 

4 

8 

6 

-4 

-6 

-8 

-2 

Y 

X 

2x - 3y =     5  -------- (1)  
                     -6x + 9y = -12  -------- (2) 

(1)  3   ;  6x – 9y =    15  -------- (3) 
(2) + (3) ; -6x + 9y + 6x – 9y = - 12 + 15 
       0 = 3  «Öè§à»�¹ÊÁ¡ÒÃ·ÕèäÁ�à»�¹¨ÃÔ§ 
 

 ´Ñ§¹Ñé¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ�ÁÕ¤íÒµÍº 
à¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃä´�´Ñ§¹Õé  

à¹×èÍ§¨Ò¡¡ÃÒ¿¢Í§ÊÁ¡ÒÃ  2x - 3y =     5 áÅÐ -6x + 9y = -12 
à»�¹àÊ�¹µÃ§«Öè§¢¹Ò¹¡Ñ¹ ¨Ö§äÁ�ÁṎØ´µÑ́  
 ´Ñ§¹Ñé¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹ÕéäÁ�ÁÕ¤íÒµÍº 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊ�¹ÊÍ§µÑÇá»ÃÁÕ¤íÒµÍºÁÒ¡ÁÒÂäÁ�¨íÒ¡Ñ´ÍÂÙ�ÃÙ» 

àÁ×èÍ x á·¹ í̈Ò¹Ç¹¨ÃÔ§ã´ æ 

      2)   4x - 3y = 12  

                    x = 
4
3  y +3  

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................. 

0 2 4 8 6 -4 -6 -8 -2 
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4 
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6 

-4 

-6 

-8 

-2 

Y 

X 

4x - 3y =    12  -------- (1)  

                               x  =   
4
3 y + 3  -------- (2) 

(2)  4   ;           4x =    3y + 12  
 4x - 3y =    12  -------- (3) 

¨ÐàËç¹Ç�Ò ÊÁ¡ÒÃ (3)·Õèä´�¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ (2) à»�¹ÊÁ¡ÒÃà´ÕÂÇ¡Ñ¹¡ÑºÊÁ¡ÒÃ (1) 
áÊ´§Ç�Ò ÊÁ¡ÒÃ (1) áÅÐÊÁ¡ÒÃ (2) ÁÕ¤íÒµÍºà»�¹ÍÂ�Ò§à´ÕÂÇ¡Ñ¹  
«Öè§ÁÕÁÒ¡ÁÒÂäÁ�̈íÒ¡Ñ´ 

´Ñ§¹Ñé¹¨Ö§ËÒ¤Ù�ÍÑ¹´Ñº·Õèà»�¹¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹Õéä´�¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃã´ÊÁ¡ÒÃË¹Öè§ ´Ñ§¹Õé 
¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ (1) -3y = -4x + 12 

    y = 
3
4 x – 4 

´Ñ§¹Ñé¹ ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹Õé¨Ö§ÁÕ¤íÒµÍºÁÒ¡ÁÒÂäÁ�̈íÒ¡Ñ´ÍÂÙ�ã¹ÃÙ»(x,
3
4 x – 4) àÁ×èÍ x á·¹

¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´æ  
 à¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃä´�´Ñ§¹Õé 
 

à¹×èÍ§¨Ò¡¡ÃÒ¿¢Í§ÊÁ¡ÒÃ  4x - 3y =    12áÅÐ x  =   
4
3 y + 3 

à»�¹àÊ�¹µÃ§ÊÍ§àÊ�¹«Öè§·Ñº¡Ñ¹ 
 ´Ñ§¹Ñé¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹Õé¨Ö§ÁÕ¤íÒµÍºÁÒ¡ÁÒÂäÁ�̈¡Ñ´ 

4x - 3y =    12 

x  =   
4
3 y + 3 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

      

 3)   3x - 4y = 0 

       3x + 4y = -24 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 

 

 

 

(- 4 , - 3) 
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X 

3x - 4y =     0  -------- (1)  
                     3x + 4y = -24  -------- (2) 
(1) + (2) ; 3x - 4y + 3x + 4y =  0 + (-24) 
        6x = -24 
          x = -4 
 á·¹ x ´�ÇÂ -4 ã¹ÊÁ¡ÒÃ (1) ¨Ðä´� 
   3(-4) – 4y = 0 
    -4y = 12 
        y = -3 
 ´Ñ§¹Ñé¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹ÕéÁÕ¤íÒµÍº ¤×Í (-4 ,-3) 
à¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃä´�´Ñ§¹Õé  
 

à¹×èÍ§¨Ò¡¡ÃÒ¿¢Í§ÊÁ¡ÒÃ  3x - 4y = 0 áÅÐ 3x + 4y = -24 
à»�¹àÊ�¹µÃ§ÊÍ§àÊ�¹·ÕèµÑ́ ¡Ñ¹·Õè̈Ø´ (-4, -3) 
 ´Ñ§¹Ñé¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹ÕéÁÕ¤íÒµÍº ¤×Í (-4, -3) 

3x - 4y =     0 

3x + 4y = -24 

(-4, -3) 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

      4)     x + 7y = 8 

            3x + 2y = 5 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 

2.  จงแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้ 

( 1 , 1 ) 

0 2 4 8 6 -4 -6 -8 -2 
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X 

    x + 7y =   8  -------- (1)  
                       3x + 2y =   5  -------- (2) 
¨Ò¡(1)               x =  8 – 7y  -------- (3) 
á·¹ x ´�ÇÂ 8 – 7y ã¹ÊÁ¡ÒÃ (2) ¨Ðä´� 
  3(8 – 7y) + 2y = 5 
     24 – 21y + 2y = 5  
         -19y = 5 - 24 
               y = 1 
á·¹ y ´�ÇÂ 1 ã¹ÊÁ¡ÒÃ (3) ¨Ðä´� 
      X = 8 – 7(1) 
         = 1 
 

 ´Ñ§¹Ñé¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹ÕéÁÕ¤íÒµÍº ¤×Í (1 ,1) 
à¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃä´�´Ñ§¹Õé  
 

à¹×èÍ§¨Ò¡¡ÃÒ¿¢Í§ÊÁ¡ÒÃ  x + 7y =   8 áÅÐ 3x + 2y =   5 
à»�¹àÊ�¹µÃ§ÊÍ§àÊ�¹·ÕèµÑ́ ¡Ñ¹·Õè̈Ø´ (1, 1) 
 ´Ñ§¹Ñé¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹ÕéÁÕ¤íÒµÍº ¤×Í (1, 1) 

x + 7y =   8 

3x + 2y =   5 

(1, 1) 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

      1)         -2x = 2(y - 2) 

            2x + 2y = 4 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   ....................................................................................................................  

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................. 

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊ�¹ÊÍ§µÑÇá»ÃÁÕ¤íÒµÍºÁÒ¡ÁÒÂäÁ�¨íÒ¡Ñ´ÍÂÙ�ÃÙ»(x, 2–x) 

àÁ×èÍ x á·¹ í̈Ò¹Ç¹¨ÃÔ§ã´ æ 

       -2x = 2(y - 2) -------- (1)  
                          2x + 2y = 4  -------- (2) 
¨Ñ´ÃÙ»ÊÁ¡ÒÃ(1) ãËÁ�̈Ðä´�   2y + 2x = 4  -------- (3) 
¨ÐàËç¹Ç�Ò ÊÁ¡ÒÃ (3) ·Õèä´�¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ (1) à»�¹ÊÁ¡ÒÃà´ÕÂÇ¡Ñ¹¡ÑºÊÁ¡ÒÃ (2) 
áÊ´§Ç�ÒÊÁ¡ÒÃ (1) áÅÐÊÁ¡ÒÃ (2) ÁÕ¤íÒµÍºà»�¹ÍÂ�Ò§à´ÕÂÇ¡Ñ¹«Öè§ÁÕÁÒ¡ÁÒÂäÁ�
¨íÒ¡Ñ´ 
´Ñ§¹Ñé¹ ¨Ö§ËÒ¤Ù�ÍÑ¹´Ñº·Õèà»�¹¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹Õéä´�¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃã´ÊÁ¡ÒÃ
Ë¹Öè§ ´Ñ§¹Õé 
¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ (2)   y = 2 – x 
 

 ´Ñ§¹Ñé¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹Õé¨Ö§ÁÕ¤íÒµÍºÁÒ¡ÁÒÂäÁ�̈íÒ¡Ñ´ÍÂÙ�ã¹ÃÙ» (x, 2-x) 
àÁ×èÍ x á·¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´æ 
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍºâ´¹¡ÒÃà¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿¾ºÇ�Ò ÊÁ¡ÒÃàÊ�¹µÃ§·Ñé§ÊÍ§·Ñº¡Ñ¹ ¨Ö§
·íÒãË�ÁÕ¤íÒµÍºÁÒ¡ÁÒÂäÁ�̈íÒ¡Ñ´ 
 
 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

  2)      4x - 3y = 12 

            
3
1 x - 

4
1 y = 1 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   ....................................................................................................................  

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................. 

      3)      0.2x + 0.3y = 0.5 

               0.5x - 0.2y = 0.7 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   ....................................................................................................................  

   .................................................................................................................... 

ÃÐººÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊ�¹ÊÍ§µÑÇá»ÃÁÕ¤íÒµÍºÁÒ¡ÁÒÂäÁ�¨íÒ¡Ñ´ÍÂÙ�ÃÙ»(x,  x-4 ) 

àÁ×èÍ x á·¹ í̈Ò¹Ç¹¨ÃÔ§ã´ æ 
 

 

       4x - 3y = 12 -------- (1)  

                              
3
1 x - 

4
1 y = 1 -------- (2) 

(2)  12 ;           4x – 3y = 12 -------- (3) 
¨ÐàËç¹Ç�Ò ÊÁ¡ÒÃ (3) ·Õèä´�¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ (2) à»�¹ÊÁ¡ÒÃà´ÕÂÇ¡Ñ¹¡ÑºÊÁ¡ÒÃ (1) 
áÊ´§Ç�ÒÊÁ¡ÒÃ (1) áÅÐÊÁ¡ÒÃ (2) ÁÕ¤íÒµÍºà»�¹ÍÂ�Ò§à´ÕÂÇ¡Ñ¹«Öè§ÁÕÁÒ¡ÁÒÂäÁ�
¨íÒ¡Ñ´ 
´Ñ§¹Ñé¹ ¨Ö§ËÒ¤Ù�ÍÑ¹´Ñº·Õèà»�¹¤íÒµÍº¢Í§ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹Õéä´�¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃã´ÊÁ¡ÒÃË¹Öè§ 
´Ñ§¹Õé 

¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ (1)   y = 
3
4x - 4 

 ´Ñ§¹Ñé¹ÃÐººÊÁ¡ÒÃ¹Õé¨Ö§ÁÕ¤íÒµÍºÁÒ¡ÁÒÂäÁ�̈íÒ¡Ñ´ÍÂÙ�ã¹ÃÙ» (x,
3
4x - 4) 

àÁ×èÍ x á·¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´æ 
µÃÇ¨ÊÍº¤íÒµÍºâ´¹¡ÒÃà¢ÕÂ¹¡ÃÒ¿¾ºÇ�Ò ÊÁ¡ÒÃàÊ�¹µÃ§·Ñé§ÊÍ§·Ñº¡Ñ¹ ¨Ö§·íÒ
ãË�ÁÕ¤íÒµÍºÁÒ¡ÁÒÂäÁ�̈íÒ¡Ñ´ 

0.2x + 0.3y = 0.5 -------- (1) 
                     0.5x - 0.2y = 0.7 -------- (2) 

(1)  50 ;   10x – 15y = 25 -------- (3) 

(2)  20 ;   10x – 4y  = 14 -------- (4) 
(3) – (4) ; (10x + 15y) – (10x – 4y) = 25 -14 
      10x + 15y – 10x + 4y = 11 
      19y = 11 

         y = 
19
11  

á·¹ y ´�ÇÂ 
19
11  ã¹ (4) ¨Ðä´� 10x - 4(

19
11 )  = 14 

     10x = 14 + 
19
44  

        x =  
19
31  

      



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................. 

      4)         -4x + 9y - 7 = 0 

               12x - 27y +21 = 0 

วิธีทํา .................................................................................................................................. 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   ....................................................................................................................  

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

   .................................................................................................................... 

 ตอบ .................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................. 
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 -4x + 9y - 7 = 0  -------- (1)  
                     12x - 27y +21 = 0  -------- (2) 

(1)  -3 ; 12x – 27y +21 = 0  -------- (3) 
¨ÐàËç¹Ç�Ò ÊÁ¡ÒÃ (3) ·Õèä´�¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ (1) à»�¹ÊÁ¡ÒÃà´ÕÂÇ¡Ñ¹¡ÑºÊÁ¡ÒÃ (2) 
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´Ñ§¹Õé 

¨Ò¡ÊÁ¡ÒÃ (1)   y = 
9
4x + 

9
7
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9
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9
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àÁ×èÍ x á·¹¨íÒ¹Ç¹¨ÃÔ§ã´æ 
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ใบงานที่  3 / 4 - 1 

โจทยปญหาการแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรพรอมเขียนกราฟ 

 

คําชี้แจง  :  ใหผูเรียนหาคําตอบจากโจทยปญหาตอไปนี้ทําเปนรายงานสงภายใน 2 วันหลังจากที่ 

     ไดรับใบงานนี ้

1.  จงแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้ พรอมเขียนกราฟของระบบสมการ 

      1)    x + 2y - 1 = 0 

           2x + 4y - 5 = 0 

      2)   x + y = 
2
1  

            x - 3y = 
6
1  

      3)   3x - y = 7 

            4x - 3y - 11 = 0 

      4)  x - 
2
1 y = 2 

              y - 2x = -4 

 

2.  จงแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้ 

     1)            x = 
2
3 y - 5  2) 3x + 3 = 23 - 4y 

 12y - 8x = -12    
4
x  + 

3
y

  =  4 

    3)   5x - 4y = 1    4) 26x + 3y + 4 = 0 

                x -   y = -7    
5
1 (x - 2) = 

4
1 (1 - y) 

    5)   11x + 8y = 31   6)        5(y - 2) - 6x = 7 

           13x - 6y = 83    2(x + 5) - (y - 1) = 4 

     7)    2x + 3y = 1.6    8) 2x - 3y = -9 

    3x - 4y = 4.1    3(x - 1) = 5(y - 4) + 2 
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แผนการจัดการเรียนรู 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร         ชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 

สาระที่  4  พีชคณิต             หนวยการเรียนรูที่  1  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

แผนที่  5  โจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตัวอยางการแกโจทย                   เวลา  60  นาท ี
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แผนการจัดการเรียนรู 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร         ชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 

สาระที่  4  พีชคณิต             หนวยการเรียนรูที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

แผนที่  5  โจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตัวอยางการแกโจทย           เวลา  60  นาท ี

 

1.  สาระสําคัญ 

 โจทยปญหาเกี่ยวกับจํานวน อัตราสวนและรอยละ ระยะทาง อัตราเร็วและเวลา ที่ซับซอน 

โดยใชสมการเชิงเสนสองตัวแปร  

2.  จุดประสงคการเรียนรู 

 หลังจากจบชั่วโมงนี้แลว  ผูเรยีนสามารถ 

 2.1  เขาใจโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตัวอยางการแกโจทยไดถูกตอง 

 2.2  อธิบายโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตัวอยางการแกโจทยไดถูกตอง   

        โดยใชกระบวนการแกปญหาทางคณิตศาสตร 

 2.3  นําขอมูลที่ไดวิเคราะหโดยใชหลักปรัชญาเศรษฐกิจพอเพียง 

3.  สาระการเรียนรู 

   การแกโจทยปญหาเกี่ยวกับจํานวน อัตราสวนและรอยละ ระยะทาง อัตราเร็วและเวลา ที่งาย

ใชสมการเชิงเสนตัวแปรเดียวแตโจทยปญหาเหลานั้นที่ซับซอนใชสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

@ การบูรณาการกับปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง @ 

หลักความพอประมาณ 

 -  เรียนรูเหมาะสมกับตนเอง  -  เขาใจการเลือกใชสิ่งของ 

 -  ศึกษาความรูเหมาะสมกับเวลา  -  เหมาะสมกับตนเอง 

หลักความมีเหตุผล 

 -  ทราบถึงความสําคัญของโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตัวอยางการแกโจทย      

-  สื่อความหมายโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตัวอยางการแกโจทย และนําเสนอได 

หลักการมีภูมิความกัน 

 -  นําความรูโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตัวอยางการแกโจทย ไปเปนความรูพื้นฐาน

ในการหาคําตอบระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรชั้นสูงขึ้นไป 

เงื่อนไขคุณธรรม 

 -  ใหความรวมมือกับเพื่อนในชั้นเรียน 

 -  มีความสนใจใฝเรียนรูใบความรูที่ 1 / 5 -1 

 -  นําเสนอโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตัวอยางการแกโจทย 

เงื่อนไขความรู 
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 -  เขาใจความหมายโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตัวอยางการแกโจทย 

 -  อธิบายลักษณะตางๆของโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตัวอยางการแกโจทย 

4.  กิจกรรมการเรียนรู 

 4.1  นําเขาสูเนื้อหา ผูเรียนและผูสอนสนทนาถึงการแกโจทยปญหาเกี่ยวกับจํานวน 

อัตราสวนและรอยละ ระยะทาง อัตราเร็วและเวลา โดยใชสมการเชิงเสนตัวแปรเดียวที่ผูเรียนเคยรูจัก

มาแลวนําเขาสูการเรียนโจทยปญหาเกี่ยวกับจํานวน อัตราสวนและรอยละ ระยะทาง อัตราเร็วและ

เวลาที่ซับซอนขึ้นตองใชสมการเชิงเสนสองตัวแปรในการแกโจทย 

 4.2  ผูเรียนรับใบความรูที่  1 / 5 - 1 โจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตัวอยางการแก

โจทย 

4.3  ศึกษา แลกเปลี่ยนความรู ความเขาใจในใบความรูที่  / 5 - 1 โจทยสมการเชิงเสนสอง

ตัวแปรและตัวอยางการแกโจทยบอกลักษณะเปนองคความรูรวมกัน 

 4.4  ผูเรียน ผูสอน รวมกันสรุป  โจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตัวอยางการแกโจทย  

ดังนี้  

   การแกโจทยปญหาเกี่ยวกับจํานวน อัตราสวนและรอยละ ระยะทาง อัตราเร็วและเวลา ที่งาย

ใชสมการเชิงเสนตัวแปรเดียวแตโจทยปญหาเหลานั้นที่ซับซอนใชสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

5.  สื่อและแหลงเรียนรู 

 5.1  ใบความรูที่  1 / 5 - 1 เรื่องโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตัวอยางการแกโจทย 

6.  การวัดผลและประเมินผล 

 6.1  สิ่งที่ตองการวัด 

  -  ความรู ความเขาใจ 

  -  พฤติกรรมการเรียน 

 6.2  วิธีการวัด 

  -  การซักถาม 

  -  การสังเกต 

 6.3  เครื่องมือและเกณฑการวัด 

  -  แบบประเมินพฤติกรรม 

   เกณฑการวัด 

   ผาน      ไดคะแนนแบบประเมินพฤติกรรม   9 - 20 คะแนน 

    คะแนน  17 - 20 ระดับคุณภาพ  ดีมาก 

    คะแนน  13 - 16 ระดับคุณภาพ  ดี 

    คะแนน    9 - 12 ระดับคุณภาพ  ปานกลาง 

   ไมผาน  ไดคะแนนแบบประเมินพฤติกรรม   0 - 8 คะแนน 

 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

7.  ความเห็นของผูบริหาร 

     ........................................................................................................................................................ 

     ........................................................................................................................................................ 

     ........................................................................................................................................................ 

    ลงชื่อ                 ผูบริหาร/ ผูไดรับมอบหมาย 

             (                                              ) 

                      ......... / ......... / ......... 

8.  บันทึกผลหลังสอน 

 8.1  ผลการสอน 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

 8.2  ปญหาและอุปสรรค 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

 8.3  แนวทางแกไข 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

    ลงชื่อ             ผูสอน 

            ( นายวิชัย  ศุภคุณภิญโญ ) 

              ......... / ......... / ........ 
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แบบประเมินพฤติกรรมรายบุคคล 
คําชี้แจง    1.  โปรดประเมินคาเปนตัวเลข ( 1,2,3,4 )  พฤติกรรมของผูเรียนครอบคลุม 5 ประเด็นโดยมีเกณฑการ 

      ใหคาดังน้ี 

1  =  ควรปรับปรุง หมายถึง  ปฏิบัติไดไมถูกตอง 

2  =  พอใช  หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตองเปนสวนใหญ 

3  =  ดี   หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตอง 

4  =  ดีมาก  หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตองสมควรเปนแบบอยาง 

     2.  โปรดรวมคะแนนของพฤตกิรรมทั้ง 5 ประเด็นและทําเครื่องหมาย � ลงในชองที่ตรงกับชวง 

         คะแนนที่กําหนด 

ที ่ ชื่อ - สกุล 

รายการประเมิน 

คะแนน

รวม 

ระดับคณุภาพ 

หมายเหต ุ

รว
มก

ิจก
รร

มด
วย

คว
าม

สน
ใจ

 

คว
าม

รับ
ผิด

ชอ
บ 

กา
รต

อบ
คํา

ถา
ม 

มั่น
ใจ

กล
าแ

สด
งอ

อก
 

คว
าม

คิด
สร

าง
สร

รค
 

ดีม
าก

 ( 
17

 - 
20

 ) 

ดี 
( 1

3 
- 1

6 
) 

ปา
นก

ลา
ง 

( 9
 - 

12
 ) 

คว
นแ

กไ
ข 

( 5
 - 

8 
) 

01             

02             

03             

04             

05             

06             

07             

08             

09             

10             

11             

12             

13             

14             

15             

16             

17             
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ที ่ ชื่อ - สกุล 

รายการประเมิน 

คะแนน

รวม 

ระดับคณุภาพ 

หมายเหต ุ

รว
มก

ิจก
รร

มด
วย

คว
าม

สน
ใจ

 

คว
าม

รับ
ผิด

ชอ
บ 

กา
รต

อบ
คํา

ถา
ม 

มั่น
ใจ

กล
าแ

สด
งอ

อก
 

คว
าม

คิด
สร

าง
สร

รค
 

ดีม
าก

 ( 
17

 - 
20

 ) 

ดี 
( 1

3 
- 1

6 
) 

ปา
นก

ลา
ง 

( 9
 - 

12
 ) 

คว
นแ

กไ
ข 

( 5
 - 

8 
) 

18             

19             

20             

21             

22             

23             

24             

25             

26             

27             

28             

29             

30             

31             

32             

33             

34             

35             

36             

37             

เกณฑสรุปผลการประเมิน  ��  ผาน  ( 9-20 )   ระดับ      ��  ดีมาก         ( 17-20 ) 

        �   ดี               ( 13-16 ) 

�   ปานกลาง  ( 9-12 ) 

�� ไมผาน  ( 0-8 )   

       ลงชื่อ        ผูประเมิน 

               ( .......................................... ) 
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คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

ใบความรูที่  1 / 5 - 1 

โจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรและตวัอยางการแกโจทย 
 

ผูเรียนเคยเคยแกโจทยปญหาเกี่ยวกับจํานวน อัตราสวนและรอยละ ระยะทาง อัตราเร็วและเวลา โดย

ใชสมการเชิงเสนตัวแปรเดียวมาแลว  ในหัวขอนี้จะเปนการแกโจทยปญหาในเรื่องดังกลาวที่ซับซอน

ขึ้นโดยใชสมการเชิงเสนสองตัวแปร ดังตัวอยางตอไปนี้ 

ตัวอยางที่ 1  ถาครึ่งหนึ่งของผลบวกของจํานวนสองจํานวนเปน 43 และสามเทาของจํานวน 

นอย มากกวาสองเทาของจํานวนมากอยู 23 จงหาจํานวนสองจํานวนนั้น 

วิธีทํา  ให x แทนจํานวนมาก 

        y แทนจํานวนนอย 

  ครึ่งหนึ่งของผลบวกของจํานวนสองจํานวนนี้เปน 43 

  จะไดสมการเปน  
2
1 (x + y) = 43  -------------------   

  สามเทาของจํานวนนอย มากกวาสองเทาของจํานวนมากอยู 23 

  จะไดสมการเปน          3y - 2x = 23 ------------------- 

         2                   x + y = 86 ------------------- 

         2               2x + 2y = 172 ------------------- 

       +            (3y - 2x) + (2x + 2y) = 23 + 172 

     3y - 2x + 2x + 2y = 195 

   5y = 195 

     y = 39 

  แทน y ดวย 39 ในสมการ       จะได 

             x + 39 = 86 

    x = 47 

ตรวจสอบ ถาสองจํานวนนั้นคือ 47 และ 39 จะไดครึ่งหนึ่งของผลบวกเปน 
2
1 (47 + 39) = 43  

และสามเทาของ 39 มากกวาสองเทาของ 47 อยูเทากับ 3(39) - 2(47) = 117 - 94 

=  

23 ซึ่งเปนจริงตามเงื่อนไขในโจทย 

ดังนั้น จํานวนสองจํานวนนั้นคือ   47 และ 39 

ตอบ 47 และ 39 
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ตัวอยางที่ 2  อัตราคาเขาชมการแขงขันฟุตบอลนัดพิเศษครั้งหนึ่งเปนดังนี้ ผูใหญคนละ 200  

บาท เด็กคนละ 100 บาท ปรากฏวามีผูเขาชมทั้งหมด 10,000 คน และขายบัตรเขา 

ชมไดเงิน 1,260,800 บาท อยากทราบวามีผูใหญและเด็กเขาชมการแขงขันฟุตบอล 

ครั้งนี้อยางละก่ีคน 

 

 

 

 

 

 

วิธีทํา  ให x แทนจํานวนผูใหญที่เขาชมฟุตบอล 

        y แทนจํานวนเด็กที่เขาชมฟุตบอล 

  มีผูเขาชมทั้งหมด 10,000  คน  

  จะไดสมการเปน   x + y = 10,000   -------------------   

  ผูใหญจายคาเขาชมคนละ  200 บาท คิดเปน 200x บาท 

เด็กจายคาเขาชมคนละ  100 บาท คดิเปน 100y บาท 

ไดเงินคาเขาชม 1,260,800 บาท 

  จะไดสมการเปน       200 x + 100y  = 1,260,800 ------- 

         100                   2x + y  = 12,608      ------- 

       +              (2x + y) - (x + y) = 12,608 - 10,000 

                 2x + y - x - y = 2,608 

            x = 2,608 

  แทน x ดวย 2,608 ในสมการ        จะได 

   2,608 + y = 10,000 

      y = 7,392 

ตรวจสอบ ถามีผูใหญเขาชม 2,608 คน ขายบัตรไดเงิน 200  2,608 = 521,600 บาท 

มีเด็กเขาชม 7,392 คน ขายบัตรไดเงิน 100  7,392 = 739,200 บาท 

รวมผูเขาชม 2,608 + 7,392 = 10,000 คน 

ขายบัตรไดเงิน 521,600 + 739,200 = 1,260,800 บาท 

ซึ่งเปนจริงตามเงื่อนไขในโจทย 

ดังนั้น ผูเขาชมเปนผูใหญ 2,608 คน เปนเด็ก 7,392 คน 

ตอบ ผูใหญ 2,608 คน และเด็ก 7,392 คน 
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 เราเคยพบการใชรอยละเพ่ือระบุถึงสวนผสมตาง ๆ มาแลว เชน น้ําผลไมกลองหนึ่งบอก

สวนผสมวาเปนน้ําผลไม 40 % หมายถึง ถามีน้ําผลไม 100 ลูกบาศกเซนติเมตร จะมีน้ําผลไมแทอยู 

40 ลูกบาศกเซนติเมตร และอีก 60 ลูกบาศกเซนติเมตร เปนน้ําหรือสวนผสมอื่น ๆ 

ตัวอยางที่ 3  มีน้ําเชื่อมอยูสองชนิด ชนิด A มีน้ําตาล 25 % ชนิด B มีน้ําตาล 15 % ถาตองการ  

นําน้ําเชื่อมทั้งสองชนิดนี้มาผสมกันใหไดน้ําเชื่อมที่มีน้ําตาล 18 % จํานวน 600  

ลูกบาศกเซนติเมตร จะตองใชน้ําเชื่อมแตละชนิดปริมาณเทาใด 

 

 

 

 

วิธีทํา  ใหใชน้ําเชื่อมชนิด A มีน้ําตาล 25 % จํานวน     x  ลูกบาศกเซนติเมตร 

  คิดเปนน้ําตาล  
100
25 x = 0.25x    ลูกบาศกเซนติเมตร  

ใชน้ําเชื่อมชนิด B มีน้ําตาล 15 %      จํานวน     y  ลูกบาศกเซนติเมตร 

  คิดเปนน้ําตาล  
100
15 y =  0.25y    ลูกบาศกเซนติเมตร  

  ตองการน้ําเชื่อมผสม 600 ลูกบาศกเซนติเมตร  

  จะไดสมการเปน    x + y = 600  -------------------   

  น้ําเชื่อมที่มีน้ําตาล 18 % 600 ลูกบาศกเซนติเมตร  

  คิดเปนน้ําตาล  
100
18  600 =  108    ลูกบาศกเซนติเมตร  

  จะไดสมการเปน   0.25x + 0.25y = 108  -------------------   

  จากสมการ            y = 600 - x  -------------------   

  แทน y ดวย 600 - x ในสมการ       จะได 

     0.25 x + 0.15(600 - x) = 108  

         0.25 x + 90 - 0.15x = 108  

        0.1x = 18         

                    x = 108 

  แทน x ดวย 180 ในสมการ        จะได 

      y = 600 - 180 

      y = 420 

ตรวจสอบ ถาใชน้ําเชื่อมชนิด A 180 ลูกบาศกเซนติเมตรจะใชน้ําเชื่อมชนิด B  420  

ลูกบาศกเซนติเมตร 
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      น้ําเชื่อมชนิด A 180 ลูกบาศกเซนติเมตร มีน้ําตาล 0.25  180 = 45 ลูกบาศก

เซนติเมตร 

      น้ําเชื่อมชนิด B 420 ลูกบาศกเซนติเมตร มีน้ําตาล 0.15  420 = 63 ลูกบาศก

เซนติเมตร 

      จะไดน้ําเชื่อมผสม 180 + 420 = 600 ลูกบาศกเซนติเมตร มีน้ําตาล 45 + 63 = 108    

      ลูกบาศกเซนติเมตร คิดเปนน้ําตาล 600
100  108

 = 18 % ซึ่งเปนจริงตามเงื่อนไขในโจทย 

    ดังนั้น ใชน้ําเชื่อมชนิด A และน้ําเชื่อมชนิด B ปริมาณ 180 และ 420 ลูกบาศก

เซนติเมตร 

    ตามลําดับ 

 น้ําเชื่อมชนิด A  180 ลูกบาศกเซนติเมตร 

   น้ําเชื่อมชนิด B   420 ลูกบาศกเซนติเมตร 

ตัวอยางที่ 4  ผสมแปงสาลีชนิดราคากิโลกรัมละ 4 บาท กับแปงมันราคากิโลกรัมละ 5.50 บาท 

จงหาวาจะตองใชอัตราสวนผสมของแปงสาลีกับแปงมันโดยน้ําหนักเปนเทาไร จึง 

จะขายแปงผสมในราคากิโลกรัมละ 6.00 บาท แลวยังไดกําไร 20 % 

วิธีทํา  ใหซื้อแปงสาลี  x  กิโลกรัมคิดเปนเงิน      4x  บาท 

  ซื้อแปงมัน y กิโลกรัม คิดเปนเงิน    5.50y  บาท 

  ซื้อแปง            x + y กิโลกรัมคิดเปนตนทุน 4x + 5.50y บาท 

  ขายแปงผสมกิโลกรัมละ 6 บาท x + y กิโลกรัม ไดเงิน     6(x + y) บาท 

  ดังนั้น อัตราสวนของราคาขายตอตนทุนเปน 6(x + y): 4x + 5.50y 

  ขายไดกําไร 20 % หมายความวา ขายไดเงิน 120 บาท จากตนทุน 100 บาท 

  ดังนั้น อัตราสวนของราคาขายตอตนทุนเปน 120: 100 

  เขียนสัดสวนไดดังนี้ 

    5.50y 4x 
 y)6(x 




 = 100
120

 

           6(x + y)  100 = (4x + 5.50y)  120 

               600x + 600y = 480x + 660y 

               600x - 480x = 660y - 600y 

                          120x = 60y 

                              2x = y 

                  
y
x  = 

2
1  

ตรวจสอบ ถาแปงสาลี 1 กิโลกรัม ผสมกับแปงมัน 2 กิโลกรัม จะมีตนทุนเปน (1  4) + (2   

ตอบ 

x : y  =  1 : 2 
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5.50) = 4 + 11 = 15 บาท 

ขายแปงผสม 3 กโิลกรัม กิโลกรัมละ 6 บาท ไดเงิน 3  6 = 18 บาท 

 ขายแปงผสม 3 กิโลกรัม ไดกําไร 18 - 15 = 3 บาท 

คิดเปนกําไร 15
100  3

= 20 % ซึ่งเปนจริงตามเงื่อนไขในโจทย 

ดังนั้น อัตราสวนผสมแปงสาลีตอแปงมันเปน 1: 2 โดยน้ําหนัก 

ตอบ 1: 2 

 โจทยปญหาเกี่ยวกับระยะทาง อัตราเร็ว และเวลา เปนอีกเรื่องหนึ่งที่เราสามารถหาคําตอบ

ไดโดยใชความรูเรื่องระบบสมการ 

 ความเกี่ยวของระหวางระยะทาง อัตราเร็ว และเวลา เปนดังนี้ 

   ระยะทาง = อัตราเร็ว  เวลา 

 อัตราเร็วที่กลาวถึงขางตน จะหมายถึง อัตราเร็วเฉลี่ย 

ตัวอยางที่ 5  เมอืง ก และเมือง ข อยูหางกัน 480 กิโลเมตร จําปาขับรถจากเมือง ก ไป 

เมือง ข สวนพิณขับรถยนตจากเมือง ข ไปเมือง ก บนเสนทางเดียวกัน ทั้งสองออก 

เดินทางเวลา 6.00 น. พรอมกัน เขาจะพบกันเวลา 9.00 น. โดยจําปาขับรถได 

ระยะทางมากกวาพิณ 30 กิโลเมตร จงหาวาแตละคนขับรถดวยอัตราเร็วเทาไร 

 

 

 

 

วิธีทํา  ใหจําปาขับรถดวยความเร็ว     x  กิโลเมตรตอชั่วโมง 

  พิณขับรถดวยความเร็ว            y  กิโลเมตรตอชั่วโมง  

ทั้งสองขับตั้งแตเวลา 6.00 น. ถึง 9.00 น. คิดเปนเวลา 3 ชั่วโมง 

ทั้งสองขับรถไดระยะทางรวมกัน 480 กิโลเมตร 

  จะไดสมการเปน   3 x + 3y  = 480  ----

----   

  เวลา 3 ชั่วโมงจําปาขับรถไดระยะทางมากกวาพิณ 30 กิโลเมตร 

  จะไดสมการเปน              3x = 3y + 30    

     หรือ x =  y + 10  ---------  

  แทน x ดวย y + 10 ในสมการ       จะได 

          3(y + 10) + 3y = 480  

                 y + 10 + y = 160  

                 2y = 150         

1 

1 
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              y        = 75 

  แทน y ดวย 75 ในสมการ        จะได 

  x = 75 + 10 

      = 85 

ตรวจสอบ ถาจําปาขับรถดวยอัตราเร็ว 85 กิโลเมตรตอชั่วโมง  

เวลา 3 ชั่วโมง ไดระยะทาง 3  85 = 255 กิโลเมตร 

พิณขับรถดวยอัตราเร็ว 75 กิโลเมตรตอชั่วโมง 

เวลา 3 ชั่วโมง ไดระยะทาง 3  75 = 225 กิโลเมตร 

เวลา 3 ชั่วโมง ทั้งสองขับรถเขาหากันไดระยะทาง 255 + 225 = 480 กิโลเมตร 

และจําปาขับรถไดระยะทางมากกวาพิณอยู  255 - 225 = 30 กิโลเมตร 

ซึ่งเปนจริงตามเงื่อนไขในโจทย 

ดังนั้น จําปาและพิณขับรถดวยอัตราเร็ว 85 และ 75 กิโลเมตรตอชั่วโมงตามลําดับ 

 จําปาขับรถยนตดวยอัตราเร็ว 85 กิโลเมตรตอชั่วโมง 

 พิณขับรถดวยอัตราเร็ว 75 กิโลเมตรตอชั่วโมง 
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แผนการจัดการเรียนรู 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร         ชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 

สาระที่  4  พีชคณิต             หนวยการเรียนรูที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

แผนที่  6  การแกโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปร             เวลา  60  นาท ี

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

แผนการจัดการเรียนรู 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร         ชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 

สาระที่  4  พีชคณิต             หนวยการเรียนรูที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

แผนที่  6  การแกโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปร           เวลา  60  นาท ี
 

 

1.  สาระสําคัญ 

 การแกโจทยปญหาเกี่ยวกับจํานวน อัตราสวนและรอยละ ระยะทาง อัตราเร็วและเวลา ที่

ซับซอน โดยใชสมการเชิงเสนสองตัวแปร  

2.  จุดประสงคการเรียนรู 

 หลังจากจบชั่วโมงนี้แลว  ผูเรยีนสามารถ 

 2.1  รูขั้นตอนการแกโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรไดถูกตอง 

 2.2  อธิบายวิธีการแกโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรไดถูกตอง   

        โดยใชกระบวนการแกปญหาทางคณิตศาสตร 

 2.3  นําขอมูลที่ไดวิเคราะหโดยใชหลักปรัชญาเศรษฐกิจพอเพียง 

 2.4  ทําใบกิจกรรมที่  1 / 6 - 1 ถูกตองอยางนอย 3 ใน 5 ขอ 

 2.5  ทําใบงานท่ี  1 / 6 - 1 ถูกตองอยางนอย 50 % (5 ใน 10 ขอ) 

3.  สาระการเรียนรู 

   การแกโจทยปญหาเกี่ยวกับจํานวน อัตราสวนและรอยละ ระยะทาง อัตราเร็วและเวลา ที่งาย

ใชสมการเชิงเสนตัวแปรเดียวแตโจทยปญหาเหลานั้นที่ซับซอนใชสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

@ การบูรณาการกับปรัชญาของเศรษฐกิจพอเพียง @ 

หลักความพอประมาณ 

 -  เรียนรูเหมาะสมกับตนเอง  -  เขาใจการเลือกใชสิ่งของ 

 -  ศึกษาความรูเหมาะสมกับเวลา  -  เหมาะสมกับตนเอง 

หลักความมีเหตุผล 

 -  ทราบถึงความสําคัญของการแกโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปร      

-  สื่อความหมายการแกโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปร และนําเสนอได 

หลักการมีภูมิความกัน 

 -  นําความรูการแกโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรไปเปนความรูพื้นฐานในการหาคําตอบ

ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

เงื่อนไขคุณธรรม 

 -  รับผิดชอบการทําใบกิจกรรม 

 -  ใหความรวมมือกับเพื่อนในชั้นเรียน 

 -  นําเสนอการแกโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
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เงื่อนไขความรู 

 -  เขาใจความหมายการแกโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 -  อธิบายลักษณะตางๆของการแกโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

4.  กิจกรรมการเรียนรู 

 4.1  นําเขาสูเนื้อหา ผูเรียนและผูสอนสนทนาถึงตัวอยางการแกโจทยสมการเชิงเสนสองตัว

แปรที่ผูเรียนศึกษามาแลวนําเขาสูการเรียนการแกโจทยสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยสรุปเปนแกน 

 4.2  ผูเรียนรับใบกิจกรรมที่ 1 / 6 - 1เรื่องรวมกันแกโจทยปญหาสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

4.3  ผูเรียนทํากิจกรรมตามกิจกรรมที่  1 / 6 - 1    เวลา 30 นาที โดยใชทักษะ/

กระบวนการทางคณิตศาสตรสอดคลองกับหลักปรัชญาเศรษฐกิจพอเพียง ครูใหคําปรึกษา ชี้แนะ 

 4.4  ผูเรียนเปลี่ยนใบกิจกรรมกันตรวจ  แลวสงผูสอนเพื่อบันทึกคะแนนประเมินตอไป 

4.5  รวมกันศึกษา แลกเปลี่ยนความคิด ความเขาใจเกิดองคความรูรวมกัน 

 4.6  ผูเรียน ผูสอน รวมกันสรุป  การแกโจทยปญหาสมการเชิงเสนสองตัวแปร  ดังนี้  

 ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรอาจมีคําตอบเดียว มีหลายคําตอบ หรือไมมีคําตอบเลยก็ได 

   การแกโจทยปญหาเกี่ยวกับจํานวน อัตราสวนและรอยละ ระยะทาง อัตราเร็วและเวลา ที่งาย

ใชสมการเชิงเสนตัวแปรเดียวแตโจทยปญหาเหลานั้นที่ซับซอนใชสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

4.7 ผูเรียนรับใบงานที่ 1 / 6 - 1 เรื่องโจทยปญหาสมการเชิงเสนสองตัวแปร ทําสง 

5.  สื่อและแหลงเรียนรู 

 5.1  ใบกิจกรรมที่  1 / 6 - 1 เรื่องรวมกันแกโจทยปญหาสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

5.2  ใบงานที่  1 / 6 - 1 เรื่องโจทยปญหาสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

6.  การวัดผลและประเมินผล 

 6.1  สิ่งที่ตองการวัด 

  -  พฤติกรรมการเรียน 

  -  ใบกิจกรรมที่  1 / 6 - 1 เรือ่งรวมกันแกโจทยปญหาสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

                     -  ใบงานที่  1 / 6 - 1 เรื่องโจทยปญหาสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 6.2  วิธีการวัด 

  -  ตรวจใบกิจกรรมที ่1/6 - 1 เรื่องรวมกันแกโจทยปญหาสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

           -  ตรวจใบงานที่  1 / 6 - 1 เรื่องโจทยปญหาสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 6.3  เครื่องมือและเกณฑการวัด 

  -  แบบประเมินพฤติกรรม 

   เกณฑการวัด 

   ผาน      ไดคะแนนแบบประเมินพฤติกรรม   9 - 20 คะแนน 

    คะแนน  17 - 20 ระดับคุณภาพ  ดีมาก 

    คะแนน  13 - 16 ระดับคุณภาพ  ดี 
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    คะแนน    9 - 12 ระดับคุณภาพ  ปานกลาง 

   ไมผาน  ไดคะแนนแบบประเมินพฤติกรรม   0 - 8 คะแนน 

  -  ทําใบกิจกรรมที่  1 / 6 - 1 ถูกตองอยางนอย 3 ใน 5 ขอ 

  -  ทําใบงานท่ี  1 / 6 - 1 ถูกตองอยางนอย 50 % (5 ใน 10 ขอ) 
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7.  ความเห็นของผูบริหาร 

     ........................................................................................................................................................ 

     ........................................................................................................................................................ 

     ........................................................................................................................................................ 

    ลงชื่อ                 ผูบริหาร/ ผูไดรับมอบหมาย 

             (                                              ) 

                      ......... / ......... / ......... 

8.  บันทึกผลหลังสอน 

 8.1  ผลการสอน 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

 8.2  ปญหาและอุปสรรค 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

 8.3  แนวทางแกไข 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

        ........................................................................................................................................ 

    ลงชื่อ             ผูสอน 

            ( นายวิชัย  ศุภคุณภิญโญ ) 

              ......... / ......... / ........ 
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แบบประเมินพฤติกรรมรายบุคคล 
คําชี้แจง    1.  โปรดประเมินคาเปนตัวเลข ( 1,2,3,4 )  พฤติกรรมของผูเรียนครอบคลุม 5 ประเด็นโดยมีเกณฑการ 

      ใหคาดังน้ี 

1  =  ควรปรับปรุง หมายถึง  ปฏิบัติไดไมถูกตอง 

2  =  พอใช  หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตองเปนสวนใหญ 

3  =  ดี   หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตอง 

4  =  ดีมาก  หมายถึง  ปฏิบัติไดถูกตองสมควรเปนแบบอยาง 

     2.  โปรดรวมคะแนนของพฤตกิรรมทั้ง 5 ประเด็นและทําเครื่องหมาย � ลงในชองที่ตรงกับชวง 

         คะแนนที่กําหนด 

ที ่ ชื่อ - สกุล 

รายการประเมิน 

คะแนน

รวม 

ระดับคณุภาพ 

หมายเหต ุ

รว
มก

ิจก
รร

มด
วย

คว
าม

สน
ใจ

 

คว
าม

รับ
ผิด

ชอ
บ 

กา
รต

อบ
คํา

ถา
ม 

มั่น
ใจ

กล
าแ

สด
งอ

อก
 

คว
าม

คิด
สร

าง
สร

รค
 

ดีม
าก

 ( 
17

 - 
20

 ) 

ดี 
( 1

3 
- 1

6 
) 

ปา
นก

ลา
ง 

( 9
 - 

12
 ) 

คว
นแ

กไ
ข 

( 5
 - 

8 
) 

01             

02             

03             

04             

05             

06             

07             

08             

09             

10             

11             

12             

13             

14             

15             

16             

17             
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คะแนน

รวม 

ระดับคณุภาพ 

หมายเหต ุ

รว
มก

ิจก
รร

มด
วย

คว
าม

สน
ใจ

 

คว
าม

รับ
ผิด

ชอ
บ 

กา
รต

อบ
คํา

ถา
ม 

มั่น
ใจ

กล
าแ

สด
งอ

อก
 

คว
าม

คิด
สร

าง
สร

รค
 

ดีม
าก

 ( 
17

 - 
20

 ) 

ดี 
( 1

3 
- 1

6 
) 

ปา
นก

ลา
ง 

( 9
 - 

12
 ) 

คว
นแ

กไ
ข 

( 5
 - 

8 
) 

18             

19             

20             

21             

22             

23             

24             

25             

26             
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เกณฑสรุปผลการประเมิน  ��  ผาน  ( 9-20 )   ระดับ      ��  ดีมาก         ( 17-20 ) 

        �   ดี               ( 13-16 ) 

�   ปานกลาง  ( 9-12 ) 

�� ไมผาน  ( 0-8 )   

       ลงชื่อ        ผูประเมิน 

               ( .......................................... ) 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

ใบกิจกรรมที่  1 / 6 - 1          รวมกันแกโจทยปญหาสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
 

คําชี้แจง  :  ใหผูเรียนทํากิจกรรมตอไปนี้ 

1.  สายเสมอขับรถอีแตนจากบานไปสงพี่ชายและนองสาวที่บานของแตละคน บานนองสาวอยูไกล 

     กวาบานพี่ชาย 5 กิโลเมตร เขาใชเวลาขับรถไปบานพี่ชาย 45 นาที หลังจากสงพี่ชายแลว เขาขับ 

     รถไปสงนองสาวโดยใชอัตราเร็วลดลง 10 กิโลเมตรตอชั่วโมง และใชเวลา 12 นาที จงหา 

 1)  สายเสมอขับรถไปสงพี่ชายดวยอัตราเร็วเทาไร 

 2)  ระยะทางระหวางบานของสายเสมอกับบานของพี่ชาย 

วิธีทํา ................................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตรวจสอบ ........................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

2.  ถาผลบวกของขนาดของมุมภายในสองมุมของรูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งเปน 137 องศา และผลตาง 

      ของขนาดของมุมสองมุมนี้เปน 73 องศา จงหาขนาดของมุมภายในทั้งสามของรูปสามเหลี่ยม 

 

วิธีทํา ................................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

         ................................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

         ................................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตรวจสอบ ........................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตอบ ................................................................................................................................................... 

3.  พอคาซื้อกาแฟชนิดหนึ่งราคากิโลกรัมละ 170 บาท กับกาแฟชนิดราคากิโลกรัมละ 150 บาทมา 

      ผสมขาย จงหาวาพอคาตองใชกาแฟชนิดละก่ีกิโลกรัม เพื่อใหไดกาแฟผสม 30 กิโลกรัมและ 

     ขายกิโลกรัมละ 200 บาท แลวไดกําไร 20 % 

วิธีทํา ................................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตรวจสอบ ........................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตอบ    ................................................................................................................................................... 

         ................................................................................................................................................... 

4.  มะลิซื้อสมโอผลเล็กราคาผลละ 30 บาท และผลใหญราคาผลละ 35 บาท คิดเปนเงิน 950 บาท  

         เมื่อนํามารวมกันแลวขายไปผลละ 40 บาท ไดเงิน 1,200  

บาท จงหาวามะลิซื้อสมโอแตละขนาดมาอยางละก่ีผล 

   

 

วิธีทํา ................................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          ..................................................................................................................................................          

ตรวจสอบ ........................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตอบ ................................................................................................................................................... 

5.  แสนดีกับเสาวนียเปนเด็กดี ขยันเรียนและมัธยัสถ ทั้งสองตกลงกันวาจะออมเงินที่เหลือจากคา 

           ขนมไวซื้อเครื่องดนตรีที่ชอบคนละชิ้น สิ้นภาคเรียนที่ 

หนึ่ง พวกเขาพบวา 
3
2ของเงินที่เสาวนียออมไดมากกวา 

ครึ่งหนึ่งของแสนดีออมไดอยู 10 บาท แตเมื่อแสนดีนํา 

เงินรางวัลที่ไดจากการตอบปญหาคณิตศาสตร 1,000  

บาท มารวมกับเงินที่ออมไว เขากลับมีเงินเปนสามเทา 

ของเงินของเสาวนีย จงหาวาเดิมแตละคนออมเงินไวได 

คนละเทาใด 

วิธีทํา .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตรวจสอบ ........................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตอบ ................................................................................................................................................... 

         ................................................................................................................................................... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

เฉลย  ใบกิจกรรมที่  1 / 6 - 1          รวมกันแกโจทยปญหาสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
 

คําชี้แจง  :  ใหผูเรียนทํากิจกรรมตอไปนี้ 

1.  สายเสมอขับรถอีแตนจากบานไปสงพี่ชายและนองสาวที่บานของแตละคน บานนองสาวอยูไกล 

     กวาบานพี่ชาย 5 กิโลเมตร เขาใชเวลาขับรถไปบานพี่ชาย 45 นาที หลังจากสงพี่ชายแลว เขาขับ 

     รถไปสงนองสาวโดยใชอัตราเร็วลดลง 10 กิโลเมตรตอชั่วโมง และใชเวลา 12 นาที จงหา 

 1)  สายเสมอขับรถไปสงพี่ชายดวยอัตราเร็วเทาไร 

 2)  ระยะทางระหวางบานของสายเสมอกับบานของพี่ชาย 

วิธีทํา ................................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตรวจสอบ .......................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

 
ตอบ 

ãË�ÍÑµÃÒàÃçÇã¹¡ÒÃ¢ÑºÃ¶Â¹µ�¢Í§ÊÒÂàÊÁÍä»º�Ò¹¾ÕèªÒÂà»�¹ x ¡Á./ªÁ. 
ãË�ÃÐÂÐ·Ò§¨Ò¡º�Ò¹ÊÒÂàÊÁÍä»º�Ò¹¾ÕèªÒÂà»�¹ y ¡Á. 
 
 
 
 
  ÊÒÂàÊÁÍ¢ÑºÃ¶¨Ò¡º�Ò¹ä»º�Ò¹¾ÕèªÒÂ 

 ¨Ðä´�ÊÁ¡ÒÃà»�¹   y =  
60
x   45  --------- (1) 

 ÊÒÂàÊÁÍ¢ÑºÃ¶¨Ò¡º�Ò¹¾ÕèªÒÂä»º�Ò¹¹�Í§ÊÒÇ´�ÇÂÍÑµÃÒàÃçÇ x – 10 ¡Á./ªÁ. 
  ÃÐÂÐ·Ò§ 5 ¡Á. ãª�àÇÅÒ 12 ¹Ò·Õ ¨Ðä´�Ç�Ò 

   5 =  
60
10 - x   12 

  5  60 = 12x – 120 
      300 = 12x -120    

¨Ðä´�  12x = 300 + 120  
áÅ�Ç  x = 3  

 á·¹¤�Ò x ´�ÇÂ 35 ã¹ (1) ¨Ðä´� y =  
60
35   45 = 26.25 

ÍÑµÃÒàÃçÇ x ¡Á./ªÁ. 
ãª�àÇÅÒ 45 ¹Ò·Õ 

ÍÑµÃÒàÃçÇ x - 10 ¡Á./ªÁ. 
ãª�àÇÅÒ 12 ¹Ò·Õ 

y ¡Á. 5 ¡Á. 

ÊÒÂàÊÁÍ ¾ÕèªÒÂ ¹�Í§ÊÒÇ 

ÊÒÂàÊÁÍ¢ÑºÃ¶ä»Ê�§¾ÕèªÒÂ´�ÇÂÍÑµÃÒàÃçÇ 35 ¡Á./ªÁ. ã¹àÇÅÒ 45 ¹Ò·Õ  

¨Ðä´�ÃÐÂÐ·Ò§à·�Ò¡Ñº 
60
35 45 = 26.25 ¡Á. 

áÅÐ¢ÑºÃ¶ä»Ê�§¹�Í§ÊÒÇ´�ÇÂÍÑµÃÒàÃçÇ 
60
10 - x = 

60
25¡Á./¹ ãª�àÇÅÒ 12 ¹Ò·Õ 

¨Ðä´�ÃÐÂÐ·Ò§à·�Ò¡Ñº 
60
25 12 = 5 ¡ÔâÅàÁµÃ  «Öè§à»�¹ä»µÒÁà§×èÍ¹ä¢¢Í§

â¨·Â� 
´Ñ§¹Ñé¹ ÊÒÂàÊÁÍ¢ÑºÃ¶ä»Ê�§¾ÕèªÒÂ´�ÇÂÍÑµÃÒàÃçÇ 35 ¡Á./ªÁ. áÅÐ ¢ÑºÃ¶ä»Ê�§

1.  ÊÒÂàÊÁÍ¢ÑºÃ¶ä»Ê�§¾ÕèªÒÂ´�ÇÂÍÑµÃÒàÃçÇ 35 ¡Á./ªÁ.  
2. ÃÐÂÐ·Ò§ÃÐËÇ�Ò§º�Ò¹¢Í§ÊÒÂàÊÁÍ¡Ñºº�Ò¹¾ÕèªÒÂà·�Ò¡Ñº 26.25 ¡ÔâÅàÁµÃ 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

2.  ถาผลบวกของขนาดของมุมภายในสองมุมของรูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งเปน 137 องศา และผลตาง 

      ของขนาดของมุมสองมุมนี้เปน 73 องศา จงหาขนาดของมุมภายในทั้งสามของรูปสามเหลี่ยม 

 

วิธีทํา ................................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตรวจสอบ ........................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          

................................................................................................................................................... 

          

................................................................................................................................................... 

          

................................................................................................................................................... 

ตอบ ................................................................................................................................................... 

 

 

 

 

 

 

 

ãË� x á·¹¢¹Ò´¢Í§ÁØÁÀÒÂã¹ÁØÁ·Õè 1 
    y á·¹¢¹Ò´¢Í§ÁØÁÀÒÂã¹ÁØÁ·Õè 2 
¶�Ò¼ÅºÇ¡¢Í§¢¹Ò´¢Í§ÁØÁÀÒÂã¹ÊÍ§ÁØÁ¢Í§ÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁÃÙ»Ë¹Öè§à»�¹ 137 Í§ÈÒ 
¨Ðä´�ÊÁ¡ÒÃà»�¹   x + y = 137  ------- (1) 
¼Åµ�Ò§¢Í§¢¹Ò´¢Í§ÁØÁÊÍ§ÁØÁ¹Õéà»�¹ 73 Í§ÈÒ 
¨Ðä´�ÊÁ¡ÒÃà»�¹   x - y = 73  ------- (2) 
 ¨Ò¡ (2) ¨Ðä´�         x = 73 + y ------- (3) 
á·¹ x ´�ÇÂ 73 + y ã¹ (1) ¨Ðä´� 
    73 + y + y = 137 
                 2y = 137 - 73 
          y = 32 
á·¹ y ´�ÇÂ 32 ã¹ (3) ¨Ðä´� 
                    X = 73 + 32 = 105 
 

ÁØÁÀÒÂã¹¢Í§ÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁÊÍ§ÁØÁ¤×Í  105 áÅÐ  32 «Öè§¼ÅºÇ¡¢Í§ÁØÁ·Ñé§ÊÍ§
à»�¹ 105 + 32 = 137 áÅÐ¼Åµ�Ò§¢Í§ÁØÁ·Ñé§ÊÍ§à»�¹ 105 - 32 = 73  
«Öè§à»�¹ä»µÒÁà§×èÍ¹ä¢ã¹â¨·Â� 

´Ñ§¹Ñé¹ ÁØÁÀÒÂã¹·Ñé§ÊÒÁ¢Í§ÃÙ»ÊÒÁàËÅÕèÂÁ¤×Í 105, 32 áÅÐ 43 

105, 32 áÅÐ 43 



 หนวยที่  3  เรื่องระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

 

คณิตศาสตรพื้นฐาน  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร                          นายวชิัย  ศภุคุณภิญโญ 

 

3.  พอคาซื้อกาแฟชนิดหนึ่งราคากิโลกรัมละ 170 บาท กับกาแฟชนิดราคากิโลกรัมละ 150 บาทมา 

      ผสมขาย จงหาวาพอคาตองใชกาแฟชนิดละก่ีกิโลกรัม เพื่อใหไดกาแฟผสม 30 กิโลกรัมและ 

     ขายกิโลกรัมละ 200 บาท แลวไดกําไร 20 % 

วิธีทํา ................................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 
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................................................................................................................................................. 

ตรวจสอบ .......................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          

................................................................................................................................................... 

          ..................................................................................................................................................          

................................................................................................................................................. 

          ................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตอบ ................................................................................................................................................... 

120(170x + 150y) = 100(200)(x + y) 
       20,400x + 18,000y = 20,000y – 18,000y 

        400x = 2,000y 

       
y
x = 

1
5 

à¹×èÍ§¨Ò¡ x + y = 30 ´Ñ§¹Ñé¹ x = 25 áÅÐ y = 5 
 

¡Òá¿ª¹Ô´¡ÔâÅ¡ÃÑÁÅÐ 170 ºÒ· ¨íÒ¹Ç¹ 25 ¡ÔâÅ¡ÃÑÁ à»�¹à§Ô¹ 170  25 = 
4,250 ºÒ· áÅÐ¡Òá¿ª¹ỐÃÒ¤Ò¡ÔâÅ¡ÃÑÁÅÐ 150 ºÒ· ¨íÒ¹Ç¹ 5 ¡ÔâÅ¡ÃÑÁ à»�¹

à§Ô¹ 150  5 = 750 ºÒ·  
¨Ðä´�Ç�Ò «×éÍ¡Òá¿ÁÒà»�¹à§Ô¹ 4,250 + 750 = 5,000 ºÒ· 
áµ�¢ÒÂ¡Òá¿ä»¡ÔâÅ¡ÃÑÁÅÐ 200 ºÒ· ä´�à§Ô¹ 200(25 + 5) = 6,000 ºÒ· 
¨Ðä´�Ç�Ò 
¶�Ò ·Ø¹ 5,000 ºÒ· ¢ÒÂä´�¡íÒäÃ 6,000 – 5,000 = 1,000 ºÒ· 

     ·Ø¹    100 ºÒ· ¢ÒÂä´�¡íÒäÃ 
5,000
1,000 100 = 20 ºÒ· 

«Öè§à»�¹ä»µÒÁà§×èÍ¹ä¢ã¹â¨·Â� 
´Ñ§¹Ñé¹ ¨Ðä´�Ç�Òãª�¡Òá¿ª¹Ô´¡ÔâÅ¡ÃÑÁÅÐ 170 ºÒ· ¨íÒ¹Ç¹ 25 ¡ÔâÅ¡ÃÑÁ áÅÐ¡Òá¿
ª¹Ố¡ÔâÅ¡ÃÑÁÅÐ 150 ºÒ· ¨íÒ¹Ç¹ 5 ¡ÔâÅ¡ÃÑÁ 

¾�Í¤�Òãª�¡Òá¿ª¹Ố¡ÔâÅ¡ÃÑÁÅÐ 170 ºÒ· ¨íÒ¹Ç¹ 25 ¡ÔâÅ¡ÃÑÁ  
áÅÐª¹Ố¡ÔâÅ¡ÃÑÁÅÐ 150 ºÒ· ¨íÒ¹Ç¹ 5 ¡ÔâÅ¡ÃÑÁ 

ãË� x á·¹¨íÒ¹Ç¹¡Òá¿ÃÒ¤Ò¡ÔâÅ¡ÃÑÁÅÐ 170 ºÒ· à»�¹à§Ô¹ 170x ºÒ· 
    y á·¹¨íÒ¹Ç¹¡Òá¿ÃÒ¤Ò¡ÔâÅ¡ÃÑÁÅÐ 150 ºÒ· à»�¹à§Ô¹ 150y ºÒ· 
¨íÒ¹Ç¹¡Òá¿·Ñé§ÊÍ§¼ÊÁ¡Ñ¹ä´� 30 ¡ÔâÅ¡ÃÑÁ 
¨Ðä´�ÊÁ¡ÒÃà»�¹  x + y = 30 
«×éÍ¡Òá¿ÁÒà»�¹à§Ô¹ 170x + 150y ¢ÒÂä» 200(x + y) ä´�¡íÒäÃ 20% ´Ñ§¹Ñé¹ 

   y)200(x 

150y 170x 





 = 120
100
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         ................................................................................................................................................... 

5.  มะลิซื้อสมโอผลเล็กราคาผลละ 30 บาท และผลใหญราคาผลละ 35 บาท คิดเปนเงิน 950 บาท  

         เมื่อนํามารวมกันแลวขายไปผลละ 40 บาท ไดเงิน 1,200  

บาท จงหาวามะลิซื้อสมโอแตละขนาดมาอยางละก่ีผล 

   

 

วิธีทํา ................................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          ................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          ..................................................................................................................................................          

................................................................................................................................................ 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตรวจสอบ .......................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตอบ ................................................................................................................................................... 

 

6.  แสนดีกับเสาวนียเปนเด็กดี ขยันเรียนและมัธยัสถ ทั้งสองตกลงกันวาจะออมเงินที่เหลือจากคา 

           ขนมไวซื้อเครื่องดนตรีที่ชอบคนละชิ้น สิ้นภาคเรียนที่ 

หนึ่ง พวกเขาพบวา 3
2 ของเงินที่เสาวนียออมไดมากกวา 

ãË� x á·¹¨íÒ¹Ç¹·Õè«×éÍÊ�ÁâÍ¼ÅàÅç¡ 
    y á·¹¨íÒ¹Ç¹·Õè«×éÍÊ�ÁâÍ¼ÅãË­� 
ÁÐÅÔ«×éÍÊ�ÁâÍ¼ÅàÅç¡ÃÒ¤Ò¼ÅÅÐ 30 ºÒ· à»�¹à§Ô¹ 30x ºÒ· 
 
     «×éÍÊ�ÁâÍ¼ÅãË­�ÃÒ¤Ò¼ÅÅÐ 35 ºÒ· à»�¹à§Ô¹ 35y ºÒ· 
     «×éÍÊ�ÁâÍÁÒ¢ÒÂÃÇÁà»�¹à§Ô¹ 950 ºÒ· 
      ¨Ðä´�ÊÁ¡ÒÃà»�¹  30x +35y = 950  ------- (1) 
     áµ�¹íÒÁÒÃÇÁ¡Ñ¹áÅ�Ç¢ÒÂä»¼ÅÅÐ 40 ºÒ· ä´�à§Ô¹ 1,200 ºÒ· 
      ¨Ðä´�ÊÁ¡ÒÃà»�¹    40(x + y) = 1,200 
                    x + y = 30  ------- (2) 
      ¨Ò¡ (2) ¨Ðä´�        x = 30 – y ------- (3) 
      á·¹ x ´�ÇÂ 30 – y ã¹ (1) ¨Ðä´� 
   30(30 – y) +35y = 950 
    900 -30y + 35y = 950 
         5y = 950 – 900 
           y = 10 
      á·¹ y ´�ÇÂ 10 ã¹ (3) ¨Ðä´� x = 30 – 10 = 20 
      

«×éÍÊ�ÁâÍ¼ÅàÅç¡ÁÒ 20 ¼Å à»�¹à§Ô¹ 30  20 = 600 ºÒ· áÅÐ«×éÍÊ�ÁâÍ¼ÅãË­� 

ÁÒ 10 ¼Å à»�¹à§Ô¹ 35  10 = 350 ºÒ· ÃÇÁà»�¹à§Ô¹ 600 + 350 = 950 
áÅÐ¹íÒÁÒ¢ÒÂ¼ÅÅÐ 40 ºÒ·à»�¹ 40(20 + 10) = 1,200 ºÒ· «Öè§à»�¹ä»µÒÁ
à§×èÍ¹ä¢ã¹â¨·Â� 

20 áÅÐ 10 
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ครึ่งหนึ่งของแสนดีออมไดอยู 10 บาท แตเมื่อแสนดีนํา 

เงินรางวัลที่ไดจากการตอบปญหาคณิตศาสตร 1,000  

บาท มารวมกับเงินที่ออมไว เขากลับมีเงินเปนสามเทา 

ของเงินของเสาวนีย จงหาวาเดิมแตละคนออมเงินไวได 

คนละเทาใดวิธีทํา 

........................................................................................................

...........................................          

........................................................................................................

.......................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          ..................................................................................................................................................          

................................................................................................................................................ 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

ตรวจสอบ .......................................................................................................................................... 

          .................................................................................................................................................. 

          ................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          .................................................................................................................................................. 

          ..................................................................................................................................................          

................................................................................................................................................ 

ตอบ ................................................................................................................................................... 

         ................................................................................................................................................... 

ใบงานที่  1 / 6 - 1 

ãË� x á·¹¨íÒ¹Ç¹à§Ô¹·ÕèàÊÒÇ¹ÕÂ�ÍÍÁä´� 
    y á·¹¨íÒ¹Ç¹à§Ô¹·ÕèáÊ¹´ÕÍÍÁä´� 

¶�Ò 
3
2¢Í§à§Ô¹·ÕèàÊÒÇ¹ÕÂ�ÍÍÁä´�ÁÒ¡¡Ç�Ò¤ÃÖè§Ë¹Öè§¢Í§à§Ô¹·ÕèáÊ¹´ÕÍÍÁä´�ÍÂÙ� 10 ºÒ· 

 

¨Ðä´�ÊÁ¡ÒÃà»�¹  
3
2x - 

2
1y = 10  ------- (1)    

áÊ¹´Õ¹íÒà§Ô¹ 1,000 ºÒ· ÁÒÃÇÁ¡Ñº·ÕèÍÍÁäÇ� ÁÕà§Ô¹à»�¹ÊÒÁà·�Ò¢Í§àÊÒÇ¹ÕÂ� 

¶�Ò 
3
2¢Í§à§Ô¹·ÕèàÊÒÇ¹ÕÂ�ÍÍÁä´�ÁÒ¡¡Ç�Ò¤ÃÖè§Ë¹Öè§¢Í§à§Ô¹·ÕèáÊ¹´ÕÍÍÁä´�ÍÂÙ� 10 ºÒ· 

¨Ðä´�ÊÁ¡ÒÃà»�¹  y + 1,000 = 3x  ------- (2) 
¨Ò¡ (2) ¨Ðä´�      y = 3x – 1,000  ------- (3) 
á·¹ y ´�ÇÂ 3x – 1,000 ã¹(1) ¨Ðä´� 

   
3
2x - 

2
1(3x – 1,000) = 10 

           
3
2x - 

2
3x + 500 = 10 

              - 
2
5x = 10 – 500 

   x = 588 

á·¹ x ´�ÇÂ 588 ã¹(3) ¨Ðä´�  y = 3(588) – 1,000 = 764 

à§Ô¹ÍÍÁ¢Í§àÊÒÇ¹ÕÂ�à·�Ò¡Ñº 588 ºÒ· «Öè§ 
3
2¢Í§ 764 = 392 áÅÐà§Ô¹ÍÍÁ¢Í§

áÊ¹´Õà·�Ò¡Ñº 764 ºÒ· «Öè§ 
2
1¢Í§ 764 = 382 ¨Ðä´�Ç�ÒàÊÒÇ¹ÕÂ�ÁÕà§Ô¹ÍÍÁ

ÁÒ¡¡Ç�ÒáÊ¹´Õ 392 – 382 = 10 ºÒ· à§Ô¹ÍÍÁáÊ¹´Õ 764 ºÇ¡ 1,000 à·�Ò¡Ñº 

1,764 «Öè§à·�Ò¡Ñº 3 à·�Ò¢Í§ 588 ¨Ðä´� 1,764 = 3  588 «Öè§à»�¹ä»µÒÁ
à§×èÍ¹ä¢ã¹â¨·Â� 
´Ñ§¹Ñé¹ àÊÒÇ¹ÕÂ�ÁÕà§Ô¹ÍÍÁà·�Ò¡Ñº 588 ºÒ· áÅÐáÊ¹´ÕÁÕà§Ô¹ÍÍÁà·�Ò¡Ñº 764 ºÒ· 

àÊÒÇ¹ÕÂ�ÁÕà§Ô¹ÍÍÁà·�Ò¡Ñº 588 ºÒ·  
áÅÐáÊ¹´ÕÁÕà§Ô¹ÍÍÁà·�Ò¡Ñº 764 ºÒ· 
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โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
 

 

คําชี้แจง  :  ใหผูเรียนหาคําตอบจากโจทยปญหาตอไปนี้ทําเปนรายงานสงภายใน 2 วันหลังจากที่ 

     ไดรับใบงานนี ้

1.  จํานวนที่มีสองหลักจํานวนหนึ่ง มีเลขโดดในหลักสิบมากกวาเลขโดดในหลักหนวยอยู 4 และ 

     ผลบวกของจํานวนนี้กับจํานวนที่ไดจากการสลับที่เลขโดด เปน 154 จงหาจํานวนนั้น 

2.  ซื้อขาวสารมาสองชนิด ชนิดแรกเปนขาวกลองราคากิโลกรัมละ 18 บาท ชนิดที่สองเปนขาว 

     มันปูราคากิโลกรัมละ 21 บาท นํามาผสมกันแลวขายกิโลกรัมละ 21 บาทปรากฏวาไดกําไร 

      10 % จงหาอัตราสวนของขาวกลองตอขาวมันปูโดยน้ําหนัก     

     หรือไม ในกรีที่มีคําตอบเดียวใหระบุคําตอบนั้น 

3.  อนขับรถยนตจากเมือง ก สวนเอกขับรถยนตจากเมือง ข ไปพบกันที่รานอาหาร “แซบนัวหัว 

มวน” ซึ่งอยูกึ่งกลางของระยะทางระหวางเมือง ก และ

เมือง ข ถาเอกขับรถยนตดวยอัตราเร็วมากกวาอน 10 

กิโลเมตรตอชั่วโมง เอกจะใชเวลาเพียง 40 นาทีก็ถึงจุด

นัดพบ สวนอนไปถึงชากวาเอก 5 นาที จงหา 

1)  อัตราเร็วของรถยนตทั้งสองคัน 

2)  ระยะทางระหวางเมือง ก และเมือง ข 

4.  รัตนามีเงินเก็บอยู 12,000 บาท สวนหนึ่งนําไปฝากธนาคารเพ่ือรับดอกเบี้ย 2 % อีกสวนหนึ่ง 

     นําไปลงทุนเพ่ือรับเงินปนผล 4 % สิ้นปมีรายไดรวมกัน 4,000 บาท อยากทราบวารัตนานําเงิน 

     ไปลงทุนแตละประเภทเทาใด 

5.  ดานของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสรูปหนึ่งยาวกวาดานของรูปสามเหลี่ยมดานเทารูปหนึ่งอยู 4 เซนติเมตร  

     ถาความยาวรอบรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสมากกวาความยาวรอบรูปของรูปสามเหลี่ยมดานเทาอยู 24  

     เซนติเมตร จงหาความยาวรอบรูปของแตละรูป 

6.  แมคาขายสมสองชนิดดังนี้ ชนิดแรกขายกิโลกรัมละ 25 บาท ชนิดทีส่องขายกิโลกรัมละ 30 บาท  

     ถาแมคาขายสมทั้งสองชนิดได 70 กิโลกรัม 

     เปนเงิน 1,780 บาท จงหาวาแมคาขายสมได 

     ชนิดละกี่กิโลกรัม 

 

 

 

 

 

7.  ถาครึ่งหนึ่งของจํานวนหนึ่งเปนสามเทาของจํานวนอีกจํานวนหนึ่งและสี่เทาของผลตางของสอง 
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      จํานวนนั้นเปน 50 จงหาจํานวนสองจํานวนนั้น 

8.  ติ๊กสะสมเหรียญชนิด 10 บาท และ 1 บาท รวมกันได 200 เหรียญ คิดเปนเงินรวมกัน 920 บาท  

อยากทราบวาติ๊กมีเหรียญแตละชนิด 

อยางละกี่เหรียญ 

 

 

 

 

  9.  เมื่อเวลา 8.30 น. กองขับรถยนตออกจากเมืองดาหลาไปตามถนนสายหนึ่งดวยอัตราเร็ว 60  

       กิโลเมตรตอชั่วโมง อีก 1 ชั่วโมงตอมาปอขับรถยนต 

       ออกจากที่เดียวกันละไปตามเสนทางเดียวกับกองดวย 

       อัตราเร็วมากกวากอง 20 กิโลเมตรตอชั่วโมง จงหาวา 

        ปอจะตามกองทันในเวลาใด 

10.  เมื่อเฝาดูนกกระจาบบินจับดอกบัวในสระน้ําแหงหนึ่ง พบวาถานกจับดอกบัวดอกละตัวจะ 

       เหลือนก 1 ตัวที่ไมมีบัวจับ และถานกจับดอกละ 2 ตัว จะเหลือบัว 1 ดอกที่ไมมีนกจับ อยาก 

       ทราบวาในสระนี้มีบัวกี่ดอกและนกกี่ตัว   

 

 

 

 

 

 

  


