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โรงเรียนสตรีศึกษา 

ส านักงานเขตพื้นที่การศึกษามัธยมศึกษาร้อยเอ็ด 

กระทรวงศึกษาธิการ 



สรุปหลักสูตรแกนกลางกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์  
 

 คณิตศาสตร์มีบทบาทส าคัญยิ่งต่อความส าเร็จในการเรียนรู้ในศตวรรษที่ 21 เนื่องจากคณิตศาสตร์ช่วยให้
มนุษย์มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ คิดอย่างมีเหตุผล เป็นระบบ มีแบบแผน สามารถวิเคราะห์ปัญหาหรือสถานการณ์ได้
อย่างรอบคอบและถี่ถ้วน ช่วยให้คาดการณ์ วางแผน ตัดสินใจ แก้ปัญหา ได้อย่างถูกต้องเหมาะสม และสามารถ
น าไปใช้ในชีวิตจริงได้อย่างมีประสิทธิภาพ นอกจากนี้ คณิตศาสตร์ยังเป็นเครื่องมือ  ในการศึกษาด้านวิทยาศาสตร์ 
เทคโนโลยี และศาสตร์อ่ืน ๆ อันเป็นรากฐานในการพัฒนาทรัพยากรบุคคลของชาติให้มีคุณภาพและพัฒนาเศรษฐกิจ
ของประเทศให้ทัดเทียมกับนานาชาติ การศึกษาคณิตศาสตร์จึงจ าเป็นต้องมีการพัฒนาอย่างต่อเนื่อง เพื่อให้ทันสมัย
และสอดคล้องกับสภาพเศรษฐกิจ สังคม และความรู้ทางวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยีที่เจริญก้าวหน้าอย่างรวดเร็วใน
ยุคโลกาภิวัฒน์ 
 มาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) ตามหลักสูตร
แกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551 จัดท าขึ้นโดยค านึงถึงการส่งเสริมให้ผู้เรียนมีทักษะที่จ าเป็นส าหรับ
การเรียนรู้ในศตวรรษที่ 21 เป็นส าคัญ นั่นคือ การเตรียมผู้เรียนให้มีทักษะด้านการคิดวิเคราะห์ การคิดอย่างมีวิจารณญาณ 
การแก้ปัญหา การคิดสร้างสรรค์ การใช้เทคโนโลยี การสื่อสารและการร่วมมือ  ซึ่งส่งผลให้ผู้ เรียนรู้ เท่าทัน                 
การเปลี่ยนแปลงของระบบเศรษฐกิจ สังคม วัฒนธรรม และสภาพแวดล้อม สามารถแข่งขันและอยู่ร่วมกับ          
ประชาคมโลกได้ ทั้งนี้การจัดการเรียนรู้คณิตศาสตร์ที่ประสบความส าเร็จนั้น จะต้องเตรียมผู้เรียนให้มีความพร้อมที่จะ
เรียนรู้สิ่งต่าง ๆ พร้อมที่จะประกอบอาชีพ  เมื่อจบการศึกษา หรือสามารถศึกษาต่อในระดับที่สูงขึ้น ดังนั้นสถานศึกษา
ควรจัดการเรียนรู้ให้เหมาะสมตามศักยภาพของผู้เรียน 
 กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน              
พุทธศักราช 2551 ได้จัดเป็น 3 สาระ ดังแผนภาพต่อไปนี้ 
 
 
 

 

   

 

 

 

  

 
 

 

ที่มา : สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี กระทรวงศึกษาธกิาร, ตัวชี้วดัและสาระการเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระ
การเรียนรู้คณิตศาสตร ์(ฉบบัปรบัปรงุ พ.ศ. 2560) ตามหลักสตูรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พ.ศ. 2551. (กรงุเทพมหานคร : โรงพิมพ์
ชุมนุมสหกรณ์การเกษตรแห่งประเทศไทย, 2560)  

 สาระที่ 2 การวัดและเรขาคณิต 
มาตรฐาน ค 2.1 - ค 2.2 

 สาระที่ 1 จ านวนและพีชคณิต 
มาตรฐาน ค 1.1 - ค 1.3 

 สาระที่ 3 สถิติและความน่าจะเปน็ 
มาตรฐาน ค 3.1 - ค 3.2 

  กลุ่มสาระการเรียนรู้
คณิตศาสตร ์

 

คณิตศาสตร์เพ่ิมเติม  - สาระจ านวนและพีชคณติ     - สาระการวัดและเรขาคณิต    - สาระสถติิและความน่าจะเป็น     - สาระแคลคลูัส 



ตัวช้ีวัดและสาระการเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
 

สาระท่ี  1 จ านวนและพีชคณิต 
มาตรฐาน ค 1.1 เข้าใจความหลากหลายของการแสดงจ านวน ระบบจ านวน การด าเนินการของจ านวน               
ผลที่เกิดขึ้นจากการด าเนินการ สมบัติของการด าเนินการ และน าไปใช้ 

ชั้น ตัวช้ีวัด สาระการเรียนรู้แกนกลาง 

ม.5 1. เข้าใจความหมายและใช้สมบัติเก่ียวกับ 
การบวก การคูณ การเท่ากัน และ 
การไม่เท่ากันของจ านวนจริงในรูปกรณฑ์ 
และจ านวนจริงในรูปเลขยกก าลังที่มี            
เลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 

เลขยกก าลัง 
- รากที่ n ของจ านวนจริง เมื่อ n เป็นจ านวนนับที่                 
  มากกว่า 1 
- เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 

 
มาตรฐาน ค 1.2 เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้  

ชั้น ตัวช้ีวัด สาระการเรียนรู้แกนกลาง 

ม.5 1. ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบาย
สถานการณ์ที่ก าหนด  

ฟังก์ชัน 
ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน (ฟังก์ชันเชิงเส้น 
ฟังก์ชันก าลัง 
สองฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล) 

2. เข้าใจและน าความรู้เกี่ยวกับล าดับ 
และอนุกรมไปใช้ 

ล าดับและอนุกรม 
- ล าดับเลขคณิตและล าดับเรขาคณิต 
- อนุกรมเลขคณิตและอนุกรมเรขาคณิต 

 
มาตรฐาน ค 1.3 ใช้นิพจน์ สมการ และอสมการ อธิบายความสัมพันธ์หรือช่วยแก้ปัญหาที่ก าหนดให้ 

ชั้น ตัวช้ีวัด สาระการเรียนรู้แกนกลาง 

ม.5 1. เข้าใจและใช้ความรู้เกี่ยวกับดอกเบี้ยและ
มูลค่าของเงินในการแก้ปัญหา  

 ดอกเบี้ยและมูลค่าของเงิน 
- ดอกเบี้ย 
- มูลค่าของเงิน 
- ค่ารายงวด 

 

 

 
 ที่มา :  ตัวชี้วัดและสาระการเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560)  ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษา
ขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551 กระทรวงศึกษาธิการ 
 



ค าอธิบายรายวิชา 

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์         ชั้นมัธยมศึกษาปีที ่5             ภาคเรียนที่ 1 
วิชาคณิตศาสตร์ ค32101         จ านวน  40  ชัว่โมง/ภาคเรียน    จ านวน 1.0 หน่วยกิต       

ศึกษา  ฝึกทักษะการคิดค านวณ  และฝึกทักษะการแก้ปัญหา  ในสาระต่อไปนี้ 
เลขยกก าลัง  จ านวนตรรกยะ  จ านวนที่อยู่ในรูปกรณฑ์  การใช้สมบัติเกี่ยวกับการบวก การคูณ  

การเท่ากัน  และการไม่เท่ากันของจ านวนจริงในรูปกรณฑ์  การหารากที่ n ของจ านวนจริง  เมื่อ n                           
เป็นจ านวนนับที่มากกว่า 1 หาค่าประมาณของจ านวนจริงในรูปกรณฑ์และจ านวนจริงในรูปเลขยกก าลัง  
โดยวิธีการค านวณท่ีเหมาะสม 

ฟังก์ชันเชิงเส้น  ฟังก์ชันก าลังสอง  ฟังก์ชันขั้นบันได  ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล  การน ากราฟไปใช้ 
ในการแก้สมการและอสมการ การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล  
ฟังก์ชันขัน้บันได 

โดยใช้ความรู้  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์และเทคโนโลยีในการแก้ปัญหาในสถานการณ์
ต่าง ๆ ได้อย่างเหมาะสม  รู้จักใช้วิธีการที่หลากหลายในการแก้ปัญหา  ใช้เหตุผลประกอบการตัดสินใจ  และ
สรุปผลได้อย่างเหมาะสม  ใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการสื่อสาร  การสื่อความหมาย               
และการน าเสนอได้อย่างถูกต้องและชัดเจน  สามารถเชื่อมโยงความรู้  หลักการ  กระบวนการทางคณิตศาสตร์
ไปใช้ในการเรียนรู้สิ่งต่างๆและใช้ในชีวิตประจ าวันอย่างสร้างสรรค์  

เพ่ือให้เกิดความสามารถในการคิด  การแก้ปัญหา รวมทั้งเห็นคุณค่าและมีเจตคติท่ีดีต่อคณิตศาสตร์  
มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์สามารถท างานอย่างเป็นระบบระเบียบ  มีความรอบคอบ  มีวิจารณญาณ  และมี
ความเชื่อมั่นในตนเอง 

ซึ่งกระบวนการเหล่านี้ได้จัดการเรียนรู้ผ่านสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ต่าง ๆ ข้างต้น  เพ่ือให้นักเรียน
มีความรู้ความสามารถตามตัวชี้วัดต่อไปนี้ 

 
 
มาตรฐาน / ตัวช้ีวัด  

  ค 1.1 ม.5/1  เข้าใจความหมายและใช้สมบัติเกี่ยวกับการบวก การคูณ การเท่ากัน และ 
          การไม่เท่ากันของจ านวนจริงในรูปกรณฑ์ และจ านวนจริงในรูปเลขยกก าลัง 
          ที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 

ค 1.2 ม.5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ท่ีก าหนด 
รวม   2  ตัวช้ีวัด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



ค าอธิบายรายวิชา 

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์         ชั้นมัธยมศึกษาปีที ่5             ภาคเรียนที่ 2 
วิชาคณิตศาสตร์ ค32102         จ านวน  40  ชัว่โมง/ภาคเรียน    จ านวน 1.0 หน่วยกิต       

ศึกษา  ฝึกทักษะการคิดค านวณ  และฝึกทักษะการแก้ปัญหา  ในสาระต่อไปนี้ 
ล าดับและอนุกรม  ความหมายของล าดับ  การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  ล าดับเลขคณิต  ล าดับ

เรขาคณิต  ความหมายของอนุกรม  อนุกรมเลขคณิต  อนุกรมเรขาคณิต  ผลบวก n พจน์แรกของอนุกรม             
เลขคณิต และอนุกรมเรขาคณิต 

ดอกเบี้ยและมูลค่าของเงิน ค่ารายงวด ใช้ความรู้เกี่ยวกับดอกเบี้ยและมูลค่าของเงินในการแก้ปัญหาได้ 
โดยใช้ความรู้  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์และเทคโนโลยีในการแก้ปัญหาในสถานการณ์

ต่าง ๆ ได้อย่างเหมาะสม  รู้จักใช้วิธีการทีห่ลากหลายในการแก้ปัญหา  ใช้เหตุผลประกอบการตัดสินใจ  และ
สรุปผลได้อย่างเหมาะสม  ใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการสื่อสาร  การสื่อความหมาย               
และการน าเสนอได้อย่างถูกต้องและชัดเจน  สามารถเชื่อมโยงความรู้  หลักการ  กระบวนการทางคณิตศาสตร์
ไปใช้ในการเรียนรู้สิ่งต่างๆและใช้ในชีวิตประจ าวันอย่างสร้างสรรค์  

เพ่ือให้เกิดความสามารถในการคิด  การแก้ปัญหา รวมทั้งเห็นคุณค่าและมีเจตคติท่ีดีต่อคณิตศาสตร์  
มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์สามารถท างานอย่างเป็นระบบระเบียบ  มีความรอบคอบ  มีวิจารณญาณ  และมี
ความเชื่อมั่นในตนเอง 

ซึ่งกระบวนการเหล่านี้ได้จัดการเรียนรู้ผ่านสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ต่าง ๆ ข้างต้น  เพ่ือให้นักเรียน
มีความรู้ความสามารถตามตัวชี้วัดต่อไปนี้ 

 
 
มาตรฐาน / ตัวช้ีวัด  
ค 1.2 ม.5/2  เขา้ใจและน าความรู้เกี่ยวกับล าดับและอนุกรมไปใช้ 
ค 1.3 ม.5/1  เขา้ใจและใช้ความรู้เกี่ยวกับดอกเบี้ยและมูลค่าของเงินในการแก้ปัญหา 
รวม   2  ตัวช้ีวัด 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ตารางวิเคราะห์แผนการจัดการเรียนรู้รายชั่วโมงท่ีสอดคล้องกับมาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด 

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 

แผนการจัดการเรียนรู้ 

มาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด 

สาระท่ี 1 สาระท่ี 2 สาระท่ี 3 

ค 1.1 ค 1.2 ค 1.3 ค 2.1 ค 2.2 ค 3.1 ค 3.2 
1 1 2 1 - - - - 

หน่วยการเรียนรู้ที่  1  เลขยกก าลัง         

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 1  เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็น            
จ านวนเต็ม 

 
       

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 2  รากที่ n ของจ านวนจริง         

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 3  เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็น              
จ านวนตรรกยะ 

 
       

หน่วยการเรียนรู้ที่  2  ฟังก์ชัน         

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 1  ความสัมพันธ์         

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 2  กราฟของความสัมพันธ์          

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 3  โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์         

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 4  ฟังก์ชัน         

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 5  ฟังก์ชันเชิงเส้น         

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 6  กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง         

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 7  การน ากราฟไปใช้ในการแก้สมการ
และอสมการ 

 
 

      

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 8  การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่อง
ฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ         

 
 

      

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 9  ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล         

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 10  ฟังก์ชันขั้นบันได         
 

 

 

 

 

 



ตารางวิเคราะห์แผนการจัดการเรียนรู้รายชั่วโมงท่ีสอดคล้องกับมาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด 

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 

แผนการจัดการเรียนรู้ 

มาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด 

สาระท่ี 1 สาระท่ี 2 สาระท่ี 3 

ค 1.1 ค 1.2 ค 1.3 ค 2.1 ค 2.2 ค 3.1 ค 3.2 
1 1 2 1 - - - - 

หน่วยการเรียนรู้ที่  3  ล าดับและอนุกรม         

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 1  ความหมายของล าดับ   
 

     

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 2  ล าดับเลขคณิต   
 

     

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 3  ล าดับเรขาคณิต   
      

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 4  อนุกรมเลขคณิต   
 

     

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 5  อนุกรมเรขาคณิต   
      

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 6  การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ   
      

หน่วยการเรียนรู้ที่  4  ดอกเบี้ยและมูลค่าของเงิน         

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 1  ดอกเบี้ย    
 

    

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 2  มูลค่าของเงิน    
 

    

 แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 3  ค่ารายงวด    
     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



โครงสร้างรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์  รหัสวิชา ค32101 
 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5  ภาคเรียนที่ 1  เวลาเรียน  40  ชั่วโมง จ านวน 1.0 หน่วยกิต 

หน่วย
ที ่

ชื่อหน่วยการเรียนรู้ 
มาตรฐานการเรียนรู้ 

และตัวชี้วัด 
สาระการเรียนรู้ 

เวลาเรียน 
(ชั่วโมง) 

น้ าหนัก
คะแนน 

1 เลขยกก าลัง ค 1.1 ม.5/1 1.  เลขยกก าลังที่ม ี              
เลขชี้ก าลังเป็น            
จ านวนเต็ม 
2.  รากที่ n ของ  
จ านวนจริง 
3.  เลขยกก าลังที่ม ี            
เลขชี้ก าลังเป็น              
จ านวนตรรกยะ 

12 40 

2 ฟังก์ชัน ค 1.2 ม.5/1 1.  ความสัมพันธ์ 
2. กราฟของ
ความสัมพันธ์ 
3. โดเมนและเรนจ์ของ
ความสัมพันธ์ 
4.  ฟังก์ชัน  
5.  ฟังก์ชันเชิงเส้น 
6.  กราฟของฟังก์ชัน
ก าลังสอง 
7.  การน ากราฟไปใช้  
ในการแก้สมการและ
อสมการ 
8.  การแก้ปัญหาโดยใช้
ความรู้เรื่องฟังก์ชัน 
ก าลังสองและกราฟ 
9.  ฟังก์ชันเอกซ์โพ           
เนนเชียล 
10. ฟังก์ชันขั้นบันได 

27 60 

รวมระหว่างเรียน 39 70 
สอบปลายภาคเรียน 1 30 

รวม 40 100 



โครงสร้างรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์  รหัสวิชา ค32102 
ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5  ภาคเรียนที่ 2  เวลาเรียน  40  ช่ัวโมง จ านวน 1.0 หน่วยกิต 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

หน่วย
ที ่

ชื่อหน่วยการเรียนรู้ 
มาตรฐานการเรียนรู้ 

และตัวชี้วัด 
สาระการเรียนรู้ 

เวลาเรียน 
(ชั่วโมง) 

น้ าหนัก
คะแนน 

3 ล าดับและอนุกรม ค 1.2 ม.5/2 1.  ล าดับ 
2.  ล าดับเลขคณิต 
3.  ล าดับเรขาคณิต 
4. อนุกรม 

24 60 

4 ดอกเบี้ยและมูลค่าของเงิน ค 1.3 ม.5/1 1.  ดอกเบี้ย 
2. ค่ารายงวด 
3. มูลค่าของเงิน 

15 40 

รวมระหว่างเรียน 39 70 
สอบปลายภาคเรียน 1 30 

รวม 40 100 



 

หน่วยการเรียนรู้ที่ 1  เลขยกก าลัง 
 

   เวลา  12  ชั่วโมง 
 

1. มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด 
    ค 1.1 เข้าใจความหลากหลายของการแสดงจ านวน ระบบจ านวน การด าเนินการของจ านวน  
  ผลที่เกิดขึ้นจากการด าเนินการ สมบัติของการด าเนินการ และน าไปใช้   
           ค 1.1 ม.5/1  เข้าใจความหมายและใช้สมบัติเก่ียวกับการบวก การคูณ การเท่ากัน และการไม่เท่ากัน              
ของจ านวนจริงในรูปกรณฑ์ และจ านวนจริงในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 

2. สาระการเรียนรู้ 
    2.1 สาระการเรียนรู้แกนกลาง 
  1) รากที่ n ของจ านวนจริง เมื่อ n เป็นจ านวนนับที่มากกว่า 1 
  2) เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 

3. สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 
   เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม ถ้า a และ b เป็นจ านวนจริง โดยที่ a≠0 , b≠0 และ m,n เป็น
จ านวนเต็มแล้ว 

   1) aa nm   = nm aa     2)  nma  = amn  

   3)  
mab = ba mm    4) 

m

b

a







  = m

m

b

a
 

   5) n
m

a
a

 = a nm  

  การหารากที่ n ของจ านวนจริงโดยใช้บทนิยาม และค่าหลักของรากท่ี n ของจ านวนจริงจะมีเพียงค่าเดียว
เท่านั้น การหาผลบวก ผลต่าง ผลคูณ  และผลหารของจ านวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์โดยใช้สมบัติของรากท่ี n  
ของจ านวนจริง          
  เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ เป็นเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นเศษส่วน โดยมีตัวเศษ                
เท่ากับ 1 ซึ่งมี 

บทนิยาม คือ  ถ้า a เป็นจ านวนจริง n เป็นจ านวนเต็มที่มากกว่า 1 และ a มีรากท่ี n แล้ว a n

1

= n a                                  

ถ้า a เป็นจ านวนจริง m และ n เป็นจ านวนเต็มที่ n > 0 และ 
n

m
 เป็นเศษส่วนอย่างต่ าจะได้ว่า 

 a n

m

= 

m

n

1

a













=    mn a                                                                                                                                                                                                                                                                                                 

 a n

m

=   n
1ma   =   n ma  



 

 
4. สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
   1) ทักษะการเชื่อมโยง 
   2) ทักษะการน าความรู้ไปใช้ 
 3) ทักษะการพิสูจน์ความจริง  

   4) ทักษะการให้เหตุผล 
 5) ทักษะกระบวนการคิดตัดสินใจ 

3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ 
2. ใฝ่เรียนรู้  
3. มุ่งม่ันในการท างาน 
 

 
5. ชิ้นงาน/ภาระงาน (รวบยอด) 
 - ชิ้นงานหน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เรื่อง การน าสมบัติเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะไปใช้ในการแก้ปัญหา 
 
6. การวัดและการประเมินผล 

รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 
6.1 การประเมินชิ้นงาน/ 
     ภาระงาน (รวบยอด)  

- ตรวจชิ้นงานหน่วย                 
  การเรียนรู้ที่ 1 เรื่อง  
  การน าสมบัติเลขยกก าลัง 
  ที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวน  
  ตรรกยะไปใช้ใน 
  การแก้ปัญหา 

- แบบประเมินชิ้นงาน/    
  ภาระงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 
  

6.2 การประเมินก่อนเรียน  
     - แบบทดสอบก่อนเรียน  
       หน่วยการเรียนรู้ที่ 1   
       เลขยกก าลัง 
 

 
- ตรวจแบบทดสอบ 
  ก่อนเรียน  

 
- แบบทดสอบก่อนเรียน  

 
- ประเมินตามสภาพจริง 

6.3 การประเมินระหว่าง     
     การจัดกิจกรรม 
     การเรียนรู ้
    1) เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ 
       ก าลังเป็นจ านวนเต็ม 

 
 
 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 1.1 
 

 
 
 
- แบบฝึกทักษะ 1.1 
 

 
 
 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
 

    2) รากที่ n ของจ านวน  
        จริง             

- ตรวจแบบฝึกทักษะ 1.2 
- ตรวจใบงานที่ 1.2.1 

- แบบฝึกทักษะ 1.2 
- ใบงานที่ 1.2.1 

- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 



 

รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 
    3) เลขยกก าลังที่มี                 
        เลขชี้ก าลังเป็น  
        จ านวนตรรกยะ 

- ตรวจแบบฝึกทักษะ 1.3 
- ตรวจใบงานที่ 1.3.1 
 

- แบบฝึกทักษะ 1.3 
- ใบงานที่ 1.3.1 

- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

    4) การน าเสนอผลงาน - ประเมินการน าเสนอ 
  ผลงาน 

- แบบประเมินการ  
  น าเสนอผลงาน 

- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
 

    5) พฤติกรรมการท างาน 
        รายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 
  

    6) พฤติกรรมการท างาน 
        กลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม  
  การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์  

    7) คุณลักษณะ 
       อันพึงประสงค์ 
 

- สังเกตความมีวินัย    
  รับผิดชอบ ใฝ่เรียนรู้   
  และมุ่งมั่นในการท างาน 

- แบบประเมินคุณลักษณะ            
  อันพึงประสงค์ 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์  

6.4 การประเมินหลังเรียน 
     - แบบทดสอบหลังเรียน  
       หนว่ยการเรียนรู้ที่ 1   

 
- ตรวจแบบทดสอบ 
  หลังเรียน 

 
- แบบทดสอบหลังเรียน 

 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

 
7. กิจกรรมการเรียนรู้  

 เรื่องท่ี 1 : เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม     เวลา  3  ชั่วโมง                                                                                 
แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching   

 เรื่องท่ี 2 : รากที่ n ของจ านวนจริง                เวลา  4  ชั่วโมง                                                                                  
แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธีการสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching 

 เรื่องท่ี 3 : เลขยกก าลังท่ีมีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ    เวลา  5  ชั่วโมง                                                                                  
  แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธีการสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching 

              (รวมเวลา  12  ชั่วโมง)                                                                                 
8. สื่อ/แหล่งการเรียนรู้ 
 8.1 สื่อการเรียนรู้ 
  1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง  
  2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 1.1 เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม 
  3) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 1.2 เรื่อง รากที่ n ของจ านวนจริง 
  4) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 1.3 เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 

5) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 
6) ใบงานที่ 1.2.1 เรื่อง รากที่ n ของจ านวนจริง   
7) ใบงานที่ 1.3.1 เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 

  
 



 

แบบทดสอบก่อนเรียน 
 

หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 
 

 ค าชี้แจง : ให้นักเรียนเลือกค าตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงข้อเดียว 

1.  ก าหนดให้ a เป็นจ านวนจริงบวก และ n เป็นจ านวน 
    คู่บวก พิจารณาข้อความต่อไปนี้ 

     1)  nn a = a  

       2) n na = a  
ก. ข้อ 1)  และข้อ 2) ถูก 
ข. ข้อ 1)  เท่านั้น 
ค. ข้อ 2)  เท่านั้น 
ง. ข้อ 1)  และข้อ  2) ผิด 

2. 
6144

8 18 2

1

4
3

2

  มีค่าเท่ากับข้อใด 

ก. 
3

2
      ข. 

2

3
      ค. 2          ง. 3 

3.  ข้อใดมีค่าต่างจากข้ออ่ืน 
    ก.  1    ข.  

01   ค.  
4.01    ง.  

8.01  

4. ถ้า a = -2 และ b = 2 แล้ว 3 2ab 3 2ba มีค่าเท่ากับ                 
   ข้อใด 
   ก. 4            ข. -2          ค. 2               ง. -4 

5.  ถ้า x = 12  แล้ว 
x

1
x   มีค่าเท่ากับข้อใด 

     ก. -1         ข. 0            ค. 1               ง. 2 

 6.  ถ้า x เป็นจ านวนจริงบวกแล้ว 3 3 xx มีค่าเท่ากับข้อใด 

     ก. 9
1

x        ข. 9
2

x          ค. 9
3

x             ง. 9
4

x  

7.  ค่าของ  2503218  เท่ากับข้อใด 

ก.  0         ข.  2           ค.  4             ง.  8 
 

8.  ค่าของ 3 418 2 125 3 256   เท่ากับข้อใด                  
    ก. -10      ข. 10       ค. 232       ง. 25                                   

9. อสมการในข้อใดต่อไปนี้เป็นจริง 
ก. 10002 <  6003     <  30010  
ข. 6003 <   10002    <  30010  
ค. 6003 <  30010     <  10002                     

ง. 30010 <  10002     < 30010  

10. ถ้า a = 
12

12




 แล้ 

a
a

2
2 1
 มีค่าเท่ากับข้อใด 

ก. 30       ข. 32       ค. 34        ง. 36 

11. ถ้า 
3

81

16







  = x

1

3
9

4







   แล้ว x มีค่าเท่ากับข้อใด          

ก. 
6

1
       ข. 

7

1
        ค. 

8

1
       ง. 

9

1
  

12. ถ้า x เป็นจ านวนจริงบวกท่ีสอดคล้องสมการ                       

 2x9 = x2

x

3

81
แล้ว x มีค่าเท่ากับข้อใด 

    ก. 0          ข. 1          ค. 2         ง. 3 

13. ค่าของ 
 231

1


 อยู่ในช่วงใดต่อไปนี้ 

    ก. [1.5, 1.6)   ข. [1.6, 1.7)   ค. [1.7, 1.8)   ง. [1.8, 1.9) 

14. ถ้า 2549x   แล้ว xx 77   มีค่าเท่ากับข้อใด 

ก. 
5

1
      ข. 

5

7
       ค. 

5

11
      ง. 

5

26
     

       



 

15. ทรงกระบอกตรงมีปริมาตร 325     
     ลูกบาศก์หน่วยถ้าฐานมีพื้นที่เท่ากับ 13   ตารางหน่วย    
     อยากทราบว่าทรงกระบอกนี้จะมีความสูงเท่าใด 
      ก. 133            ข.  133    

      ค. 
2

133 
          ง. 

2

133 
       

  
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลย          
 

1. ก 
 

2. ค 
 

3. ก 
 

4. ง 
 

5. ง 
 

6. ง 
 

7. ง 
 

8. ค 
 

9. ค 
 

10. ค 
11. ง 12. ก 13. ง 14. ง 15. ง      



 

แบบทดสอบหลังเรียน 
 

หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 
 
 ค าชี้แจง : ให้นักเรียนเลือกค าตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงข้อเดียว 

1. ก าหนดให้ a และ x เป็นจ านวนจริงใด ๆ ข้อใดต่อไปนี้   
   ถูกต้อง 
    ก.  ถ้า a < 0 แล้ว xa < 0 
    ข.  ถ้า a < 0 แล้ว xa < a 
    ค.  ถ้า a > 0 แล้ว xa > 0 
    ง.  ถ้า a > 0 แล้ว xa > a 

2. 
 

15

45

225

5 3
2

4
3
1

  มีค่าเท่ากับข้อใด 

    ก. 3 3        ข. 3 5       ค. 3 15      ง. 3 52                             

3. ข้อใดมีค่าต่างจากข้ออื่น      

    ก.  2 3

2

   ข. 2 3

2

  ค. 2 3

2

   ง. 4 3

1

 

4. ถ้า a = -2 และ b = 3  แล้ว 2 2a b  
   มีค่าเท่ากับข้อใด 
    ก. -6        ข. -4        ค. 4        ง. 6 

5. ถ้า x = 32  แล้ว 
x

1
x   มีค่าเท่ากับข้อใด 

    ก. -2      ข. 32       ค. 2      ง. 32  

6.  ถ้า a เป็นจ านวนจริงบวก แล้ว 44 a a มีค่าเท่ากับ   

    ข้อใด 

    ก. 16

7

a       ข. 16

5

a       ค. 4

5

a       ง. 4

3

a  

7. ค่าของ  21474827   เท่ากับข้อใด 
    ก. 0      ข. 7      ค.  28      ง. 63   

8.  ค่าของ 3 412 5 343 2 9    เท่ากับข้อใด  

    ก. -47     ข. 47     ค. 47 2 3      ง. 47 +2 3                                   

9. ข้อใดต่อไปนี้ไม่ถูกต้อง 

    ก.  
30304020 2440302   

    ข.  30 40 20 302 3 4 24    

    ค. 30 20 30 4024 2 3 4                                      

    ง.   30 20 403024 2 30 4    

 10. ถ้า a =
23

23




แล้ว 

a
a

2
2 1
 มีค่าเท่ากับข้อใด 

    ก. 68       ข. 78       ค. 88       ง. 98 

11. ถ้า x

2

81

16







  = 
5

3
4

9







 แล้ว 5x มีค่าเท่ากับข้อใด 

     ก. -6       ข. -4       ค. 2       ง. 4  

 12. ถ้า x เป็นจ านวนจริงบวกท่ีสอดคล้องสมการ 

      3x25 = x2

1x

5

125




 แล้ว x มีค่าเท่ากับข้อใด 

      ก. 1      ข. 2      ค. 3      ง. 4 

13. ค่าของ
 235

1


 อยู่ในช่วงใดต่อไปนี้ 

     ก. (1.3, 1.5] ข. (1.6, 1.8] ค. (1.9, 2.1] ง. (2.3, 2.5] 

14. ถ้า y81  = 16 แล้ว yy 99   มีค่าเท่ากับข้อใด 

      ก. 
4

13
     ข. 

4

15
     ค. 

4

17
     ง. 

4

19
                                                                    

 

15. ทรงกลมหนึ่งมีปริมาตร 108  ลูกบาศก์หน่วย    
     อยากทราบว่าทรงกลมนี้จะมีรัศมียาวเท่าใด 
     ก. 3 3      ข. 2      ค. 3        ง. 3 33  



 

 
 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลย          
1. ค 2. ก 3. ค 4. ง 5. ง 6. ข 7. ก 8. ค 9. ก 10. ง 
11. ก 12. ค 13. ข 14. ข 15. ง      



 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ 
ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ 

14 - 16 ดีมาก 
11 - 13 ดี 
8 - 10 พอใช้ 

ต ่ากว่า 8 ปรับปรุง 
 

 
    การประเมินชิ้นงาน/ภาระงาน (รวบยอด)  

       แบบประเมินชิ้นงาน 
ค าชี้แจง : ให้ผู้สอนประเมินชิ้นงาน/ภาระงานของนักเรียนตามรายการที่ก าหนด แล้วขีด  ลงในช่องที่ตรงกับระดับ

คะแนน 
 

ล าดับที่ รายการประเมิน 
ระดับคะแนน 

4 3 2 1 

1 ความสอดคล้องกับจุดประสงค์     

2 ความถูกต้องของเนื้อหา     

3 ความคิดสร้างสรรค์     

4 ความตรงต่อเวลา     

 รวม  

      
ลงช่ือ...................................................ผู้ประเมิน 

                                                                                ............/................./................ 

เกณฑ์การประเมินชิ้นงาน 

ประเด็นที่ประเมิน 
ระดับคะแนน 

4 3 2 1 
1. ความสอดคล้อง

กับจุดประสงค์ 
ผลงานสอดคล้องกับ
จุดประสงค์ทุกประเด็น 

ผลงานสอดคล้องกับ
จุดประสงค์เป็นส่วน
ใหญ ่

ผลงานสอดคล้องกับ
จุดประสงค์บางประเด็น 

ผลงานไม่สอดคล้องกับ
จุดประสงค์ 

2. ความถูกต้อง
ของเนื้อหา 

เนื้อหาสาระของผลงาน
ถูกต้องครบถ้วน 

เนื้อหาสาระของผลงาน
ถูกต้องเป็นส่วนใหญ่ 

เนื้อหาสาระของผลงาน
ถูกต้องบางประเด็น 

เนื้อหาสาระของผลงาน
ไม่ถูกต้องเป็นส่วนใหญ่ 

3. ความคิด
สร้างสรรค์ 

ผลงานแสดงถึงความคิด
สร้างสรรค์ แปลกใหม่ 
และเป็นระบบ 

ผลงานแสดงถึงความคิด
สร้างสรรค์ แปลกใหม่ 
แต่ยังไม่เป็นระบบ 

ผลงานมีความน่าสนใจ 
แต่ยังไม่มีแนวคิดแปลก
ใหม่ 

ผลงานไม่มีความ
น่าสนใจ และไม่แสดงถึง
แนวคิดแปลกใหม่ 

4. ความตรงต่อ
เวลา 

ส่งชิ้นงานภายในเวลาที่
ก าหนด 

ส่งชิ้นงานช้ากว่าเวลาที่
ก าหนด 1 วัน 

ส่งชิ้นงานช้ากว่าเวลาที่
ก าหนด 2 วัน 

ส่งชิ้นงานช้ากว่าเวลาที่
ก าหนด 3 วันขึ้นไป 

 

 
 
 



 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ 
ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ 

14 - 16 ดีมาก 
11 - 13 ดี 
8 - 10 พอใช้ 

ต ่ากว่า 8 ปรับปรุง 
 

 
แบบประเมินการน าเสนอผลงาน 

ค าชี้แจง :  ให้ผู้สอนสังเกตพฤติกรรมของนักเรียนในระหว่างเรียนและนอกเวลาเรียน แล้วขีด ลงในช่องที่ตรงกับ
ระดับคะแนน 

ล าดับที่ รายการประเมิน 
ระดับคะแนน 

4 3 2 1 

1 เนื้อหาละเอียดชัดเจน     

2 ความถูกต้องของเนื้อหา     

3 ภาษาท่ีใช้เข้าใจง่าย     

4 ประโยชน์ที่ได้จากการน าเสนอ     

5 วิธีการน าเสนอผลงาน     

รวม 
 
 

 
 

ลงช่ือ...................................................ผู้ประเมิน 
      ............/................./................ 
 
         

 เกณฑ์การให้คะแนน 
 ผลงานหรือพฤติกรรมสมบูรณ์ชัดเจน ให้ 4 คะแนน 
 ผลงานหรือพฤติกรรมมีข้อบกพร่องบางส่วน ให้ 3 คะแนน 
 ผลงานหรือพฤติกรรมมีข้อบกพร่องเป็นส่วนใหญ่ ให้ 2 คะแนน 
 ผลงานหรือพฤติกรรมมีข้อบกพร่องมาก ให้ 1 คะแนน 
 

   

 
 
 
 
 
 
 
 



 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ 
ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ 

14 - 16 ดีมาก 
11 - 13 ดี 
8 - 10 พอใช้ 

ต ่ากว่า 8 ปรับปรุง 
 

แบบสังเกตพฤติกรรมการท างานรายบุคคล 

ค าชี้แจง :  ให้ผู้สอนสังเกตพฤติกรรมของนักเรียนในระหว่างเรียนและนอกเวลาเรียน แล้วขีด ลงในช่องที่ตรงกับ
ระดับคะแนน 

ล าดับที่ รายการประเมิน 
ระดับคะแนน 

4 3 2 1 

1 การแสดงความคิดเห็น     

2 การยอมรับฟังความคิดเห็นของผู้อื่น     

3 การท างานตามหน้าที่ที่ได้รับมอบหมาย     
4 ความมีน้ าใจ     
5 การตรงต่อเวลา     

รวม 
 
 

 
 

ลงช่ือ...................................................ผู้ประเมิน 
      ............/................./................ 
 
 

 เกณฑ์การให้คะแนน 
 ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมอย่างสม่ าเสมอ ให้ 4    คะแนน 

ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมบ่อยครั้ง ให้ 3    คะแนน 
 ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมบางครั้ง ให้ 2    คะแนน 
 ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมน้อยครั้ง ให้ 1    คะแนน 
 

   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ 
ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ 

14 - 16 ดีมาก 
11 - 13 ดี 
8 - 10 พอใช้ 

ต ่ากว่า 8 ปรับปรุง 
 

        แบบสังเกตพฤติกรรมการท างานกลุ่ม  

ค าชี้แจง :  ให้ผู้สอนสังเกตพฤติกรรมของนักเรียนในระหว่างเรียนและนอกเวลาเรียน แล้วขีด ลงในช่องที่ตรงกับ
ระดับคะแนน 

ล าดับ
ที ่

ชื่อ – สกุล 
ของนักเรียน 

การแสดง 
ความคิดเห็น 

การยอมรับ
ฟังคนอ่ืน 

การท างาน 
ตามที่ได้รับ
มอบหมาย 

ความมีน้ าใจ 

การมี 
ส่วนร่วมใน
การปรับปรุง 
ผลงานกลุ่ม 

รวม 
20  

คะแนน 

4 3 2 1 4 3 2 1 4 3 2 1 4 3 2 1 4 3 2 1 
                       
                       
                       
                       
                       
                       
                       
                       
                       
                       
 
 

ลงช่ือ...................................................ผู้ประเมิน 
      ............/................./................ 

 เกณฑ์การให้คะแนน 
 ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมอย่างสม่ าเสมอให้ 4    คะแนน 

ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมบ่อยครั้งให้ 3    คะแนน 
 ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมบางครั้งให้ 2    คะแนน 
 ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมน้อยครั้งให้ 1    คะแนน 
 

    

 

 

 
 
 
 



 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ 
ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ 

14 - 16 ดีมาก 
11 - 13 ดี 
8 - 10 พอใช้ 

ต ่ากว่า 8 ปรับปรุง 
 

แบบประเมินคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

ค าชี้แจง :  ให้ผู้สอนสังเกตพฤติกรรมของนักเรียนในระหว่างเรียนและนอกเวลาเรียน แล้วขีด ลงในช่องที่ตรงกับ
ระดับคะแนน 

คุณลักษณะ 
อันพึงประสงค์

ด้าน 
รายการประเมิน 

ระดับคะแนน 
4 3 2 1 

1. รักชาติ ศาสน์ 
กษัตริย์ 

1.1 ยืนตรงเคารพธงชาติ และร้องเพลงชาติได้     
1.2 เข้าร่วมกิจกรรมที่สร้างความสามัคคี ปรองดอง และเป็นประโยชน์

ต่อโรงเรียน 
    

1.3 เข้าร่วมกิจกรรมทางศาสนาที่ตนนับถือ ปฏิบัติตามหลักศาสนา     
1.4 เข้าร่วมกิจกรรมที่เก่ียวกับสถาบันพระมหากษัตริย์ตามที่โรงเรียนจัด     

2. ซื่อสัตย์ สุจริต 2.1 ให้ข้อมูลที่ถูกต้อง และเป็นจริง     
2.2 ปฏิบัติในสิ่งที่ถูกต้อง      

3. มีวินัย 
รับผิดชอบ 

3.1 ปฏิบัติตามข้อตกลง กฎเกณฑ์ ระเบียบ ข้อบังคับของครอบครัว          
มีความตรงต่อเวลาในการปฏิบัติกิจกรรมต่าง ๆ ในชีวิตประจ าวัน 

    

4. ใฝ่เรียนรู้ 4.1 รู้จักใช้เวลาว่างให้เป็นประโยชน์ และน าไปปฏิบัติได้     
4.2 รู้จักจัดสรรเวลาให้เหมาะสม     
4.3 เชื่อฟังค าสั่งสอนของบิดา - มารดา โดยไม่โต้แย้ง     
4.4 ตั้งใจเรียน     

5. อยู่อย่าง
พอเพียง 

5.1 ใช้ทรัพย์สินและสิ่งของของโรงเรียนอย่างประหยัด     
5.2 ใช้อุปกรณ์การเรียนอย่างประหยัดและรู้คุณค่า     
5.3 ใช้จ่ายอย่างประหยัดและมีการเก็บออมเงิน     

6. มุ่งม่ันในการ
ท างาน 

6.1 มีความตั้งใจและพยายามในการท างานที่ได้รับมอบหมาย     
6.2 มีความอดทนและไม่ท้อแท้ต่ออุปสรรคเพ่ือให้งานส าเร็จ     

7. รักความเป็น
ไทย 

7.1 มีจิตส านึกในการอนุรักษ์วัฒนธรรมและภูมิปัญญาไทย     
7.2 เห็นคุณค่าและปฏิบัติตนตามวัฒนธรรมไทย     

8. มีจิตสาธารณะ 8.1 รู้จักช่วยพ่อแม่ ผู้ปกครอง และครูท างาน     
8.2 รู้จักการดูแลรักษาทรัพย์สมบัติและสิ่งแวดล้อมของห้องเรียนและ
โรงเรียน 

    

 
ลงช่ือ...................................................ผู้ประเมิน 

      ............/................./................ 
        เกณฑ์การให้คะแนน 
 พฤติกรรมที่ปฏิบัติสม่ าเสมอ ให้ 4    คะแนน  
 พฤติกรรมที่ปฏิบัติบ่อยครั้ง ให้ 3    คะแนน 
 พฤติกรรมที่ปฏิบัติบางครั้ง ให้ 2    คะแนน 
 พฤติกรรมที่ปฏิบัติน้อยครั้ง ให้ 1    คะแนน 



 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 1 
รายวิชา คณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5            ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เรื่อง เลขยกก าลัง                                   จ านวน 12 ชั่วโมง 
เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม                 จ านวน 3 ชั่วโมง 
ผู้สอน นางสาววัชรินทร์พร  วินทะไชย                        โรงเรียนสตรีศึกษา 

มาตรฐาน/ตัวชี้วัด 
  ค 1.1 ม.5/1  เข้าใจความหมายและใช้สมบัติเกี่ยวกับการบวก การคูณ การเท่ากัน และการไม่เท่ากัน
ของจ านวนจริงในรูปกรณฑ์  และจ านวนจริงในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 
 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 1. บอกความหมายของเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มได้ (K) 
 2. สามารถตรวจสอบค าตอบที่ได้จากการหาค าตอบของเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลัง 
เป็นจ านวนเต็มได้ (P) 
 3. ตั้งใจและรับผิดชอบต่อหน้าที่ท่ีได้รับมอบหมาย (A) 
 
สาระการเรียนรู้ 

รากที่ n ของจ านวนจริง เมื่อ n เป็นจ านวนนับที่มากกว่า 1 
 
สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 
 เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม ถ้า a และ b เป็นจ านวนจริง โดยที่ a≠0 , b≠0 และ m,n 
เป็นจ านวนเต็มแล้ว 

  1) 
aa nm 

= a nm    

2) 
 nma

= amn 

  3)  
nab = ba nn    

4) 

n

b

a









= 
n
n

b
a

 

  5) a
a

n

m

= a nm  
 
 
 



 
 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

1.  ความสามารถในการสื่อสาร 
2.  ความสามารถในการคิด 
     1) ทักษะการเชื่อมโยง 
     2) ทักษะการพิสูจน์ความจริง 
     3) ทักษะกระบวนการคิดตัดสินใจ 
3.  ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝ่เรียนรู้   
3. มุ่งม่ันในการท างาน 

 
กิจกรรมการเรียนรู้ 
 แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : Concept  Based  Teaching 
 
 
 
นักเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียน หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 
 
 
ขั้นการใช้ความรู้เดิมเชื่อมโยงความรู้ใหม่ (Prior Knowledge) 

1. ครูแจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบ 
2. ครูกระตุ้นความสนใจของนักเรียน โดยให้นักเรียนดูภาพในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 

คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง แล้วอธิบายเพิ่มเติมว่า“ธาตุกัมมันตรังสี นอกจากจะใช้
คาร์บอน-14 (C-14) ในด้านธรณีวิทยาแล้วยังสามารถน ามาใช้ประโยชน์ในชีวิตจริงได้หลายด้าน เช่น  
การใช้ไอโอดีน-131 (I-131) ในด้านการแพทย์ การใช้โคบอลต์60 (Co-60) ในด้านการถนอมอาหาร เป็นต้น”  

3. ครูให้นักเรียนยกตัวอย่างการใช้เลขยกก าลังในชีวิตจริง 
     (แนวตอบ : เช่น การค านวณดอกเบี้ยทบต้น การเพ่ิมจ านวนของแบคทีเรีย เป็นต้น) 

   หมายเหตุ นักเรียนท าแบบทดสอบพ้ืนฐานก่อนเรียน โดยการสแกน QR Code ในหนังสือเรียน
รายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 

4. ครูทบทวนความรู้เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม โดยครูกล่าวว่าจากบทนิยาม 

    ก าหนดให้ a เป็นจ านวนจริง และ n เป็นจ านวนเต็มบวก             ⏟          
  ตัว

 

      
 
 

ชั่วโมงที่ 1 

ขั้นน า 



 
 

จากบทนิยาม เรียก an ว่า เลขยกก าลัง      
    a  ว่า ฐาน 

         n  ว่า เลขชี้ก าลัง  

และ     
0a  = 1   เมื่อ a ≠ 0  

       
na  = 

 

  
 เมื่อ a ≠ 0   

5. ครูยกตัวอย่างแล้วตั้งค าถามดังนี้ 

      ฐานและเลขชี้ก าลังของ 23  คือเท่าใด 
       (แนวตอบ : 2 คือ ฐาน และ 3 คือ เลขชี้ก าลัง) 

      ฐานและเลขชี้ก าลังของ 52  คือเท่าใด 
(แนวตอบ : 5 คือ ฐาน และ 2 คือ เลขชี้ก าลัง) 

   ผลลัพธ์ของ 20  มีค่าเท่ากับเท่าใด 

(แนวตอบ : ผลลัพธ์ของ 02  มีค่าเท่ากับ 1) 

     ผลลัพธ์ของ 150  มีค่าเท่ากับเท่าใด 

(แนวตอบ : ผลลัพธ์ของ 015  มีค่าเท่ากับ 1) 

    ผลลัพธ์ของ 2 3  มีค่าเท่ากับเท่าใด 

(แนวตอบ : ผลลัพธ์ของ 32  มีค่าเท่ากับ 
 

  
) 

     ผลลัพธ์ของ 
 

  
 มีค่าเท่ากับเท่าใด 

(แนวตอบ : ผลลัพธ์ของ 
 

  
 มีค่าเท่ากับ 42 ) 

6. ครูกล่าวถึงสมบัติของเลขยกก าลัง จากนั้นเขียนสมบัติของเลขยกก าลัง โดยนักเรียนสามารถตอบได้
หลากหลายขึ้นอยู่กับพ้ืนฐานความรู้ โดยยกตัวอย่างและตั้งค าถาม ดังนี้  

     จงยกตัวอย่างโจทย์ของสมบัติ 
aa nm 

= a nm  

(แนวตอบ : 33 45 = 3 45 = 39 ) 

      จงยกตัวอย่างโจทย์ของสมบัติ 
 nma

= amn 

(แนวตอบ : (  )  =  5 43  = 5 12 ) 

     จงยกตัวอย่างโจทย์ของสมบัติ  
nab = ba nn  

(แนวตอบ :  
423 =   2443 ) 



 
 

     จงยกตัวอย่างโจทย์ของสมบัติ (
 

 
)
 
 
  

  
  

(แนวตอบ : (
 

 
)
 
 
  

  
) 

     จงยกตัวอย่างโจทย์ของสมบัติ 
  

  
      

(แนวตอบ : 
  

   
    (  )         ) 

 
ขั้นเข้าใจ (Understanding)   

7. นักเรียนแบ่งกลุ่ม ๆ ละ 3-4 คน แล้วศึกษาโจทย์เพ่ิมเติมจากเรื่อง เลขยกก าลัง จากนั้นตัวอย่าง
กลุ่มละ 5 โจทย์และร่วมกันอภิปรายในคาบถัดไป 
 
 
 
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                  
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

1. ครูอธิบายถึงการเขียนจ านวนในรูปอย่างง่าย ว่า “เป็นการจัดรูปของผลลัพธ์ที่ได้จากการด าเนินการ
ของเลขยกก าลังให้อยู่ในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มบวก และฐานที่เป็นจ านวนเดียวกันจะมี
แค่นิพจน์เดียว จากนั้นถามค าถามนักเรียน ดังนี้ 

    เขียน
 24a

          ให้อยู่ในรูปอย่างง่ายได้อย่างไร 

    (แนวตอบ : a8
1

) 

    เขียน  32a

3


          ให้อยู่ในรูปอย่างง่ายได้อย่างไร 

(แนวตอบ :
6a3 ) 

     เขียน
  a 3

41a

1 
 

  ให้อยู่ในรูปอย่างง่ายได้อย่างไร 
(แนวตอบ : a) 

2. ครูอธิบายเพิ่มเติมจากกรอบ Attention ว่า “รูปอย่างง่ายเป็นการจัดรูปของผลลัพธ์ที่ได้จาก              
การด าเนินการของเลขยกก าลังให้อยู่ในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มบวก และฐาน                        

ที่เป็นจ านวนเดียวกันจะมีนิพจน์เดียวเช่น aa 3
   เขียน  ให้อยู่ในรูปอย่างง่ายได้เป็น 

 

  
  

ชั่วโมงที่ 2 

ขั้นสอน 



 
 

ขั้นเข้าใจ (Understanding)   
3. นักเรียนศึกษาและท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 1 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ 

ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง ลงในสมุดแล้วร่วมกันอภิปรายในชั้นเรียน 
 
ขั้นลงมือท า (Doing)  

4. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน โดยคละกลุ่มตามความความสามารถทางคณิตศาสตร์ จากนั้น
ให้นักเรียนแสดงวิธีท าของ    

       cba

ba

cb
3

21

2

45

32a






















 ให้อยู่ในรูปอย่างง่าย เมื่อ a, b และc เป็นจ านวนจริงที่ไม่เท่ากับศูนย์                     
โดยแสดงวิธีท าลงในสมุด 
 
       
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

5. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 2 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 
เลขยกก าลัง จากนั้นถามค าถามว่าจากตัวอย่างที่ 2 นักเรียนจะใช้สมบัติของเลขยกก าลังใดในการหาค่าของ 

66481 2346   
        (แนวตอบ : 1) aa nm = a nm  

    2) 
 nma

= amn 

    3)  
nab = ba nn  

6. นักเรียนศึกษาเพิ่มเติมจากตัวอย่างที่ 2 ว่า ในการหาค่าของเลขยกก าลังที่มีฐานต่างกันต้อง              
ปรับฐานให้เท่ากันทุกจ านวนจึงจะหาค่าได้ เช่น 
ให้หาค่าของ        

       
381 52 

 = 
  33 524 

 

          = 33 58   

       = 3 58  

       = 313  
 

ชั่วโมงที่ 3 



 
 

7. ครูอธิบายเพิ่มเติมเกี่ยวกับเลขยกก าลัง ถ้าก าหนดให้ a ,b แทนจ านวนใด ๆ และ m, n แทน

จ านวนเต็มบวกแล้ว    aa
nmnm  เช่น  423 = 38 แต่ 3

42 = 316  และควรเน้นเลขยกก าลัง 

ที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มศูนย์ว่า เลขยกก าลังนั้นจะมีค่าเท่ากับ 1 เช่น 50 = 1, (   )  = 1 
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 

8. นักเรียนท า“ลองท าดู”ตัวอย่างที่ 2 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 

9. นักเรียนท าแบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 
เป็นการบ้าน   
 
ขั้นลงมือท า (Doing)  

10. นักเรียนจับคู่ท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 1.1 เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม 
ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 

11. ครูสุ่มนักเรียนออกมาและร่วมกันเฉลยแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 1.1 เรื่อง เลขยกก าลังที่มี 
เลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มในคาบเรียน 
 
 
 

1. ครูถามค าถามนักเรียนเพื่อสรุปความรู้เรื่องเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม ดังนี้                        

                ถ้าก าหนดให้ a, b แทนจ านวนใด ๆ และ m, n แทนจ านวนเต็มบวก เลขยกก าลังคืออะไร 
(แนวตอบ : การคูณจ านวนนั้นซ้ า ๆ กัน) 

     “a ยกก าลัง n” มีความหมายว่าอย่างไร 
(แนวตอบ :             ⏟          

  ตัว

) 

     
aa nm

มีค่าเท่ากับเท่าใด 

(แนวตอบ : a nm  ) 

     
 nma

มีค่าเท่ากับเท่าใด 

(แนวตอบ : amn) 

      
nab มีค่าเท่ากับเท่าใด 

(แนวตอบ : ba nn  ) 

ขั้นสรุป 

 



 
 

     

n

b

a









 มีค่าเท่ากับเท่าใด 

(แนวตอบ : 
n
n

b
a

) 

     a
a

n

m

มีค่าเท่ากับเท่าใด 
(แนวตอบ : a nm ) 

 
การวัดและประเมินผล 

รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 
การประเมินก่อนเรียน 
     - แบบทดสอบก่อน
เรียน  หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 
เลขยกก าลัง 

 
- ตรวจแบบทดสอบก่อน
เรียน 

 
- แบบทดสอบก่อนเรียน 

 
- ประเมินตามสภาพ
จริง 

การประเมินระหว่าง    
การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
     1) เลขยกก าลังที่มี 
เลขชี้ ก าลังเป็นจ านวนเต็ม 

 
 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 1.1 
 

 
 
- แบบฝึกทักษะ 1.1 
 

 
 
- ร้อยละ 60 ผ่าน
เกณฑ์ 

     2) พฤติกรรมการ 
        ท างานรายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม  
  การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     3) พฤติกรรมการ 
        ท างานกลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม  
  การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     4) คุณลักษณะอันพึง 
        ประสงค์ 
 

- สังเกตความมีวินัย   
  รับผิดชอบ ใฝ่เรียนรู้              
  และมุ่งมั่นในการท างาน 

- แบบประเมิน  
  คุณลักษณะ            
  อันพึงประสงค์ 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 
สื่อ/แหล่งการเรียนรู้    
    สื่อการเรียนรู ้
     1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 
     2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 1.1 เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม 
     3) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง  
    แหล่งการเรียนรู ้
      - 



 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 2 
รายวิชา คณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5            ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เรื่อง เลขยกก าลัง                                   จ านวน 12 ชั่วโมง 
เรื่อง รากที่ n ของจ านวนจริง                       จ านวน 4 ชั่วโมง 
ผู้สอน นางสาววัชรินทร์พร  วินทะไชย                        โรงเรียนสตรีศึกษา 

มาตรฐาน/ตัวชี้วัด 
  ค 1.1 ม.5/1  เข้าใจความหมายและใช้สมบัติเกี่ยวกับการบวก การคูณ การเท่ากัน และการไม่เท่ากัน
ของจ านวนจริงในรูปกรณฑ์  และจ านวนจริงในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 
 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 1. บอกสมบัติของรากท่ี n ของจ านวนจริงได้ (K) 
 2. แสดงวิธีท าหาผลบวก ผลตา่ง ผลคูณ และผลหารของจ านวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์ได้ (P) 
 3. สามารถน าความรู้เกี่ยวกับการด าเนินการของจ านวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์เพ่ือสื่อความหมายทาง
คณิตศาสตร์ได้ (P)  

4. ตั้งใจและรับผิดชอบต่อหน้าที่ท่ีได้รับมอบหมาย (A) 
 
สาระการเรียนรู้ 

รากท่ี n ของจ านวนจริง เมื่อ n เป็นจ านวนนับที่มากกว่า 1 
  
สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 
 การหารากที่ n ของจ านวนจริงโดยใช้บทนิยาม และค่าหลักของรากท่ี n ของจ านวนจริงจะมีเพียง           
ค่าเดียวเท่านั้น  
 การหาผลบวก ผลต่าง ผลคูณ  และผลหารของจ านวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์โดยใช้สมบัติของรากท่ี n 
ของจ านวนจริง                                  
 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
   1) ทักษะการน าความรู้ไปใช้ 
   2) ทักษะการเชื่อมโยง 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ     
2. ใฝ่เรียนรู้   
3. มุ่งม่ันในการท างาน 

 



 
 

กิจกรรมการเรียนรู้ 
 แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : Concept  Based  Teaching 
 
 
 
 
 
ขั้นการใช้ความรู้เดิมเชื่อมโยงความรู้ใหม่ (Prior Knowledge) 
    1. ครูกล่าวทบทวนความรู้เกี่ยวกับเรื่องเลขยกก าลังในชั่วโมงท่ีผ่านมา ดังนี้ 

     รากที่ n ของจ านวนจริง โดยทบทวนจาก investigation จะเห็นได้ว่า  
1) จ านวนจริงใด ๆ เขียนในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มบางจ านวนสามารถ 

จัดได้ท้ังฐานที่เป็นจ านวนบวก และฐานที่เป็นจ านวนลบ เช่น 81 = 
43 หรือ 81 =  

43 ซึ่งจะเรียก                 
3 และ  -3 ว่าเป็นรากที่ 4 ของ 81 

2) แต่บางจ านวนจัดได้เฉพาะฐานที่เป็นจ านวนบวกหรือฐานที่เป็นจ านวนลบอย่างใด 

อย่างหนึ่งเท่านั้น เช่น 27 = 
33  เรียก 3 ว่า เป็นรากที่ 3 ของ 27 หรือ -27 =  

33 ซึ่งจะเรียก -3  
ว่าเป็น รากที่ 3 ของ -27  

     ค่าหลักของรากที่ n ของจ านวนจริง 

ในกรณีทั่วไปมีข้อสรุปเกี่ยวกับค่าหลักของรากท่ี n ของจ านวนจริง x หรือ n x ดังนี้ 

1) ถ้า x = 0 แล้ว n x = 0  

2) ถ้า x>0  แล้ว n x  เป็นจ านวนจริงบวก 

3) ถ้า x<0  แล้ว n เป็นจ านวนคี่ แล้ว n x  เป็นจ านวนจริงลบ 

    สมบัติของรากท่ี n ของจ านวนจริง 
 ให้ a และ b เป็นจ านวนจริงที่มีรากที่  n และ n เป็นจ านวนเต็มที่มากกว่า 1 

 1)  nn a = a เมื่อ 
n a เป็นจ านวนจริง 

  2) 
n na = 

a เมื่อ a 0

a เมื่อ a 0 และ n เป็น จ านวนค่ีบวก

a เมื่อ a 0 และ n เป็น จ านวนคู่บวก





   

3) 
n ab   =  

nn ba 
 

ชั่วโมงที่ 1 

ขั้นน า 



 
 

4) 
n

b

a

   =  n

n

b

a

         เมื่อ b ≠ 0 
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding)  

2. นักเรียนศึกษาและท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 3,4,5 และ 6 เรื่องรากท่ี n ของจ านวนจริง,  
ค่าหลักของรากที่ n ของจ านวนจริง และสมบัติของรากที่ n ของจ านวนจริงในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง              
 

 
 

  
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

1. ครูยกตัวอย่างการหาผลบวกและผลต่างของจ านวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์ โดยการใช้ค าถามดังนี้  

    52045   แต่ละพจน์มีเครื่องหมายกรณฑ์อันดับเดียวกันหรือไม่ และมีจ านวน
ภายในกรณฑ์เป็นจ านวนเดียวกันหรือไม่ 
     (แนวตอบ : มีเครื่องหมายกรณฑ์อันดับเดียวกันคือ อันดับสอง แต่จ านวนภายในกรณฑ์ไม่
เป็นจ านวนเดียวกัน) 

    นักเรียนสามารถจัด 52045   ให้อยู่ในรูปอย่างง่ายได้อย่างไร 

     (แนวตอบ : 55253  ) 

 2. ครูอธิบายจากตัวอย่างจะเห็นว่า 55253    มีเครื่องหมายกรณฑ์อันดับเดียวกัน  
คืออันดับสองและมีจ านวนภายในกรณฑ์เหมือนกัน คือ 5 และสามารถใช้สมบัติการแจกแจงในการดึงตัวร่วม

5    ได้ดังนี้ 

     55253  =   5123  = 54  
3. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า “การหาผลบวกและผลต่างของจ านวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์ อันดับของ

กรณฑ์ต้องเป็นอันดับเดียวกัน และจ านวนที่อยู่ภายใต้กรณฑ์ต้องเป็นจ านวนเดียวกัน ซึ่งจ านวนที่น ามา 
บวกลบกันจะต้องจัดให้อยู่ในรูปอย่างง่ายก่อน”เช่น 

  
333 4026255  = 

3 33 43 5255 2   

     = 
333 52555        

     =   3 5251   

     = 
34 5    

ขั้นสอน 

ชั่วโมงที่ 2 



 
 

 4. ครูกล่าวว่า นอกจากการหาผลบวกและผลต่างของจ านวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์แล้ว นักเรียน 
ยังสามารถหาผลคูณและผลหารของจ านวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์ โดยมีเงื่อนไขว่าจะต้องมีอันดับของกรณฑ์ 
ที่เท่ากันก่อน แล้วใช้สมบัติของรากท่ี n จากนั้นครูยกตัวอย่างบนกระดานแล้วถามค าถามดังนี้  

    842   กรณฑ์ที่จะน ามาคูณกันมีเครื่องหมายกรณฑ์อันดับเดียวกันหรือไม่ 
(แนวตอบ มีเครื่องหมายกรณฑ์อันดับเดียวกัน คือกรณฑ์อันดับสอง) 

     
3

3

625

กรณฑ์ที่จะน ามาหารกันมีเครื่องหมายกรณฑ์อันดับเดียวกันหรือไม่ 
(แนวตอบ มีเครื่องหมายกรณฑ์อันดับเดียวกัน คือกรณฑ์อันดับสาม) 

 5. ครูอธิบายว่า จากตัวอย่างข้างต้นการหาผลคูณ และผลหารของจ านวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์
สามารถหาค่าได้โดยใช้สมบัติของ     รากที่ n ดังนี้ ให้ a และ b เป็นจ านวนจริงที่มีรากที่ n และ  
n เป็นจ านวนเต็มบวกท่ีมากกว่า 1 

            1) 
n ab = 

nn ba   เช่น 842  = 222222  = 8 

             2) 
n

b

a

= n

n

b

a

 , b ≠ 0 เช่น 
3

5

625

= 3

3

5

625

= 5 
6. ครูอธิบายเรื่อง การหาผลคูณและผลหารของจ านวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์ คือ อันดับของกรณฑ์

ต้องเป็นอันดับเดียวกัน โดยใช้สมบัติของรากท่ี n เช่น 

   3

33

40

2525 

= 
3

40

2525 

 

          = 
3

8

125

 

          = 
3

3

3

2

5

 

          = 2

5

 
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding)   

7. นักเรียนศึกษาและท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 7 และ8 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 

 
 
 



 
 

 
 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

8. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน ท ากิจกรรมดังนี้ 

     ให้ศึกษาตัวอย่างที่ 9 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 
เลขยกก าลังและท ากิจกรรม Class Discussion แล้วตอบค าถามจากกิจกรรมในแต่ละข้อ 
     9. ครูสรุปจากกิจกรรมว่า “ผลคูณของจ านวนอตรรกยะสองจ านวนใด ๆ ที่อยู่ในรูปการคูณของ 
  aapaqp    เมื่อ p, q และ a เป็นจ านวนตรรกยะใดๆ และ a > 0 จะได้ผลลัพธ์เป็น 

จ านวนตรรกยะ ซึ่งจะเรียก aqp    ว่าเป็นสังยุค ของ aqp    จากนั้นเชื่อมโยงความรู้เรื่องสังยุคว่า
สามารถน าไปใช้ในการจัดรูปที่ท าให้ตัวส่วนไม่ติดกรณฑ์ซึ่งจะได้ศึกษาในตัวอย่างถัดไป” 

10. ครูทบทวนเรื่องสังยุคของจ านวนจริงโดยตั้งค าถามดังนี้ 

       สังยุคของ 325  คือจ านวนใด 

   (แนวตอบ : 325 ) 

       สังยุคของ 72  คือจ านวนใด 

  (แนวตอบ : 72  ) 

       สังยุคของ 752  คือจ านวนใด 

  (แนวตอบ : 752  ) 

       สังยุคของ 825  คือจ านวนใด 

  (แนวตอบ : 825  ) 
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding)   

11. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 10 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง การเขียนจ านวนให้อยู่ในรูปอย่างง่ายและตัวส่วนไม่ติดกรณฑ์  
โดยแนะน านักเรียนให้ดูกรอบ Problem Solving Tip    เพ่ือช่วยในการท าโจทย์  

12. ครูอธิบายตัวอย่างที่ 11 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 
เลขยกก าลัง เพ่ือให้นักเรียนเข้าใจโจทย์ที่ต้องใช้สังยุคในการหาค าตอบ แล้วสามารถใช้สังยุคในการประยุกต์ใช้
กับโจทย์อ่ืน ๆ ได้ดังตัวอย่างที่ 12 – 14 จากนั้นถามค าถามดังนี้ 

 
 

ชั่วโมงที่ 3 



 
 

       นักเรียนสามารถเขียน 3

12

 ให้อยู่ในรูปที่ตัวส่วนไม่ติดกรณฑ์ได้อย่างไร 

(แนวตอบ : 3

3

3

12


 = 3

312

= 34 ) 

       สังยุคของ 35 เป็นจ านวนใด 

(แนวตอบ : 5 3  เป็นสังยุคของ 5 3 ) 

       นักเรียนสามารถใช้วิธีใดในการแยกตัวประกอบของ  253 ได้อย่างไร 

(แนวตอบ : ใช้วิธีก าลังสองสมบูรณ์ คือ  
2ba = 

22 bab2a  )  
      
ขั้นลงมือท า (Doing)                                                                                        

13. นักเรียนจับคู่ท ากิจกรรม“ลองท าดู” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง  

14. ครูสุ่มนักเรียนออกมาและร่วมกันเฉลยแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 1.1 จากชั่วโมงท่ีผ่านมา
เกี่ยวกับเรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม ในคาบเรียน   

 
 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

14. ครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติม โดยให้นักเรียนหาค่าของ y ที่ส่วนไม่ติดกรณฑ์ ดังนี้ 

       27y = 35y   

(แนวตอบ : 27y = 35y   

     27y 5y = 3  

          527y  = 3  

              y   
 527

3


  

         
 

 
 527

527

527

3







  

             

 

   
2 2

3 27 5

27 5

 


 

ชั่วโมงที่ 4 

= 



 
 

    y   
527

1581




       

        
22

159 
  

15. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 13 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง แล้วสรุปลงในสมุด 
   16. ครูทบทวนเรื่องการแยกตัวประกอบพหุนามก่อนจะให้นักเรียนท ากิจกรรม Thinking Time ดังนี้ 
            1) การแยกตัวประกอบโดยใช้สมบัติการแจกแจง : ab + ac = a(b + c) 

            2) การแยกตัวประกอบโดยใช้วิธีก าลังสองสมบูรณ์:  
22 bab2a  =  

2ba  

      3) การแยกตัวประกอบโดยใช้วิธีก าลังสามสมบูรณ์:  
3223 bab3ba3a  =  

3ba  

            4) การแยกตัวประกอบโดยใช้วิธีผลต่างก าลังสอง: 
22 ba  = (a – b)(a+b)  

            5) การแยกตัวประกอบโดยใช้วิธีผลต่างก าลังสาม: 
33 ba  =   22 babba a   

            6) การใช้สูตรเพื่อหาค าตอบของสมการ cbxax2  = 0 ; 
a

acb
x

b
2

4
2


     

เมื่อ a, b และ c เป็นค่าคงตัว  
17. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 14 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  

หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง จากนั้นครูอธิบายเพ่ิมเติมว่า “ค่าของตัวแปรที่ได้จากการยกก าลังสอง 
บางค่าอาจจะไม่เป็นค าตอบของสมการ ดังนั้นจึงจ าเป็นต้องตรวจค าตอบเสมอ” 

18. นักเรียนหาเซตค าตอบของสมการ 12x6 2  = 3x แล้วถามค าถามเพ่ือตรวจสอบความเข้าใจ
ของนักเรียนดังนี้  

       12x6 2  = 3x  มีอันดับกรณฑ์คือเท่าใด 
     (แนวตอบ : อันดับกรณฑ์ คือ 2) 

       
 22 12x6 

=  
2x3  มีค่าเท่าใด 

(แนวตอบ : 
2 29x 6x 12   = 12x3 2  = 0) 

       12x3 2  = 0 สามารถแยกตัวประกอบได้อย่างไร แล้ว x มีค่าเท่าใด 

(แนวตอบ : 12x3 2  = 0 =  4x3 2   = 3(x-2)(x+2)  แล้ว x มีค่าเท่ากับ -2 และ 2) 
 
 
 



 
 

       เมื่อน าค่า x = 2 ไปตรวจสอบค าตอบของสมการ 12x6 2  = 3x  จะเป็นจริงหรือไม่ 
(แนวตอบ : สมการเป็นจริง เพราะ  

    1226 2  = 3(2)  

        1224  = 6  
                                       6 = 6)   

       เมื่อน าค่า x = -2 ไปตรวจสอบค าตอบของสมการ 12x6 2  = 3x  จะเป็นจริงหรือไม่ 
(แนวตอบ : สมการไม่เป็นจริง เพราะ 

                    1226 2  = 3(-2)  

        1224  = -6  
                                        6 = -6      (ไม่จริง) 
 

       เซตค าตอบของสมการ 12x6 2  = 3x คือเท่าใด 

(แนวตอบ :  2 ) 
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 

19. นักเรียนท าใบงานที่ 1.2.1 เรื่อง รากที่ n ของจ านวนจริง ในคาบเรียน 
20. นักเรียนท าแบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่1 เรื่อง เลขยกก าลัง 

เป็นการบ้าน 
 
ขั้นลงมือท า (Doing) 

21. นักเรียนแบ่งกลุ่ม ๆ ละ 3-4 คน คละความสามารถทางคณิตศาสตร์ โดยให้นักเรียนแต่ละกลุ่ม
ช่วยกันท าแบบฝึกทักษะ 1.2  เรื่อง รากที่ n ของจ านวนจริงในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 
 
 
 
 
 
 
 



 
 

 
            
                      

1. ครูถามนักเรียนเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง การบวก การลบ การคูณ และการหารของจ านวนจริงที่อยู่ใน
รูปกรณฑ์ ดังนี้ 
           ให้ a และ b เป็นจ านวนจริงที่มีรากที่ n และ n เป็นจ านวนเต็มมากกว่า 1 

     aqap   เท่ากับเท่าใด 

(แนวตอบ :   aqp  ) 

     aqap  เท่ากับเท่าใด 

(แนวตอบ :   aqp ) 

     สามารถหาผลคูณและผลหารของจ านวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์ได้อย่างไร 
(แนวตอบ : กรณฑ์ท่ีน ามาคูณและหาร จะต้องมีอันดับของกรณฑ์ท่ีเท่ากัน โดยใช้สมบัติของ 

รากที่ n) 

     สังยุคของ aqp   เท่ากับเท่าใด 

(แนวตอบ : aqp  ) 
  

ขั้นสรุป 



 
 

การวัดและประเมินผล 
รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 

การประเมินระหว่าง    
การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
     1) รากที่ n ของ 
        จ านวนจริง 

 
 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 1.2 
- ตรวจใบงานที่ 1.2.1 

 
 
- แบบฝึกทักษะ 1.2 
- ใบงานที่ 1.2.1 

 
 
- ร้อยละ 60 ผ่าน
เกณฑ์ 
- ร้อยละ 60 ผ่าน
เกณฑ์ 

     2) พฤติกรรมการ 
        ท างานรายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม  
  การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     3) พฤติกรรมการ 
        ท างานกลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม  
  การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     4) คุณลักษณะอันพึง    
        ประสงค์ 
 

- สังเกตความมีวินัย   
  รับผิดชอบ ใฝ่เรียนรู้               
  และมุ่งมั่นในการท างาน 

- แบบประเมิน  
  คุณลักษณะ            
  อันพึงประสงค์ 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 
สื่อ/แหล่งการเรียนรู้    
    สื่อการเรียนรู ้

1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 
        2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 1.2 เรื่อง รากที่ n ของจ านวนจริง 
         3) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 
         4) ใบงานที่ 1.2.1 เรื่อง รากที่ n ของจ านวนจริง 
    แหล่งการเรียนรู ้
 - 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 

 ใบงานที่ 1.2.1 
 

เรื่อง รากที่ n ของจ านวนจริง 
 
ค าชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 
1. จงหาค่าของจ านวนต่อไปนี้ 
1) รากท่ี 5 ของ -3,125 
    ............................................................................................................................. ..........................................          
2) รากท่ี 4 ของ 0.1296 
    ............................................................................................................................. ..........................................          

3) 
3 331,1  

    .......................................................................................................................................................................           

4) 
4

256

2401


 
     ......................................................................................... ..............................................................................            

5) 
n n 2na b  เมื่อ n เป็นจ านวนคู่บวก 

     ............................................................................................................................. ..........................................            
         
2. จงเขียนจ านวนต่อไปนี้ในรูปอย่างง่าย 

1) √ 0 √ 0 √  
     ...................................................................................................................................... .................................           

2) √    
 √  √   

 √  √  
     ............................................................................................................................. ..........................................                     

3) √   
 √   

 √   
     .......................................................................................................................................................................           
              
4) 
     ............................................................................................................................. ..........................................           
             
5)    
     .......................................................................................................................................................................                      
        

√12   √72

√6 
 

√1964    √144    √3434    √44

√24     √494  



 
 

-
4

7
 

 

เฉลย  ใบงานที่ 1.2.1 
 

เรื่อง รากที่ n ของจ านวนจริง 
 
ค าชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 
1. จงหาค่าของจ านวนต่อไปนี้ 

1) รากที่ 5 ของ -3,125 
                     -5               
   2) รากที่ 4 ของ 0.1296 
                -0.6  และ  0.6      

      3) 
3 331,1  

  -11       

4) 
4

256

2401


 
 
               

5)  √  b      เมื่อ n เป็นจ านวนคู่บวก  

            | |b         
2. จงเขียนจ านวนต่อไปนี้ในรูปอย่างง่าย 

    1) √ 0 √ 0 √    

 √               √           0  

    2)  √    
 √  √   

 √  √  

 √       
  √        √    

  √                   

   3) √   
 √   

 √   

 √             √              
4)   
 
 

              
 

                  
     

√12   √72

√6 
 

 
22 × 3 × 23 × 32 

2 × 3
= √24×32 =12 



 
 

 5)      
 
 
   
 
        

       √                  
 

√1964    √144    √3434    √44

√24     √494  

√1964    √144    √3434    √44

√24     √494  



 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 3 
รายวิชา คณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5            ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เรื่อง เลขยกก าลัง                                   จ านวน 12 ชั่วโมง 
เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ                   จ านวน 5 ชั่วโมง 
ผู้สอน นางสาววัชรินทร์พร  วินทะไชย                        โรงเรียนสตรีศึกษา 

มาตรฐาน/ตัวชี้วัด 
  ค 1.1 ม.5/1  เข้าใจความหมายและใช้สมบัติเกี่ยวกับการบวก การคูณ การเท่ากัน และการไม่เท่ากัน
ของจ านวนจริงในรูปกรณฑ์  และจ านวนจริงในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 
 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 
   1. บอกสมบัติของเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ และน าไปใช้ได้ (K) 
  2. สามารถเขียนจ านวนที่อยู่ในรูปเลขยกก าลังให้อยู่ในรูปกรณฑ์ และเปลี่ยนจ านวนที่อยู่ในรูปกรณฑ์ 
ให้อยู่ในรูปเลขยกก าลังได้ (K)  
   3. สรุปความรู้เรื่องสมบัติของเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะไปใช้ 
ในการแก้โจทย์ปัญหาได้ (K) 
   4. มีทักษะในการใช้สมบัติของเลขยกก าลังในการประยุกต์ใช้ได้ (P) 
   5. ตั้งใจและรับผิดชอบต่อหน้าที่ท่ีได้รับมอบหมาย (A) 

 
สาระการเรียนรู้ 
  เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 
 
สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 
      เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ เป็นเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นเศษส่วน โดยมี 
ตัวเศษเท่ากับ 1 ซึ่งม ี
  บทนิยาม คือ    

  ถ้า a เป็นจ านวนจริง n เป็นจ านวนเต็มที่มากกว่า 1 และ a มีรากท่ี n แล้ว a n

1

= n a   

  ถ้า a เป็นจ านวนจริง m และ n เป็นจ านวนเต็มที่  n > 0  และ 
n

m
 เป็นเศษส่วนอย่างต่ า จะได้ว่า 

1) a n

m

= 

m

n

1

a













= mn a    

  2) a n

m

=   n
1ma =n ma  



 
 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

1.  ความสามารถในการสื่อสาร 
2.  ความสามารถในการคิด 
    1) ทักษะการน าความรู้ไปใช้ 
    2) ทักษะการเชื่อมโยง 
    3) ทักษะการให้เหตุผล 
3.  ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝ่เรียนรู้   
3. มุ่งม่ันในการท างาน 

 
กิจกรรมการเรียนรู้ 
 แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธีการสอน/เทคนิค : Concept  Based  Teaching 
 

 

ขั้นการใช้ความรู้เดิมเชื่อมโยงความรู้ใหม่ (Prior Knowledge)      
  1. ครูกล่าวทบทวนความรู้เกี่ยวกับเรื่องเลขยกก าลังโดยยกตัวอย่างดังนี้ 

     สมบัติของรากท่ี n ของจ านวนจริง เช่น 
 1) 93   

 (แนวตอบ : 93  = 27 ) 
 2) 24  

 (แนวตอบ : 24 = 212  = 2223  = 232  = 62 ) 

 3) 43 1627   

 (แนวตอบ : 43 1627   = 43 2222333   

        = 4 43 3 23   

        = 23   
        = 6 

      การบวก การลบ การคูณ และการหารของจ านวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์ 
  1) 2040   
    (แนวตอบ : 2040  = 5225222   
           = 52522   

           = 2 10 2 5  

ชั่วโมงที่ 1 



 
 

  2) 2045   
 (แนวตอบ : 2045  = 522533   

           = 5253   
           =   523  

           = 5   
  3) 235        

 (แนวตอบ : 235   = 30 ) 

   4) 
4

4

16

625
 

(แนวตอบ : 
4

4

16

625
= 

4

4

2222

5555




 = 

2

5
) 

     สังยุคของจ านวนจริง 
1) สังยุคของ 962   
(แนวตอบ : สังยุคของ 962  = 962  ) 
2) สังยุคของ 725   
(แนวตอบ : สังยุคของ 725  = 725  ) 

      2. ครูทบทวนความรู้เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มในระดับชั้นมัธยมศึกษาตอนต้น 
ซึ่งในระดับชั้นนี้ขอบเขตของเลขชี้ก าลังจะเกี่ยวกับเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 
 

 

ขั้นรู้ (Knowing) 
  1. นักเรียนจับคู่แล้วศึกษากิจกรรม Class Discussion จากนั้นครูและนักเรียนสรุปเป็นบทนิยามที่ว่า  

    “ถ้า a เป็นจ านวนจริง n เป็นจ านวนเต็มที่มากกว่า 1 และ a มีรากท่ี n แล้ว a n
1

= n a ” 

  2. ครูกล่าวเพ่ิมเติมว่า “a n
1

เป็นค่าหลักของรากท่ี n ของ a และ  
n

a n
1








 = a” แล้วยกตัวอย่าง 

เพ่ือให้สอดคล้องกับบทนิยาม   ดังนี้ 

     2
1

7 = 7   และ  

2

7 2

1














=7  

       3
1

5 = 3 5  และ 
3

3
1

5 







 = -5 

ขั้นสอน 



 
 

 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 

   3. นักเรียนศึกษากิจกรรม Thinking Time ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง โดยครูตั้งค าถามว่าเงื่อนไขท่ีก าหนดในแต่ละข้อนั้นสามารถหาค าตอบ 
ได้หรือไม่ โดยสรุปลงในสมุด 

 
 
 
ขั้นรู้ (knowing) 

4. ครูยกตัวอย่างที่ 15 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1  

เลขยกก าลัง และอธิบายการหาค่าเลขยกก าลังเพ่ือให้สอดคล้องกับบทนิยาม a n
1

= n a  ดังนี้ 

     จงท าให้ค่าของ 2
1

25  สอดคล้องกับบทนิยาม a n
1

= n a  

(แนวตอบ : 2
1

25 = 25 =5) 

     จงท าให้ค่าของ 3
1

64  สอดคล้องกับบทนิยาม a n
1

= n a  

(แนวตอบ : 3
1

64 = 3 64 =4) 

     จงท าให้ค่าของ 5
1

243  สอดคล้องกับบทนิยาม a n
1

= n a  

(แนวตอบ : 5
1

243 = 5 243 = -3) 
     5. นักเรียนจับคู่ศึกษากิจกรรม Investigation และตอบค าถามจากกิจกรรมจนสรุปเป็นกรณีท่ัวไปว่า  

            “ถ้า a เป็นจ านวนจริง m, n เป็นจ านวนเต็มที่ n > 0 และ 
n

m
 เป็นเศษส่วนอย่างต่ า และ n

1
a เป็น

จ านวนจริงจะได้ว่า  

     n
m

a  = 

m

n

1

a













 =   mn a  

     n
m

a  =  n
1ma   =  n ma  ” 

     จากนั้นครูสรุปจากบทนิยามว่า  mn a = n ma  

      6. ครูอธิบายความรู้เสริมจากกรอบ ATTENTION และอธิบายว่า “จากบทนิยาม n
m

a  ถ้า m < 0 
แล้ว a จะต้องไม่เท่ากับ 0” 
 

ชั่วโมงที่ 2 



 
 

      7. ครูอธิบายเพิ่มเติมจากบทนิยามว่า ถ้า a เป็นจ านวนจริง m, n เป็นจ านวนเต็มที่มากกว่า 1  

และ 
n

m
  เป็นเศษส่วนอย่างต่ า และ n

1
a เป็นจ านวนจริง จะได้ว่า  

      n
m

a = 

m1

na
 
 
 
 

=   mn a   และ   n
m

a   =   n
1ma   = n ma  

และสรุปจากบทนิยามว่า  mn a =  n ma   เช่น   43 5  =  3 45  

 
ขั้นเข้าใจ(Understanding) 

  8. นักเรียนท า“ลองท าดู”ของตัวอย่างที่ 15 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลังเป็นการบ้าน 

 
 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

9. ครูอธิบายเพิ่มเติมในกรอบ ATTENTION ว่า “จากบทนิยามของ n
m

a  ถ้า m < 0 แล้ว a จะต้อง 
ไม่เท่ากับ 0 เช่น  

       5
1

0


= 
1

5
1

0










= 0 1 = 

0

1
จะไม่มีความหมายทางคณิตศาสตร์”  

   10. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 16 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง  แล้วให้นักเรียนเขียนจ านวนที่อยู่ในรูปกรณฑ์ให้อยู่ในรูปเลขยกก าลัง ดังนี้ 

       จงเขียน 6  ให้อยู่ในรูปของเลขยกก าลัง 

 (แนวตอบ : 6 เขียนในรูปเลขยกก าลังได้เป็น 2
1

6 ) 

       จงเขียน 3 55 ให้อยู่ในรูปของเลขยกก าลัง 

 (แนวตอบ : 3 55 เขียนในรูปเลขยกก าลังได้เป็น 
5
35 ) 

       จงเขียน 5 312 ให้อยู่ในรูปของเลขยกก าลัง 

 (แนวตอบ : 5 312 เขียนในรูปเลขยกก าลังได้เป็น 
3
512 ) 

 
 

ชั่วโมงที่ 3 



 
 

   11. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 17 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง  จากนั้นครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติม แล้วเขียนจ านวนที่อยู่ในรูปเลขยกก าลัง 
ให้อยู่ในรูปกรณฑ์ ดังนี้ 

       จงเขียน 4
1

34   ให้อยู่ในรูปกรณฑ์ 

 (แนวตอบ : 4
1

34  เขียนในรูปกรณฑ์ได้เป็น 4 34 ) 

        จงเขียน   5
3

56   ให้อยู่ในรูปกรณฑ์ 

 (แนวตอบ :   5
3

56  เขียนในรูปกรณฑ์ได้เป็น  5 356  ) 

       จงเขียน 2
5

11   ให้อยู่ในรูปกรณฑ์ 

 (แนวตอบ : 2
5

11  เขียนในรูปกรณฑ์ได้เป็น 511 =  511 ) 

 
ขั้นเข้าใจ(Understanding) 
  12. นักเรียนท า “ลองท าดู”ของตัวอย่างที่ 16 และ 17 ในหนังสือเรียนหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5  หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 
 
ขั้นลงมือท า(doing) 

13. นักเรียนจับคู่แล้วช่วยกันหาค่าของ x ว่าอยู่ในช่วงใด ถ้า 
2

x

10

9
  = 

3
1

216

125 








  

โดยแสดงวิธีท าลงในสมุด 
       

 
 

ขั้นรู้ (Knowing)  
  14. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 18 ในหนังสือเรียนหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง จากนั้นครูชี้แนะกรอบ Problem Solving Tip ในการท าโจทย์ว่า  
“เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะซึ่งตัวส่วนของเลขชี้ก าลังจะเป็นค่ารากเสมอ”  
    15. ครูยกตัวอย่างที่ 19 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1  
เลขยกก าลังและอธิบายขั้นตอนอย่างละเอียด จากนั้นกล่าวเพ่ิมเติมว่า “การเขียนจ านวนที่อยู่ในรูปกรณฑ์ 
ให้อยู่ในรูปเลขยกก าลังซึ่งมีฐานของเลขยกก าลังเป็นตัวแปรจะใช้หลักการเดียวกันกับตัวอย่างที่ 18 ที่มีฐาน
ของเลขยกก าลังเป็นตัวเลข”  
 

ชั่วโมงที่ 4 



 
 

   16. ครูทบทวนความรู้เกี่ยวกับสมบัติของเลขยกก าลังเมื่อเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม ดังนี้ 
ก าหนดให้ a และ b เป็นจ านวนจริง m และ n เป็นจ านวนเต็ม 
          1)  aa nm  = a nm  

         2) 
a
a

n

m
= a nm  

          3)  nma = amn  เมื่อ a ≠ 0 

           4) n na b =  
nab  

         5) 
b
a

n

n
= 

n

b

a







 เมื่อ b ≠ 0           

    17. ครูยกตัวอย่างที่ 20 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1  
เลขยกก าลัง และอธิบายวิธีท าแต่ละข้ันตอนเพ่ือให้สอดคล้องกับสมบัติ 3 ของเลขยกก าลังในกิจกรรม 
Thinking Time 

18. ครูอธิบายเรื่อง การใช้สมบัติของเลขยกก าลัง ในตัวอย่างที่ 21 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลังว่าใช้สมบัติ 1 และสมบัติ 3 ในการจัดให้อยู่ในรูปอย่างง่าย 
แล้วตั้งค าถามดังนี้  

  ข้อ 1) ใช้สมบัติเลขยกก าลังสมบัติใดในการหาค าตอบ 

  (แนวตอบ: สมบัติ  nma = amn  และสมบัติ aa nm  = a nm )  

  ข้อ 2) ใช้สมบัติเลขยกก าลังสมบัติใดในการหาค าตอบ 

  (แนวตอบ สมบัติ  nma = amn  และสมบัติ aa nm  = a nm ) 

     19. ครูยกตัวอย่างที่ 22 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1  
เลขยกก าลัง แล้วถามค าถาม ดังนี้ 

          ข้อ 1) ใช้สมบัติเลขยกก าลังสมบัติใดในการหาค าตอบ 

  (แนวตอบ สมบัติ  nma = amn  และสมบัติ a 1 = 
a

1
) 

          ข้อ 2) ใช้สมบัติเลขยกก าลังสมบัติใดในการหาค าตอบ 

  (แนวตอบ สมบัติ  nma = amn  และสมบัติ 
a
a

n

m
= a nm ) 

 
 
 
 



 
 

   20. ครูยกตัวอย่างสมการของเลขยกก าลังบนกระดานแล้วถามค าถามนักเรียน ดังนี้ 

      3x = 35 ค่า x จะมีค าตอบเป็นเท่าใด 

          (แนวตอบ x มีค่าเท่ากับ 5) 

        2y = 28ค่า y จะมีค าตอบเป็นเท่าใด 

             (แนวตอบ y มีค่าเท่ากับ 8) 
   21. ครูอธิบายว่า “สมการเลขยกก าลังดังกล่าวใช้หลักการเทียบสมการทั้งสองข้าง โดยพิจารณา 

ฐานและเลขชี้ก าลัง ถ้าฐานทั้งสองข้างเท่ากันแล้วเลขชี้ก าลังจะต้องเท่ากันด้วย ซึ่งในกรณีทั่วไปการแก้สมการ
เลขยกก าลังสามารถท าได้โดยเปลี่ยนฐานของเลขชี้ก าลังทั้งสองข้างให้เท่ากันตามบทนิยามดังนี้  
ถ้าax =an  แล้ว x=n เมื่อ a, n เป็นจ านวนจริง  โดยที่ a > 0 และ a ≠ 1” 

22. ครูยกตัวอย่างที่ 23 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1  
เลขยกก าลัง แล้วให้พิจารณาเลขยกก าลังในแต่ละข้อว่ามีฐานเท่ากันหรือไม่ ถ้าไม่เท่าสามารถจัดฐานให้เท่ากัน
โดยใช้วิธีการแยกตัวประกอบ เมื่อฐานเท่ากันแล้วก็สามารถน าเลขชี้ก าลังมาเท่ากันได้ เพื่อให้สอดคล้องกับ 
บทนิยาม ดังนี้ 

  ข้อ 1) นักเรียนสามารถจัด 128 ให้เป็นฐาน 2 นั่นคือ 128 = 27  

        ข้อ 2) นักเรียนไม่สามารถจัด 243 ให้เป็นฐาน 9 ได้ แต่สามารถจัด 243  
และ 9 ให้เป็นฐาน 3 ได้นั่นคือ 9 = 32   และ 243 = 35  

          ข้อ 3) กรณีท่ีฐานเป็นเศษส่วน นักเรียนจะต้องจัดฐานทั้งตัวเศษและตัวส่วนที่มีเลขชี้ก าลัง

เท่ากัน และสามารถจัด 
729

64
ให้เป็นฐาน

9

4
นั่นคือ  

729

64
 = 

3

9

4







  

   23. ครูอธิบายเพิ่มเติมเกี่ยวกับการแก้สมการเลขยกก าลัง ดังนี้ 
         1) ฐานเท่ากัน แต่เลขชี้ก าลังไม่เท่ากัน จะได้ Ax = Ay  x= y 
         2) ฐานไม่เท่ากัน แต่เลขชี้ก าลังเท่ากัน จะได้ Ax = Bx  x= 0 
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 

24.นักเรียนท า“ลองท าดู”ของตัวอย่างที่ 21,22 และ23 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ 
ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 

   25. นักเรียนท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 1.3 เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 
โดยสรุปลงในสมุดส่งภายในคาบเรียน 

   26. นักเรียนท าใบงานที่ 1.3.1 เรื่องเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ เป็นการบ้าน  
   
 
 



 
 

ส่วนประกอบหลักบนเคร่ืองคิดเลข 
1) หน้าจอแสดงผลการท างาน 
2) ปุ่มเปิดเครื่อง 
3) ปุ่ม MODE/SET UP ใช้ส าหรับเลือก
โหมดหรือ ตั้งค่าเครื่อง 
4) ปุ่ม SHIFT ส าหรับเรียกใช้ค าสัง่ที่
เป็นสีเหลืองแล้วตามด้วยปุม่ค าสั่งนั้นๆ 
5) ปุ่ม ALPHA ส าหรับเรยีกใช้ค าสั่งที่
เป็นสีแดงแล้วตามด้วยปุ่มค าสั่งนัน้ๆ 
6) ปุ่มควบคุมทิศทางใช้เลื่อนค าตอบ
หรือแก้ไขค านวณ 
7) ปุ่มฟงัก์ชันและสตูรค านวณ 
8) ปุ่มตัวเลข/เครื่องหมายด าเนินการ 

 
 
 

ขั้นรู้ (Knowing) 
   27. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3 – 4 คน แล้วท ากิจกรรมให้แต่ละกลุ่มน าเครื่องคิดเลขวิทยาศาสตร์

มากลุ่มละ 1 เครื่อง ใช้รุ่นเดียวกันดังรูป 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 โดยอธิบายส่วนประกอบต่าง ๆ บนเครื่องคิดเลข จากนั้นให้แต่ละกลุ่มฝึกกดปุ่มเครื่องคิดเลข
วิทยาศาสตร์ โดยครูใช้  ตัวอย่างที่ 24 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 
เลขยกก าลัง  
      28.  ครูกล่าวเพ่ิมเติมว่า “เรื่องเลขยกก าลังสามารถน าไปใช้กับโจทย์ปัญหาต่าง ๆ ได้ เช่น  
การเคลื่อนที่ต่าง ๆ , การค านวณดอกเบี้ยทบต้น” จากนั้นยกตัวอย่างที่ 25 และ 26 ในหนังสือเรียน 
รายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 

           จากตัวอย่างที่ 25 ใช้บทนิยามใดในการแก้ปัญหา     
              (แนวตอบ : ใช้บทนิยามท่ีว่า ถ้า a เป็นจ านวนจริง n เป็นจ านวนเต็มที่มากกว่า 1  

และ a มีรากท่ี n แล้ว 

1

na = n a ) 
 
 

ชั่วโมงที่ 5 

1 

2

8 

4 

7 



 
 

           จากตัวอย่างที่ 26 ใช้บทนิยามใดในการแก้ปัญหา 
 (แนวตอบ : ใช้บทนิยามท่ีว่า ถ้า a เป็นจ านวนจริง m, n เป็นจ านวนเต็มที่ n > 1  

และ m
n  เป็นเศษส่วนอย่างต่ าและ 

1

na  เป็นจ านวนจริง จะได้ว่า n
m

a =  n
1ma   = n ma ) 

 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 

  29. นักเรียนท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 24,25 และ 26 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง ลงในสมุดเป็นรายบุคคล 

  30. นักเรียนท าแบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง  
เป็นการบ้าน 
 
ขั้นลงมือท า(Doing) 

31. ครูอธิบายเพิ่มเติมเรื่องการใช้เครื่องคิดเลขวิทยาศาสตร์ว่า “ฟังก์ชันการค านวณของเครื่องคิดเลข
แต่ละรุ่นไม่เหมือนกัน นอกจากจะใช้เครื่องคิดเลขวิทยาศาสตร์ในการค านวณแล้ว นักเรียนยังใช้โปรแกรม 
อ่ืน ๆ ในการค านวณ เช่น โปรแกรม Excel โปรแกรม calculator ในเครื่องคอมพิวเตอร์ และโปรแกรม
ออนไลน์ Wolfram”  

32. นักเรียนท าชิ้นงานหน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เรื่อง การน าสมบัติเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลัง 
เป็นจ านวนตรรกยะไปใช้ในการแก้ปัญหา เป็นการบ้าน 
 
 
 
      1. นักเรียนท าแบบทดสอบหลังเรียนหน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 

  2. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่องเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ ดังนี้ 

     นักเรียนสามารถเขียน รากท่ี 2 ของ 25 ในรูปเลขชี้ก าลังได้อย่างไร 

 (แนวตอบ : 25 = 25 2

1

) 

     นักเรียนสามารถเขียน   3
2

64   ในรูปกรณฑ์ได้อย่างไร 

 (แนวตอบ :   3
2

64 =  23 64 ) 

     นักเรียนสามารถหาค่าหลักของรากท่ี (-27) ของ 3 ได้อย่างไร 

 (แนวตอบ : ค่าหลักของรากท่ี (-27) ของ 3 จะได้ว่า    33
1

27 = -27 )  

 

ขั้นสรุป 



 
 

     นักเรียนสามารถแก้สมการ 3
2x2 

= 272  ได้หรือไม่ อย่างไร 
 (แนวตอบ : สามารถแก้สมการได้ โดยท าฐานทั้งสองข้างของสมการให้เท่ากัน แล้วเลขชี้ก าลัง 

จะเท่ากันด้วย 

              3
2x2 

= 272   

    3
2x2 

=  233   

              2x – 2 = 6  
                     x = 4) 

     นักเรียนหาค่าของ x จากสมการ 3
x

= 21x  เป็นเท่าใด 
 (แนวตอบ : x = 0) 

 
การวัดและประเมินผล 

รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 
การประเมินหลังเรียน 
     - แบบทดสอบหลัง
เรียน หน่วยการเรียนรู้ที่ 1   

 
- ตรวจแบบทดสอบ 
  หลังเรียน 

 
- แบบทดสอบหลังเรียน 

 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

การประเมินระหว่าง    
การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
     1) เลขยกก าลังที่มี 
เลขชี้ก าลังเป็นจ านวน 
ตรรกยะ 

 
 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 1.3 
- ใบงานที่ 1.3.1 
 

 
 
- แบบฝึกทักษะ 1.3 
- ใบงานที่ 1.3.1 
 

 
 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
 

     2) พฤติกรรมการ 
        ท างานรายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม  
  การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     3) พฤติกรรมการ 
        ท างานกลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม  
  การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     4) คุณลักษณะอันพึง   
        ประสงค์ 
 

- สังเกตความมีวินัย  
  รับผิดชอบใฝ่เรียนรู้  
  และมุ่งมั่นในการท างาน 

- แบบประเมิน  
  คุณลักษณะ            
  อันพึงประสงค์ 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 
 
 
 
 



 
 

สื่อ/แหล่งการเรียนรู้    
    สื่อการเรียนรู ้
  1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 

2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 1.3 เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 
3) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง 
4) ใบงานที่ 1.3.1 เรื่องเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 

 แหล่งการเรียนรู้ 
 - 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 
 

เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 
 
ค าชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

1. จงเขียนจ านวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปอย่างง่าย 

1) 54 25-2 1253    2)   

  

 

 

    3)                    เมื่อ a, b และ c ≠ 0  4)                              เมือ่ x, y และ z ≠ 0 

 

 

 

2. จงแก้สมการเลขยกก าลังต่อไปนี้ 

1) 64   =  256 -2                 2)  343 2 -1 =  49 5 -3 

 

     

     

    3)         4)   
 

 

 

125 x

5
  =  5 10-3x  

25

9
 

x+1

=  
81

625
 

2-x

 

256-1   24

42   8-3  

 ab2c-3 2

 a-2bc2 3 

 x2y -1

 xy-3z2 4 ×
z2 y

x-3z-4 

ใบงานที่ 1.3.1 



 
 

 
 

 เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 
 
ค าชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

1. จงเขียนจ านวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปอย่างง่าย 

1) 54 25-2 1253     2)   

     = 54  52 -2  53 3           

          = 54 5-4 59                                                                                 

          = 54 - 4   9           

          = 59         =2-8   4 - 4   9= 2 

 

    3)                     เมื่อ a, b และ c ≠ 0     4)                                เมื่อ x, y 
และ z ≠ 0                                     

                             

       

                

        =a2   6   b4- 3   c-6-6               =  -2- 4 3    -1 1 12   z2-8 4 

       =a8 b c-12   =                                  =  -3   12   z-2 =        

 

 

 

=
a2    b2 2    c-3 2

 a-2 3   b3    c2 3 

=
a2   b4   c-6

a-6   b3   c6 

=
 x2 -1   y-1

x4    y-3 4   z2 4 ×
z2 y

x-3z-4 

ใบงานที่ 1.3.1 

 ab2c-3 2

 a-2bc2 3 

a8 b

c12  

256-1   24

42   8-3  

= 
 28 -1 24

 22 2    23 -3 

= 
2-8   24

24   2-9 

 x2y -1

 xy-3z2 4 ×
z2 y

x-3z-4 

y 12 

x3 z2  



 
 

2. จงแก้สมการเลขยกก าลังต่อไปนี้ 

1) 64   =  256 -2                 2)  343 2 -1 =  49 5 -3                               

   2 6  =  28  -2                           73  2 -1 =   72  5 -3 

   2 6  =  28 -16                                  7 6  - 3 =  7 10 -6          

        6    =  8 -16                                                                 6 -3   =  10 -6 

              =  8                 x    =     

 

 

   3)              =  5 10-3      4)  

        5 3  - 1  =  5 10-3            

           3 -1 =  10-3               

           6     =  11       
         x     =             

                  2  2   = -8 4                                                 

                            =  5  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

3

4
 

125 x

5
   

11

6
 

 
25

9
 

x+1

=  
81

625
 

2-x

 

  
5

3
 

2

 
x+1

 =   
3

5
 

4

 
2-x

 

 
5

3
 

2x + 2

  =   
5

3
 

-8+4x

 



 
 

ชิ้นงาน/ภาระงาน (รวบยอด)  
เรื่อง เลขยกก าลัง 

 

ค าชี้แจง       จงแสดงวิธีท าให้ละเอียดโดยน าสมบัติของเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะไปใช้ใน
การแก้โจทย์ปัญหา 

โจทย์ปัญหา   ถ้า r คือรัศมีของทรงกลมมีหน่วยเป็นนิ้ว และปริมาตรของทรงกลมมีหน่วยเป็นลูกบาศก์นิ้ว 

โดยที่ปริมาตรของ   ทรงกลม (V) = 34
r

3
  จงหาว่า ทรงกลมซึ่งมีปริมาตรเท่ากับ 1,000 

ลูกบาศก์นิ้ว จะมีรัศมียาวเท่าใด                    (ตอบเป็นทศนิยม 1 ต าแหน่ง)  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



 
 

 

ชิ้นงาน/ภาระงาน(รวบยอด)  
เรื่อง เลขยกก าลัง 

 

ค าชี้แจง       จงแสดงวิธีท าให้ละเอียดโดยน าสมบัติของเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะไปใช้ใน
การแก้โจทย์ปัญหา 

โจทย์ปัญหา   ถ้า r คือรัศมีของทรงกลมมีหน่วยเป็นนิ้ว และปริมาตรของทรงกลมมีหน่วยเป็นลูกบาศก์นิ้ว 

โดยที่ปริมาตรของ   ทรงกลม (V) = 34
r

3
  จงหาว่า ทรงกลมซึ่งมีปริมาตรเท่ากับ 1,000 

ลูกบาศก์นิ้ว จะมีรัศมียาวเท่าใด                    (ตอบเป็นทศนิยม 1 ต าแหน่ง)  

วิธีท า  จาก ปริมาตรของทรงกลม (V) = 34
r

3
     r = 

1

33V

4
 
 
 

   และ  V=1,000  ให้ 3.14   

จะได้ว่า r

1 1
3 33 1000

(238.85)
4 3.14

   
  

  หาค่าประมาณของ 
1

3(238.85)   ได้ดังนี้ 

จาก 36 216  และ 37 343  แสดงว่า  
1

3(238.85) มีค่าอยู่ระหว่าง 6 และ 7  

หาค่า x ที่ 3x  มีค่าใกล้เคียง 238.85   
36.4  262.144  
36.3  250.047 
36.2  238.328 
36.1 226.981 

จะเห็นว่า 6.2 เป่็นรากที่สามของค่าท่ีท าให้มีค่าประมาณใกล้เคียง 238.85 มากที่สุด 

 ดังนั้น รัศมีของทรงกลมท่ีมีปริมาตร 1,000 ลูกบาศก์นิ้ว มีความยาวประมาณ 6.2 นิ้ว 

 

หมายเหตุ ในขั้นหารากท่ีสามของ 238.85 ครูอาจให้นักเรียนใช้เครื่องคิดเลขได้เพื่อหาค าตอบ 
อย่างรวดเร็ว 

เฉลย 



 

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2  ฟังก์ชัน 
 

   เวลา  27  ชั่วโมง 
 

1. มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวชี้วัด 
     ค 1.2        เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้  
  ค 1.2 ม.5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ท่ีก าหนด 
        

2. สาระการเรียนรู้ 
    2.1  สาระการเรียนรู้แกนกลาง 
           ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน (ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล) 
 
3. สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 
 เขียนแทนความสัมพันธ์และฟังก์ชันในรูปต่าง ๆ เช่น ตาราง สมการ และกราฟได้ 
 
4. สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
   1) ทักษะการเชื่อมโยง 
   2) ทักษะการคิดหลากหลาย 
3.  ความสามารถในการแก้ปัญหา  

1. มีวินัย รับผิดชอบ   
2. ใฝ่เรียนรู้  
3. มุ่งม่ันในการท างาน 
 
 

 
5. ชิ้นงาน/ภาระงาน (รวบยอด) 

 - ชิ้นงาน เรื่อง ฟังก์ชัน 
 

6. การวัดและการประเมินผล 
รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 

6.1 การประเมินชิ้นงาน/ 
     ภาระงาน (รวบยอด)  

- ตรวจชิ้นงาน เรื่อง  
  ฟังก์ชัน 

- แบบประเมินชิ้นงาน/ 
  ภาระงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

6.2 การประเมินก่อนเรียน  
     - แบบทดสอบก่อนเรียน  
       หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 

 ฟังก์ชัน            

 
- ตรวจแบบทดสอบ 
  ก่อนเรียน  

 
- แบบทดสอบก่อนเรียน  

 
- ประเมินตามสภาพจริง 



 

รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 
6.3 การประเมินระหว่าง 
     การจัดกิจกรรมการ 
     เรียนรู ้
     1) ความสัมพันธ์ 

 
 
 
- ตรวจใบงานที่ 2.1.1 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.1 

 
 
 
- ใบงานที่ 2.1.1 
- แบบฝึกทักษะ 2.1 

 
 
 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

     2) กราฟของ 
         ความสัมพันธ์ 

- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.1  - แบบฝึกทักษะ 2.1 - ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

     3) โดเมนและเรนจ์ของ  
         ความสัมพันธ์ 

- ตรวจใบงาน 2.3.1 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.1  

- ใบงาน 2.3.1 
- แบบฝึกทักษะ 2.1 

- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

     4) ฟังก์ชัน - ตรวจใบงาน 2.4.1 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.1 

- ใบงาน 2.4.1 
- แบบฝึกทักษะ 2.1 

- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

     5) ฟังก์ชันเชิงเส้น - ตรวจใบงาน 2.5.1 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.2  

- ใบงาน 2.5.1 
- แบบฝึกทักษะ 2.2  

- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

     6) กราฟของฟังก์ชัน 
         ก าลังสอง 

- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.3ก  - แบบฝึกทักษะ 2.3ก 
 

- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
 

     7) การน ากราฟไปใช้ใน   
        การแก้สมการและ   

     อสมการ 

- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.3ข 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.3ค 

- แบบฝึกทักษะ 2.3ข 
- แบบฝึกทักษะ 2.3ค 

- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

     8) การแก้ปัญหาโดยใช้  
         ความรู้เรื่องฟังก์ชัน 
         ก าลังสองและกราฟ 

- ตรวจใบงาน 2.8.1  
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.3ง 

- ใบงาน 2.8.1  
- แบบฝึกทักษะ 2.3ง 
 

- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
 

  9) ฟังก์ชันเอกซ์              
      โพเนนเชียล 

- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.4 - แบบฝึกทักษะ 2.4 - ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
 

    10) ฟังก์ชันขั้นบันได 
 

- ตรวจใบงานที่ 2.10.1 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.5 

- ใบงานที่ 2.10.1 
- แบบฝึกทักษะ 2.5  

- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

   11) การน าเสนอผลงาน - ประเมินการน าเสนอ 
  ผลงาน 

- แบบประเมินการ  
  น าเสนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์  

 12) พฤติกรรมการท างาน 
          รายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์  

   13) พฤติกรรมการ  
          ท างานกลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์  



 

รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 
   14) คุณลักษณะอัน 
        พึงประสงค์ 

 

- สังเกตความมีวินัย  
  รับผิดชอบ ใฝ่เรียนรู้  
  และมุ่งมั่นในการท างาน 

- แบบประเมนิ 
คุณลักษณะ  
อันพึงประสงค์ 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์  

6.4 การประเมินหลังเรียน 
     - แบบทดสอบหลังเรียน  
       หนว่ยการเรียนรู้ที่ 2  

 
- ตรวจแบบทดสอบ 
  หลังเรียน 

 
- แบบทดสอบหลังเรียน 

 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

 
7. กิจกรรมการเรียนรู้                                                                                  

 เรื่องท่ี 1 : ความสัมพันธ์           เวลา  2  ชั่วโมง                                                                                  
แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธีการสอน/เทคนิค : แบบอุปนัย 

 เรื่องท่ี 2 : กราฟของความสัมพันธ์               เวลา  2 ชั่วโมง                                                                                  
แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธีการสอน/เทคนิค : แบบนิรนัย 

 เรื่องท่ี 3 : โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์     เวลา  2  ชั่วโมง                                                                                 
แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : แบบอุปนัย 

 เรื่องท่ี 4 : ฟังก์ชัน                 เวลา  4 ช่ัวโมง                                                                                  
แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธีการสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching 

 เรื่องท่ี 5 : ฟังก์ชันเชิงเส้น                เวลา  2 ช่ัวโมง                                                                                  
แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธีการสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching 

 เรื่องท่ี 6 : กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง      เวลา  4 ช่ัวโมง                                                                           
แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching 

 เรื่องท่ี 7 : การน ากราฟไปใชใ้นการแก้สมการและอสมการ    เวลา  4 ช่ัวโมง                                                                           
แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching 

 เรื่องท่ี 8 : การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ          เวลา  2 ช่ัวโมง                                                                                
แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : แบบอุปนัย 

 เรื่องท่ี 9 : ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล              เวลา  3 ชั่วโมง                                                                                  
แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธีการสอน/เทคนิค : แบบอุปนัย 

 เรื่องท่ี 10 : ฟังก์ชันขั้นบันได               เวลา  2  ช่ัวโมง                                                                                  
แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธีการสอน/เทคนิค : แบบนิรนัย 

               (รวมเวลา  27  ชั่วโมง)                                                                                 
 
 
 
 
 
 
 



 

8. สื่อ/แหล่งการเรียนรู้ 
 8.1 สื่อการเรียนรู้ 

1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.1 เรื่อง ความสัมพันธ์ 
3) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.1 เรื่อง โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 
4) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.1 เรื่อง ฟังก์ชัน 
5) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.2 เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น 
4) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.3ก เรื่อง กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง 
5) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.3ข เรื่อง การแก้สมการโดยกราฟ 
6) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.3ค เรื่อง การแก้อสมการโดยกราฟ 
7) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.3ง เรื่อง การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ 
8) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.4 เรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 
9) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.5 เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันได 

10) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
11) ใบงานที่ 2.1.1 เรื่อง ความสัมพันธ์ 
12) ใบงานที่ 2.3.1 เรื่อง โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 
13) ใบงานที่ 2.4.1 เรื่อง ฟังก์ชัน 
14) ใบงานที่ 2.5.1 เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น 
15) ใบงานที่ 2.8.1 เรื่อง การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ 
16) ใบงานที่ 2.10.1 เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันได 

 8.2 แหล่งการเรียนรู้ 
1) อินเทอร์เน็ต 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

เฉลย          

 1. ข  2. ค  3. ข   4. ง  5. ก  6. ค  7. ข   8. ค  9. ข  10. ข 
     
 

แบบทดสอบก่อนเรียนหน่วยการเรียนที่ 2 

 
 
 

 
 

 
1. ก าหนดให้ A={1,2,3,4}  และ B={2,3,4,5}               
    ถ้า r = {(x,y)   AxB y   x} แล้วจ านวนสมาชิกแล้ว 

    ความสัมพันธ์ r เท่ากับข้อใดต่อไปนี้ 
    ก. 10              ข. 13     
    ค. 14              ง. 16                                            
 
2. ก าหนดให้ A={x   I -3<x<6} และ                                                
    r = {(x,y)   AxA y = |   | }                                        
    จ านวนสมาชิกของ  r เท่ากับข้อใดต่อไปนี้                                   
     ก. 5               ข. 6   
     ค. 7                 ง. 8 

 
3. ก าหนดให้ A={1,2,3,4}และ B={1,2,5} 
   ความสัมพันธ์ในข้อใดมีสมาชิกมากท่ีสุด 
    ก. {(x,y)   AxB y = x} 
    ข. {(x,y)   AxB y ≠  }                             
    ค. {(x,y)   AxB y > x} 
    ง. {(x,y)   AxB y = √  } 

 
4. ก าหนด  A={a, b, c}  และ B={0,1} ฟังก์ชันในข้อใด

ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันจาก B ไป A      
    ก. {(a,1), (b,0), (c,1)}     ข. {(0,b), (1,a), (1,c)} 
    ค. {(b,1), (c,0)}             ง. {(0,c), (1,b)} 
 
5. ก าหนดให้ A={1,2} และ B={a,b} คู่อันดับในข้อ  
   ใดต่อไปนี้เป็นสมาชิกของผลคูณคาร์ทีเชียน A x B 

ก. (2,b)           ข. (b,a)                                       
ค. (a,1)           ง. (1,2) 

 
6. ก าหนด A = {2, 3, 5}  และ B={1,2}  ฟังก์ชันในข้อ 
    ใดต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันจาก B ไป A 
     ก. {(2,1), (3,2), (5,1)}     ข. {(1,5), (2,3), (2,2)} 
     ค. {(1,3), (2,2)}             ง. {(2,1), (5,2)} 
 
7. ความสัมพันธ์ในข้อใดเป็นฟังก์ชัน 
      ก. {(0,1), (0,2), (2,1), (1,3)} 
      ข. {(0,2), (1,1), (2,2), (3,0)} 
      ค. {(1,1), (2,0), (2,3), (3,1)} 
      ง. {(1,2), (0,3), (1,3), (2,2)} 
 
8. พาราโบลารูปหนึ่งมีเส้นสมมาตรขนานกับแกน Y และมี

จุดสูงสุดอยู่ที่จุด (a, b) พาราโบลารูปนี้ตัดแกน X ที่สุด  
(-1, 0)  และ (5, 0) แล้ว a มีค่าเท่ากับข้อใด ต่อไปนี้ 

 ก. 0                         ข. 1                             
     ค. 2                         ง. 3                                          
 
9. ก าหนดให้  r = {(a,b) a  A, b  B และ b หาร 

ด้วย a ลงตัว} ถ้า A = {2 , 3, 5} แล้วความสัมพันธ์             
r จะเป็นฟังก์ชันเมื่อ B เท่ากับเซตใดต่อไปนี้ 
ก. {3 , 4, 7}              ข.  {2 , 3, 15}                           
ค. {0 , 3, 13}            ง.  {4 , 5, 11} 

 
10. กราฟของฟังก์ชันในข้อใดต่อไปนี้  ตัดแกน X มากกว่า 

1 จุด                                                                     
ก.  y = 1 + x2 ข.  y = | |- 2                       

ค.  y = | - |         ง.  
x1

y
2

   
 

   



 

เฉลย          

 1. ข  2. ค  3. ง   4. ก  5. ค  6. ข  7. ข   8. ค  9. ก  10. ก 
     
 

เฉลย     แบบทดสอบหลังเรียนหน่วยการเรียนรู้ที่ 2 

 

   

1. ก าหนดให้  A= {3,4,5}  และ B = {4,5,6}  ถ้า  
    r = {(x,y)   AxB y   x} แล้ว จ านวนสมาชิกแล้ว 

    ความสัมพันธ์ r  เท่ากับข้อใดต่อไปนี้ 
     ก. 7              ข. 8    
     ค. 9              ง. 10                                           
 
2. ก าหนดให้ A={x   I -3<x<6} และ                                
    r= {(x,y)  AxA y=√  }                                         
    จ านวนสมาชิกของ  r  เท่ากับข้อใดต่อไปนี้                                   
    ก. 1              ข. 2           
    ค. 3                 ง. 4 
 
3. ก าหนดให้ A={1,2,3,4}และ B={1,2,3,5} 
   ความสัมพันธ์ในข้อใดมีสมาชิกน้อยที่สุด 
   ก. {(x,y)   AxB y = x} 
   ข. {(x,y)   AxB y ≠  }                             
   ค. {(x,y)   AxB y > x} 
   ง. {(x,y)   AxB y = √  } 

 
4. ก าหนด  A = {e,f} และ B = {2,3,6} ฟังก์ชันในข้อ

ใดต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันจาก B ไป A                                      
ก. {(6,e), (3,f)}          ข. {(e,3), (f,6), (2,f)} 

    ค. {(2,f), (3,e), (e,6)    ง. {(f,6), (e,f)} 
 
5. ก าหนดให้ A={2,3} และ B={e,f} คู่อันดับในข้อ  
   ใดต่อไปนี้เป็นสมาชิกของผลคูณคาร์ทีเชียน AxB 
    ก. (2,3)             ข. (3,2)                                            
    ค. (2,f)             ง. (f,e) 

6. ก าหนด A={1,2,3} และ B={c,d,f}  ฟังก์ชันใน                     
    ข้อใดต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันจาก B ไป A 
    ก. {(1,c), (1,1), (d,1)}     ข. {(c,1), (d,1), (f,1)}      
    ค. {(1,c), (d,1)}             ง. {(c,d), (d,1)} 
 
7. ความสัมพันธ์ในข้อใดเป็นฟังก์ชัน 
    ก. {(0,5), (0,6}, (1,9)} 
    ข. {(1,2), (2,3), (3,4)} 
    ค. {(2,2), (2,3), (2,4)} 
    ง. {(1,1), (1,3), (2,5)} 
 
8. พาราโบลารูปหนึ่งมีเส้นสมมาตรขนานกับแกน Y 

และมีจุดสูงสุดอยู่ที่จุด (a, b) พาราโบลารูปนี้ตัด
แกน X ที่สุด  (-1, 0) และ (5, 0) แล้ว a มีค่าเท่ากับ
ข้อใด ต่อไปนี้ 

 ก. 0                       ข. 1                                       
    ค. 2                       ง. 3 
 
9. ก าหนดให้  r = {(a,b) a  A, b  B และ b 

หารด้วย a ลงตัว} ถ้า  A = {1,2,5}  แล้ว
ความสัมพันธ์ r จะเป็นฟังก์ชัน  เมื่อ B เท่ากับ 

   เซตใดต่อไปนี้ 
ก. {1,6,20}              ข.  {1,3,6}             
ค. {0,7,10}              ง.  {4,5,9} 

 
10. กราฟของฟังก์ชันในข้อใดต่อไปนี้ตัดแกน X 

มากกว่า 1 จุด                                                                   
ก. 2y x             ข.  y x                                            

ค. y = | - |      ง.   
x1

y
4

   
 

   

 
  



 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ 
ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ 

14 - 16 ดีมาก 
11 - 13 ดี 
8 - 10 พอใช้ 

ต่ ากว่า 8 ปรับปรุง 
 

 
    การประเมินชิ้นงาน/ภาระงาน (รวบยอด)  

       แบบประเมินชิ้นงาน 
ค าชี้แจง : ให้ผู้สอนประเมินชิ้นงาน/ภาระงานของนักเรียนตามรายการที่ก าหนด แล้วขีด  ลงในช่องที่ตรงกับระดับ

คะแนน 
 

ล าดับที่ รายการประเมิน 
ระดับคะแนน 

4 3 2 1 

1 ความสอดคล้องกับจุดประสงค์     

2 ความถูกต้องของเนื้อหา     

3 ความคิดสร้างสรรค์     

4 ความตรงต่อเวลา     

 รวม  

      
ลงช่ือ...................................................ผู้ประเมิน 

                                                                                ............/................./................ 

เกณฑ์การประเมินชิ้นงาน 

ประเด็นที่ประเมิน 
ระดับคะแนน 

4 3 2 1 
1. ความสอดคล้อง

กับจุดประสงค์ 
ผลงานสอดคล้องกับ
จุดประสงค์ทุกประเด็น 

ผลงานสอดคล้องกับ
จุดประสงค์เป็นส่วน
ใหญ ่

ผลงานสอดคล้องกับ
จุดประสงค์บางประเด็น 

ผลงานไม่สอดคล้องกับ
จุดประสงค์ 

2. ความถูกต้อง
ของเนื้อหา 

เนื้อหาสาระของผลงาน
ถูกต้องครบถ้วน 

เนื้อหาสาระของผลงาน
ถูกต้องเป็นส่วนใหญ่ 

เนื้อหาสาระของผลงาน
ถูกต้องบางประเด็น 

เนื้อหาสาระของผลงาน
ไม่ถูกต้องเป็นส่วนใหญ่ 

3. ความคิด
สร้างสรรค์ 

ผลงานแสดงถึงความคิด
สร้างสรรค์ แปลกใหม่ 
และเป็นระบบ 

ผลงานแสดงถึงความคิด
สร้างสรรค์ แปลกใหม่ 
แต่ยังไม่เป็นระบบ 

ผลงานมีความน่าสนใจ 
แต่ยังไม่มีแนวคิดแปลก
ใหม่ 

ผลงานไม่มีความ
น่าสนใจ และไม่แสดงถึง
แนวคิดแปลกใหม่ 

4. ความตรงต่อ
เวลา 

ส่งชิ้นงานภายในเวลาที่
ก าหนด 

ส่งชิ้นงานช้ากว่าเวลาที่
ก าหนด 1 วัน 

ส่งชิ้นงานช้ากว่าเวลาที่
ก าหนด 2 วัน 

ส่งชิ้นงานช้ากว่าเวลาที่
ก าหนด 3 วันขึ้นไป 

 

 
 
 



 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ 
ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ 

14 - 16 ดีมาก 
11 - 13 ดี 
8 - 10 พอใช้ 

ต่ ากว่า 8 ปรับปรุง 
 

 
แบบประเมินการน าเสนอผลงาน 

ค าชี้แจง :  ให้ผู้สอนสังเกตพฤติกรรมของนักเรียนในระหว่างเรียนและนอกเวลาเรียน แล้วขีด ลงในช่องที่ตรงกับ
ระดับคะแนน 

ล าดับที่ รายการประเมิน 
ระดับคะแนน 

4 3 2 1 

1 เนื้อหาละเอียดชัดเจน     

2 ความถูกต้องของเนื้อหา     

3 ภาษาท่ีใช้เข้าใจง่าย     

4 ประโยชน์ที่ได้จากการน าเสนอ     

5 วิธีการน าเสนอผลงาน     

รวม 
 
 

 
 

ลงช่ือ...................................................ผู้ประเมิน 
      ............/................./................ 
 
         

 เกณฑ์การให้คะแนน 
 ผลงานหรือพฤติกรรมสมบูรณ์ชัดเจน ให้ 4 คะแนน 
 ผลงานหรือพฤติกรรมมีข้อบกพร่องบางส่วน ให้ 3 คะแนน 
 ผลงานหรือพฤติกรรมมีข้อบกพร่องเป็นส่วนใหญ่ ให้ 2 คะแนน 
 ผลงานหรือพฤติกรรมมีข้อบกพร่องมาก ให้ 1 คะแนน 
 

   

 
 
 
 
 
 
 
 



 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ 
ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ 

14 - 16 ดีมาก 
11 - 13 ดี 
8 - 10 พอใช้ 

ต่ ากว่า 8 ปรับปรุง 
 

แบบสังเกตพฤติกรรมการท างานรายบุคคล 

ค าชี้แจง :  ให้ผู้สอนสังเกตพฤติกรรมของนักเรียนในระหว่างเรียนและนอกเวลาเรียน แล้วขีด ลงในช่องที่ตรงกับ
ระดับคะแนน 

ล าดับที่ รายการประเมิน 
ระดับคะแนน 

4 3 2 1 

1 การแสดงความคิดเห็น     

2 การยอมรับฟังความคิดเห็นของผู้อื่น     

3 การท างานตามหน้าที่ที่ได้รับมอบหมาย     
4 ความมีน้ าใจ     
5 การตรงต่อเวลา     

รวม 
 
 

 
 

ลงช่ือ...................................................ผู้ประเมิน 
      ............/................./................ 
 
 

 เกณฑ์การให้คะแนน 
 ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมอย่างสม่ าเสมอ ให้ 4    คะแนน 

ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมบ่อยครั้ง ให้ 3    คะแนน 
 ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมบางครั้ง ให้ 2    คะแนน 
 ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมน้อยครั้ง ให้ 1    คะแนน 
 

   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ 
ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ 

14 - 16 ดีมาก 
11 - 13 ดี 
8 - 10 พอใช้ 

ต่ ากว่า 8 ปรับปรุง 
 

        แบบสังเกตพฤติกรรมการท างานกลุ่ม  

ค าชี้แจง :  ให้ผู้สอนสังเกตพฤติกรรมของนักเรียนในระหว่างเรียนและนอกเวลาเรียน แล้วขีด ลงในช่องที่ตรงกับ
ระดับคะแนน 

ล าดับ
ที ่

ชื่อ – สกุล 
ของนักเรียน 

การแสดง 
ความคิดเห็น 

การยอมรับ
ฟังคนอ่ืน 

การท างาน 
ตามที่ได้รับ
มอบหมาย 

ความมีน้ าใจ 

การมี 
ส่วนร่วมใน
การปรับปรุง 
ผลงานกลุ่ม 

รวม 
20  

คะแนน 

4 3 2 1 4 3 2 1 4 3 2 1 4 3 2 1 4 3 2 1 
                       
                       
                       
                       
                       
                       
                       
                       
                       
                       
 
 

ลงช่ือ...................................................ผู้ประเมิน 
      ............/................./................ 

 เกณฑ์การให้คะแนน 
 ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมอย่างสม่ าเสมอให้ 4    คะแนน 

ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมบ่อยครั้งให้ 3    คะแนน 
 ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมบางครั้งให้ 2    คะแนน 
 ปฏิบัติหรือแสดงพฤติกรรมน้อยครั้งให้ 1    คะแนน 
 

    

 

 

 
 
 
 



 

เกณฑ์การตัดสินคุณภาพ 
ช่วงคะแนน ระดับคุณภาพ 

14 - 16 ดีมาก 
11 - 13 ดี 
8 - 10 พอใช้ 

ต่ ากว่า 8 ปรับปรุง 
 

แบบประเมินคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

ค าชี้แจง :  ให้ผู้สอนสังเกตพฤติกรรมของนักเรียนในระหว่างเรียนและนอกเวลาเรียน แล้วขีด ลงในช่องที่ตรงกับ
ระดับคะแนน 

คุณลักษณะ 
อันพึงประสงค์

ด้าน 
รายการประเมิน 

ระดับคะแนน 
4 3 2 1 

1. รักชาติ ศาสน์ 
กษัตริย์ 

1.1 ยืนตรงเคารพธงชาติ และร้องเพลงชาติได้     
1.2 เข้าร่วมกิจกรรมที่สร้างความสามัคคี ปรองดอง และเป็นประโยชน์

ต่อโรงเรียน 
    

1.3 เข้าร่วมกิจกรรมทางศาสนาที่ตนนับถือ ปฏิบัติตามหลักศาสนา     
1.4 เข้าร่วมกิจกรรมที่เก่ียวกับสถาบันพระมหากษัตริย์ตามที่โรงเรียนจัด     

2. ซื่อสัตย์ สุจริต 2.1 ให้ข้อมูลที่ถูกต้อง และเป็นจริง     
2.2 ปฏิบัติในสิ่งที่ถูกต้อง      

3. มีวินัย 
รับผิดชอบ 

3.1 ปฏิบัติตามข้อตกลง กฎเกณฑ์ ระเบียบ ข้อบังคับของครอบครัว          
มีความตรงต่อเวลาในการปฏิบัติกิจกรรมต่าง ๆ ในชีวิตประจ าวัน 

    

4. ใฝ่เรียนรู้ 4.1 รู้จักใช้เวลาว่างให้เป็นประโยชน์ และน าไปปฏิบัติได้     
4.2 รู้จักจัดสรรเวลาให้เหมาะสม     
4.3 เชื่อฟังค าสั่งสอนของบิดา - มารดา โดยไม่โต้แย้ง     
4.4 ตั้งใจเรียน     

5. อยู่อย่าง
พอเพียง 

5.1 ใช้ทรัพย์สินและสิ่งของของโรงเรียนอย่างประหยัด     
5.2 ใช้อุปกรณ์การเรียนอย่างประหยัดและรู้คุณค่า     
5.3 ใช้จ่ายอย่างประหยัดและมีการเก็บออมเงิน     

6. มุ่งม่ันในการ
ท างาน 

6.1 มีความตั้งใจและพยายามในการท างานที่ได้รับมอบหมาย     
6.2 มีความอดทนและไม่ท้อแท้ต่ออุปสรรคเพ่ือให้งานส าเร็จ     

7. รักความเป็น
ไทย 

7.1 มีจิตส านึกในการอนุรักษ์วัฒนธรรมและภูมิปัญญาไทย     
7.2 เห็นคุณค่าและปฏิบัติตนตามวัฒนธรรมไทย     

8. มีจิตสาธารณะ 8.1 รู้จักช่วยพ่อแม่ ผู้ปกครอง และครูท างาน     
8.2 รู้จักการดูแลรักษาทรัพย์สมบัติและสิ่งแวดล้อมของห้องเรียนและ
โรงเรียน 

    

 
ลงช่ือ...................................................ผู้ประเมิน 

      ............/................./................ 
        เกณฑ์การให้คะแนน 
 พฤติกรรมที่ปฏิบัติสม่ าเสมอ ให้ 4    คะแนน  
 พฤติกรรมที่ปฏิบัติบ่อยครั้ง ให้ 3    คะแนน 
 พฤติกรรมที่ปฏิบัติบางครั้ง ให้ 2    คะแนน 
 พฤติกรรมที่ปฏิบัติน้อยครั้ง ให้ 1    คะแนน 



 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 1 
รายวิชา คณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5            ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                   จ านวน 27 ชั่วโมง 
เรื่อง ความสัมพันธ์                    จ านวน 2 ชั่วโมง 
ผู้สอน นางสาววัชรินทร์พร  วินทะไชย                        โรงเรียนสตรีศึกษา 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด 
ค 1.2 ม.5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ท่ีก าหนด 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. มีความคิดรวบยอดเกี่ยวกับความสัมพันธ์ สามารถเขียนความสัมพันธ์ในรูปของคู่อันดับได้ (K) 
   2. เข้าใจความหมายของคู่อันดับจากความสัมพันธ์หรือสถานการณ์ท่ีก าหนดให้ได้ (K) 
   3. สร้างความสัมพันธ์จากสถานการณ์หรือปัญหาที่ก าหนดให้ และน าไปใช้ในการแก้ปัญหาได้ (P) 
      4. น าความรู้เรื่องความสัมพันธ์มาต่อยอด และท าความเข้าใจในเรื่องผลคูณคาร์ทีเซียนได้ (P) 
  5. ตั้งใจและรับผิดชอบต่อหน้าที่ท่ีได้รับมอบหมาย (A) 
 
สาระการเรียนรู้ 
  ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน 
  (ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล) 
 
สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 
  ความสัมพันธ์ เป็นการจับคู่ระหว่างสิ่งสองสิ่ง และเขียนออกมาในรูปแบบของคู่อันดับ (a, b)  
ซ่ึง a หมายถึง สมาชิกตัวหน้า และ b หมายถึง สมาชิกตัวหลังของความสัมพันธ์  
  และคู่อันดับ (a, b) กับคู่อันดับ (b, a) มีความหมายไม่เหมือนกัน ดังนั้นการสลับที่ของสมาชิกตัวหน้า 
และสมาชิกตัวหลังอาจท าให้มีความหมายไม่เหมือนกัน 
   คู่อันดับสองคู่อันดับใด ๆ จะเท่ากัน ก็ต่อเมื่อสมาชิกตัวหน้าเท่ากันและสมาชิกตัวหลังเท่ากัน  
ดังบทนิยาม  คู่อันดับ (a,b) = (c,d) ก็ต่อเมื่อ a=c และ b=d 
  เซตของคู่อันดับของสมาชิกตัวหน้าเป็นสมาชิกในเซต A ทุกตัว และสมาชิกตัวหลังเป็นสมาชิกในเซต B  
    ทุกตัว เรียกเซตของคู่อันดับนี้ว่า ผลคูณคาร์ทีเซียน (Cartesian Product) ของเซต A และ B  

 ดังบทนิยามผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และ B คือเซตของคู่อันดับ (a,b) ทั้งหมดโดยที่ a  
เป็นสมาชิกของเซต A และ b เป็นสมาชิกของเซต B เขียน แทนด้วย AxB หรือสามารถเขียนให้อยู่ในรูปแบบ
บอกเงื่อนไขได้ดังนี้ {(a,b)  a   A และ b   B}  
   โดยแบ่งประเภทของความสัมพันธ์ได้ดังนี้ 
   1. r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป B ก็ต่อเมื่อ BAr   
  2. r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป A หรือความสัมพันธ์ในเซต A ก็ต่อเมื่อ AAr   
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สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
 1) ทักษะการเชื่อมโยง 
 2) ทักษะการคิดหลากหลาย 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝ่เรียนรู้  
3. มุ่งม่ันในการท างาน 

 
กิจกรรมการเรียนรู้ 
 แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธีการสอน/เทคนิค : แบบอุปนัย 
 
 

นักเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียน หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ความสัมพันธ์และฟังก์ชัน 

 
 
ขั้นเตรียม 
   1. ครูยกตัวอย่างสถานการณ์ในห้องเรียน โดยกล่าวถึงต าแหน่งการนั่งของนักเรียนในแต่ละคน โดยครู 
ให้นักเรียนดูแผนภาพโต๊ะเรียนตามหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน และเขียนต าแหน่งที่นั่ง ABCDE ไว้ ดังรูป 
 

  
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
  2. ครูเขียนต าแหน่งที่นั่งของ A(2, 4), B(4, 6), C(3, 3) พร้อมกระตุ้นให้สังเกตความสัมพันธ์ของ ABC 
โดยอธิบายว่า “ต าแหน่งที่ A(2, 4) อยู่ในแถวที่ 2 ในแนวตั้ง และแถวที่ 4 ในแนวนอน   
      ต าแหน่งที่ B(4, 6) อยู่ในแถวที่ 4 ในแนวตั้ง และแถวที่ 6 ในแนวนอน 

    ต าแหน่งที่ C(3, 3) อยู่ในแถวที่ 3 ในแนวตั้ง และแถวที่ 3 ในแนวนอน” 
 

ชั่วโมงที่ 1 

 ขั้นน า 



 
 

3. ครูถามนักเรียนต าแหน่งที่ DEF อยู่ในแถวที่เท่าใดในแนวตั้งและในแนวนอน 
      (แนวตอบ  ต าแหน่ง D อยู่ในแถวที่ 5 ในแนวตั้ง และแถวที่ 3 ในแนวนอน   

        ต าแหน่ง E อยู่ในแถวที่ 6 ในแนวตั้ง และแถวที่ 5 ในแนวนอน 
        ต าแหน่ง F อยู่ในแถวที่ 1 ในแนวตั้ง และแถวที่ 1 ในแนวนอน) 

 
 

 
ขั้นสอนหรือแสดง 

1. นักเรียนเขียนคู่อันดับแสดงต าแหน่งที่นั่ง A, B, C, D, E และ F แล้วได้ข้อสรุปที่ว่า (2, 4), (4, 6),  
(3, 3), (5, 3), (6, 5) และ (1, 1) เป็นการจับคู่ระหว่างสิ่งสองสิ่งที่มีความสัมพันธ์กัน และเขียนแสดงสิ่งที่มี
ความสัมพันธ์กันในวงเล็บ โดยมีเครื่องหมายจุลภาคค่ันซึ่งจะเรียกสิ่งที่ได้เหล่านี้ว่า “คู่อันดับ” แต่ละคู่อันดับ
ประกอบด้วยสมาชิกตัวหน้าและสมาชิกตัวหลัง ซึ่งจะเรียก 2, 4, 3, 5, 6 และ 1 ว่าสมาชกิตัวหน้าของคู่อันดับ 
และ 4, 6, 3, 5, 1 ว่าสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับ 

2. นักเรียนตอบค าถามจาก “Class Discussion” จากนั้นครูสุ่มนักเรียนออกมาน าเสนอหน้าชั้นเรียน 
แล้วได้ข้อสรุปที่ว่า “คู่อันดับที่มีการสลับที่ของสมาชิกตัวหน้าและสมาชิกตัวหลังอาจท าให้มีความหมาย 
ไม่เหมือนกันและคู่อันดับสองคู่ใด ๆ จะเท่ากัน ก็ต่อเมื่อสมาชิกตัวหน้าเท่ากันและสมาชิกตัวหลังเท่ากัน 
ดังบทนิยาม คู่อันดับ (a, b) = (c, d) ก็ต่อเมื่อ a = c และ b = d” 

  3. นักเรียนพิจารณาจากบทนิยามเซตของคู่อันดับ (a, b) โดยที่ a และ b มีความเก่ียวข้องกัน 
บางประการ จะเรียกว่า “ความสัมพันธ์” 

  
ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม 
  4. นักเรียนสรุปเรื่องคู่อันดับและความสัมพันธ์ลงในสมุด 
 
ขั้นสอนหรือแสดง 
 5. ครูยกตัวอย่างให้นักเรียนตอบค าถามต่อไปนี้ 

    ก าหนด A = )}2,1{(  และ B = )}5,4,3{( นักเรียนสามารถเขียนเซตของคู่อันดับโดยให้สมาชิก 
ตัวหน้าเป็นสมาชิกของเซต A และสมาชิกตัวหลังเป็นสมาชิกของเซต B จะได้เซตของคู่อันดับทั้งหมดได้อย่างไร 

      (แนวตอบ : {(1, 3), (1, 4), (1, 5), (2, 3), (2, 4), (2,5)})  
 6. ครูกล่าวว่า “เซตของคู่อันดับนี้จะมีสมาชิกตัวหน้าจากเซต A ทุกตัว และมีสมาชิกตัวหลังจากเซต B 
ทุกตัว เรียกเซตของคู่อันดับนี้ว่า ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และ B” 
 7. นักเรียนร่วมกันสรุปบทนิยามของผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และ B คือ เซตของคู่อันดับ (a, b) 
ทั้งหมด โดยที่ a เป็นสมาชิกของเซต A และ b เป็นสมาชิกของเซต B เขียนแทนด้วย BA  หรือสามารถ
เขียนให้อยู่ในรูปแบบบอกเง่ือนไขได้ดังนี้ 

A B {(a,b) a " " A    และ }B""b   
 

   8. ครูยกตัวอย่างที่ 1 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  

 ขั้นสอน 



 
 

พร้อมทั้งแสดงวิธีท า จากนั้นนักเรียนสังเกตว่า 
ABBA    

   แต่จ านวนสมาชิกของ BA  เขียนแทนด้วย )BA(n   เท่ากับจ านวนสมาชิกของ 
AB เขียนแทนด้วย )AB(n    

 
ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม  
   9. นักเรียนท า“ลองท าดู”ของตัวอย่างที่ 1 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5   
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน         
  
 
 
ขั้นสอนหรือแสดง 
 10. นักเรียนพิจารณาผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และ เซต B ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันจากนั้นครูถามค าถามดังนี้  

   A =  6,4,2  และ B =  5,4  

  จะได้ BA =             5,6,4,6,5,4,4,4,5,2,4,2  

   ถ้า r1 =       5,4,5,2,4,2  

       r2 =     5,6,4,6  

       r3 =   4,4  

      r1 เป็นความสัมพันธ์ที่ใช้สมาชิกตัวหน้าและตัวหลังอย่างไร 
(แนวตอบ ใช้สมาชิกจาก A เพียงบางตัว และใช้สมาชิกจาก B หมดทุกตัว) 

    r2 เป็นความสัมพันธ์ที่ใช้สมาชิกตัวหน้าและตัวหลังอย่างไร 
(แนวตอบ ใช้สมาชิกจาก A เพียงหนึ่งตัว และใช้สมาชิกจาก B หมดทุกตัว) 

     r3  เป็นความสัมพันธ์ที่ใช้สมาชิกตัวหน้าและตัวหลังอย่างไร 
(แนวตอบ ใช้สมาชิกจาก A เพียงหนึ่งตัว และใช้สมาชิกจาก B เพียงหนึ่งตัว) 

  

ชั่วโมงที่ 2 



 
 

11. ครูกล่าวว่าจากการพิจารณาผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และ เซต B ข้างต้น น าไปเป็นบทนิยาม
ของความสัมพันธ์ ดังนี้  
      ก าหนดให้ A และ B เป็นเซตใด ๆ 
      r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป B ก็ต่อเมื่อ "BAr"   
      r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป A หรือ ความสัมพันธ์ในเซต A ก็ต่อเมื่อ "AAr"   

12. ครูยกตัวอย่างที ่2 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
พร้อมให้นักเรียนแสดงวิธีท าลงในสมุด 
 
ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม 
 13. นักเรียนท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่2 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน เป็นรายบุคคล 
      
ขั้นน าไปใช้ 
 14. นักเรียนจับคู่ท าใบงานที่ 2.1.1 เรื่อง ความสัมพันธ์ 
 15. นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ 2.1 เรื่อง ความสัมพันธ์  ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน              
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ข้อ 1.-2.  
   
ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม 
   16. นักเรียนจับกลุ่มๆ ละ 3-4 คน ให้นักเรียนหาโจทย์และศึกษาจากแหล่งการเรียนรู้อินเตอร์เน็ต
เกี่ยวกับเรื่อง  ความสัมพันธ์และฟังก์ชัน กลุ่มละ 10 โจทย์ 
   17. นักเรียนและครูร่วมกันอภิปรายและสรุปหน้าชั้นเรียนเกี่ยวกับเรื่อง ความสัมพันธ์และฟังก์ชัน 
 
ขั้นน าไปใช้ 

18. นักเรียนท าแบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
เป็นการบ้าน  
 
 
 

1. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ความสัมพันธ์ ดังนี้ 

     ความสัมพันธ์มีความหมายว่าอย่างไร 
   (แนวตอบ : ความสัมพันธ์ หมายถึง การจับคู่ระหว่างสิ่งสองสิ่งที่มีความสัมพันธ์กัน และเขียน
ออกมาใน รูปแบบของคู่อันดับ (a, b)  
 

ขั้นสรุป 



 
 

     คู่อันดับ (a, b) ซ่ึง a และ b มีความหมายว่าอย่างไร  
  (แนวตอบ : a หมายถึง สมาชิกตัวหน้า  และ b หมายถึง สมาชิกตัวหลัง)   

     คู่อันดับ (a,b) เท่ากับ คู่อันดับ (c,d) เมื่อใด    
  (แนวตอบ : (a, b) = (c, d) ก็ต่อเมื่อ a=c และ b=d) 

     ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และ เซต B มีหมายความว่าอย่างไร    
  (แนวตอบ : ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และ เซต B หมายถึง เซตของคู่อันดับ (a,b) 
ทั้งหมด โดยที่ a เป็นสมาชิกของเซต A และ b เป็นสมาชิกของเซต B เขียนแทนด้วย BA ) 

     BA สามารถเขียนในรูปแบบบอกเงื่อนไขได้อย่างไร 

  (แนวตอบ : BbเเละAa)b,a{BA  ) 

     r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป B เมื่อใด 
  (แนวตอบ : r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป B ก็ต่อเมื่อ BAr  ) 

     r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป A เมื่อใด 
  (แนวตอบ : r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป A ก็ต่อเมื่อ AAr  ) 
 
การวัดและประเมินผล 

รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 
การประเมินก่อนเรียน 
     - แบบทดสอบก่อนเรียน      
       หนว่ยการเรียนรู้ที่ 1  

 
- ตรวจแบบทดสอบ 
  ก่อนเรียน 

 
- แบบทดสอบก่อนเรียน 

 
- ประเมินตามสภาพ   
  จริง 

การประเมินระหว่าง 
การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 

1) ความสัมพันธ์ 

- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.1 
- ตรวจใบงานที่ 2.1.1 

- แบบฝึกทักษะ 2.1 
- ใบงานที่ 2.1.1 
 

- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
 

     2) การน าเสนอผลงาน - ประเมินการน าเสนอ   
  ผลงาน 

- แบบประเมิน 
  การน าเสนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
 ผ่านเกณฑ์ 

     3) พฤติกรรมการท างาน    
        รายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม   
  การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     4) พฤติกรรมการท างาน   
        กลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม   
  การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     5) คุณลักษณะ 
        อันพึงประสงค์ 

- สังเกตความมีวินัย 
  รับผิดชอบใฝ่เรียนรู้  
  และมุ่งมั่น 

- แบบประเมิน 
  คุณลักษณะอันพึง  
  ประสงค์ 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 



 
 

ส่ือ/แหล่งการเรียนรู้ 
 สื่อการเรียนรู้ 
  1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 2.1 เรื่อง ความสัมพันธ์  
  3) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 เล่ม 1 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  4) ใบงานที่ 2.1.1 เรื่อง ความสัมพันธ์ 
 แหล่งการเรียนรู้  

1) อินเทอร์เน็ต 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 

             
 

                     เรื่อง ความสัมพันธ์ 
 
ค ำชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 
1. ถ้า(x ,y) = (4,5) จงหาค่า x,y……………....…………………………………………………………………………………………… 

2. ถ้า(x ,3) = (-2,y) จงหาค่า x,y…………….....…………………………………………………………………………………………. 

3. ให้(2x+1,13) = (3,4y-3) จงหาค่าของ x, y        
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

4. จงเขียน A x B และ B x A เมื่อก าหนดเซตAและBดังต่อไปนี้ 
4.1 A={1, 2} และ B={3, 4} 
       A x B =……………………………………………………………………………………................................................ 
       B x A =.………………………………………………………………………………………………................................... 

4.2 A={1, 2} และ B={a, b, c} 
   A x B =.....………………………………………………………………………………….............................................. 
       B x A =.....……………………………………………………………..……………………….........................................         

4.3 A={a ,b} และ B={ } 
       A x B =....………………..………………………………………………..……………...............................................    
        B x A =…...………………………………………………………………………….……............................................. 

4.4 A=  และ B={3, 4, 5} 
        A x B =…………………………………………………………..………………………………………............................. 
        B x A =………………………………………………….…………………………………….......................................... 

4.5 A={a, b} และ B={1, 2, 3} 
      A x A =.…………………………………………………………………………......................................................... 
        B x B =...............................................………………………………………………………………………………..... 

5. ก าหนด A={1, 2, 3}, B={2, 3} และ C={3, 5} จงหา 
a. A x B =..........……………………………..………………………………………….......................................................  
b. A x C =...........………………………………………………………………………....................................................... 

 
                                         

ใบงานที่ 2.1.1 



 
 

 
เฉลย ใบงำนที่ 2.1.1  

 
เรื่อง ความสัมพันธ์ 

 

ค าชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 
1. ถ้า (x,y) = (4,5) จงหาค่า x,y      x = 4    y = 5                   
2. ถ้า (x,3) = (-2,y) จงหาค่า x,y     x = -2    y = 3                   
3. ให้ (2x+1,13) = (3,4y-3) จงหาค่าของ x,y       

      เนื่องจาก           =    และ            =    -                                                  

                              = 2                                 =                                               

                              =                  = 4      ดังนั้น   =   และ   =                 
4. จงเขียน A x B และ B x A เมื่อก าหนดเซต A และ B ดังต่อไปนี้ 

4.1 A = {1, 2} และ B = {3, 4} 
       A x B = {(1, 3), (1, 4), (2, 3), (2, 4)}                                                        
       B x A = {(3, 1), (3, 2), (4, 1), (4, 2)}                                                     
4.2 A = {1, 2} และ B = {a, b, c} 
       A x B = {(1, a), (1, b), (1, c), (2, a), (2, b), (2, c)}                                                                                       
       B x A = {(a, 1), (a, 2), (b, 1), (b, 2), (c, 1), (c, 2)}                                                                      
4.3 A = {a, b} และ B = { } 
        A x B  =   Ø                                                                                    
       B x A  =   Ø                                                                                                    
4.4 A =   และ B = {3, 4, 5} 
       A x B =  Ø                                                                              
       B x A =  Ø                                                                              
4.5 A = {a, b} และ B = {1, 2, 3} 
   A x A = {(a, a), (a, b), (b, a), (b, b)}                                                              
   B x B = {(1, 1), (1, 2), (1, 3), (2, 1), (2, 2), (2, 3), (3, 1), (3, 2), (3, 3)}                        

5.  ก าหนด  A = {1, 2, 3} , B = {2, 3} และ C = {3, 5} จงหา 
5.1 A x B = {(1, 2), (1, 3), (2, 2), (2, 3), (3, 2), (3, 3)}                                                 
5.2 A x C = {(1, 3), (1, 5), (2, 3), (2, 5), (3, 3), (3, 5)}                                               

 



 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 2 
รายวิชา คณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5            ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                   จ านวน 27 ชั่วโมง 
เรื่อง กราฟของความสัมพันธ์                   จ านวน 2 ชั่วโมง 
ผู้สอน นางสาววัชรินทร์พร  วินทะไชย                        โรงเรียนสตรีศึกษา 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด 
ค 1.2 ม.5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ท่ีก าหนด 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 1. อธิบายองค์ประกอบ และการเขียนกราฟได้อย่างถูกต้อง (K) 
 2. เขียนกราฟของความสัมพันธ์ที่โจทย์ก าหนดให้ได้ (P) 
 3. ตั้งใจและรับผิดชอบต่อหน้าที่ท่ีได้รับมอบหมาย (A) 
 
สาระการเรียนรู้ 

ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน  
(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล) 

 
สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 
 ให้ r เป็นสับเซตของ R x R กราฟของความสัมพันธ์ r คือ เซตของจุดในระนาบที่แสดงคู่อันดับที่
สมาชิกของความสัมพันธ์ 
 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
    1) ทักษะการเชื่อมโยง 
    2) ทักษะการคิดหลากหลาย 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝ่เรียนรู้  
3. มุ่งม่ันในการท างาน 

 
 
 
 
 
 



 
 

กิจกรรมการเรียนรู้ 
 แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธีการสอน/เทคนิค : แบบนิรนัย 
 
 
 
 
ขั้นก าหนดขอบเขตของปัญหา 
 1. ครูอธิบายว่า นักเรียนสามารถใช้คู่อันดับ (x, y) แทนความสัมพันธ์ระหว่าง x และ y ซึ่งสามารถ
จับคู่หนึ่งต่อหนึ่งระหว่างคู่อันดับของจ านวนจริงกับพิกัดของจุดในระนาบ โดยให้ x เป็นพิกัดหน้าและ y เป็น
พิกัดหลัง 
 นิยามคือ ให้ r เป็นสับเซตของ R x R  กราฟของความสัมพันธ์ r คือ เซตของจุดในระนาบที่แสดง               
คู่อันดับที่สมาชิกของ r 
 
 
ขั้นแสดงหลักการและอธิบายทฤษฎี 

1. ครูอธิบายบทนิยามในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
จากนั้นให้นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 3 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 

ฟังก์ชัน  แล้วถามนักเรียนว่าสามารถเขียนกราฟของ 1r  และ 2r  ได้หรือไม่ 
 2. ครูทบทวนความรู้เกี่ยวกับการเขียนกราฟ โดยครูอธิบายว่า การเขียนกราฟมีแกน 2 แกน คือ           
แกน x เป็นแกนในแนวนอน และแกน y เป็นแกนในแนวตั้ง ซึ่งหลักการเขียนกราฟจะเขียนจากคู่อันดับ 
สมาชิกตัวหน้าจะเขียนในแนวแกน x และสมาชิกตัวหลังจะเขียนในแนวแกน y  
เช่น (2, 8) แนวแกน x คือเลข 2 แนวแกน y คือเลข 8 

3. ครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติมบนกระดาน แล้วสุ่มนักเรียนออกมาเขียนกราฟของความสัมพันธ์ดังนี้ 
)}5,10(),4,8(),3,6(),2,4(),1,2{(r 

 
    (แนวตอบ : 
 
 
 
 
 
 
 
 

ชั่วโมงที่ 1 

 ขั้นน า 

 ขั้นสอน 



 
 

4. นักเรียนท า“ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 3 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
 
ขั้นแสดงหลักการและอธิบายทฤษฎี 

5. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 4 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน ที่สอดคล้องกับตัวอย่างที่ 4 บนกระดานแล้วถามค าถามนักเรียน ดังนี้ 

      1) 1r {(x, y) R R | y 3x}       
   จากสมการ y = -3x เมื่อแทน x = -2, -1, 0, 1, 2 จะได้ค่า y เป็นเท่าใด 
     แนวตอบ : 
 
 
 

     สามารถเขียนกราฟ 1r {(x, y) R R | y 3x}     ได้อย่างไร 
     แนวตอบ :             
 
 
 
 
 
                                                                                   
 
 

     กราฟที่ได้เป็นลักษณะใด 
   (แนวตอบ : กราฟเส้นตรง) 

     2) 
2

2r {(x, y) R R | y x }      

จากสมการ y =     เมื่อแทน x = -2, -1, 0, 1, 2 จะได้ค่า y เป็นเท่าใด 
   แนวตอบ : 
       
 
 
  

x -2 -1 0 1 2 
y 6 3 0 -1 -6 

x -2 -1 0 1 2 
y -4 -1 0 -1 -4 



 
 

     สามารถเขียนกราฟ 
2

2r {(x, y) R R | y x }     ได้อย่างไร 
    แนวตอบ : 
 
 
 
 
 
 
 

     กราฟที่ได้เป็นลักษณะใด 
(แนวตอบ : กราฟพาราโบลาคว่ า) 

     3) 3r {(x, y) R R | y x 2 }       
จากสมการ y= |x-2| เมื่อแทน x =  0, 1, 2, 3, 4 จะได้ค่า y เป็นเท่าใด 

  แนวตอบ :  
        
 
 

     สามารถเขียนกราฟ 3r {(x, y) R R | y x 2 }      ได้อย่างไร 
แนวตอบ : 

 
 
 
 
 
 
 
 

     กราฟที่ได้เป็นลักษณะใด 
(แนวตอบ : เป็นกราฟเส้นตรง 2 เส้น ตัดกันที่จุด (2, 0)) 

 
 
 

x 0 1 2 3 4 
y 2 1 0 1 2 



 
 

ขั้นตรวจสอบและสรุป 
6. นักเรียนยกตัวอย่างที่สอดคล้องกับตัวอย่างที่ 4 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน แล้วท าลงในสมุด 
7. นักเรียนท าลองท าดูของตัวอย่างที่ 4 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
 
 
 
ขั้นแสดงหลักการและอธิบายทฤษฎี 

8. นักเรียนจับคู่ท า“ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 4 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
     9. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยค าตอบ และร่วมกันสรุปหน้าชั้นเรียนเกี่ยวกับกิจกรรม “ลองท าดู” 
 
ขั้นฝึกปฏิบัติ                             

10. นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ 2.1 เรื่อง กราฟของความสัมพันธ์ ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ข้อ 4 เป็นการบ้าน 
 
ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม 
    11. นักเรียนจับกลุ่ม ๆ ละ 3-4 คน ให้นักเรียนหาโจทย์และศึกษาจากแหล่งการเรียนรู้อินเตอร์เน็ต
เกี่ยวกับเรื่อง กราฟของฟังก์ชัน กลุ่มละ 10 โจทย์ 
    12. นักเรียนแต่ละกลุ่มและครูร่วมกันอภิปรายและสรุปหน้าชั้นเรียนเกี่ยวกับเรื่อง กราฟของฟังก์ชัน 
  13. นักเรียนท าแบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน                     
เป็นการบ้าน 
 
 
 
ขั้นตรวจสอบและสรุป 
   1. นักเรียนและครูร่วมกันสรุปหลักการเขียนกราฟของความสัมพันธ์ดังนี้ 

     ให้ r เป็นสับเซตของ  R x R  กราฟของความสัมพันธ์ r คือ เซตของจุดในระนาบที่แสดง 
คู่อันดับที่สมาชิกของความสัมพันธ์  
 
 
 

ชั่วโมงที่ 2 

 ขั้นสรุป 



 
 

การวัดและประเมินผล 
รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 

การประเมินระหว่าง 
การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
     1) กราฟของ 
         ความสัมพันธ์ 

 
 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.1 
 

 
 
- แบบฝึกทักษะ 2.1 
 

 
 
- ร้อยละ60 ผ่านเกณฑ์ 
                   

     2) การน าเสนอผลงาน - ประเมินการน าเสนอ   
  ผลงาน 

- แบบประเมินการ  
  น าเสนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     3) พฤติกรรมการท างาน   
        รายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรมการ  
  ท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม  
  การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     4) พฤติกรรมการท างาน    
        กลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม     
  การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     5) คุณลักษณะ 
        อันพึงประสงค์ 

- สังเกตความมีวินัย 
  รับผิดชอบ ใฝ่เรียนรู้ 
  และมุ่งมั่น 

- แบบประเมิน   
  คุณลักษณะอันพึง  
  ประสงค์ 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 
ส่ือ/แหล่งการเรียนรู้ 
 สื่อการเรียนรู้ 
  1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 2.1 เรื่อง กราฟของความสัมพันธ์ 
  3) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
 แหล่งการเรียนรู้  
  1) อินเทอร์เน็ต 
 
 



 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 3 
รายวิชา คณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5            ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                   จ านวน 27 ชั่วโมง 
เรื่อง โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์                  จ านวน 2 ชั่วโมง 
ผู้สอน นางสาววัชรินทร์พร  วินทะไชย                        โรงเรียนสตรีศึกษา 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด 
ค 1.2 ม.5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ท่ีก าหนด 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 1. บอกความหมายของโดเมนและเรนจ์ได้ (K) 
  2. สามารถหาโดเมนและเรนจ์จากคู่อันดับที่ก าหนดให้ได้ (P) 
       3. น าความรู้เรื่องความสัมพันธ์มาเชื่อมโยงกับการหาโดเมนและเรนจ์ (P) 
     4. สามารถหาโดเมนและเรนจ์จากกราฟของความสัมพันธ์ได้ (P) 
 5. รับผิดชอบต่อหน้าที่ท่ีได้รับมอบหมาย (A) 
 
สาระการเรียนรู้ 

ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน 
(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล) 

 
สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 
 ความสัมพันธ์ r ได้แก่ (a, d), (b, e), (c, f) จะเห็นว่าสมาชิกตัวหน้าของคู่อันดับทั้งหมดใน r คือ  
{a, b, c}  เรียก สมาชิกตัวหน้าของคู่อันดับทั้งหมดในความสัมพันธ์ r ว่า โดเมน (Domain) ของ r 
 สมาชิกตัวหลังของคู่อันดับทั้งหมดใน r คือ {d, e, f} เรียกสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับทั้งหมดในความสัมพันธ์     
r  ว่าเรนจ์ (Range) ของ r 
          บทนิยาม ก าหนด r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป B 

  โดเมนของ  r  คือ  เซตของสมาชิกตัวหน้าของคู่อันดับใน r เขียนแทนด้วย Dr  

 เรนจ์ของ    r  คือ  เซตของสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับใน r เขียนแทนด้วย R r  

 สามารถเขียน Dr  และ R r  ในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไขได้ดังนี้ 
Dr  = {x   x   A , y   B ซ่ึง (x,y)   r} 

กล่าวได้ว่า จะต้องหาค่า x ที่ท าให้มีค่าของ y ดังนั้นจึงต้องจัดความสัมพันธ์ให้ y อยู่ในรูปของ x 
R r  = {y   y   B , x   A ซ่ึง (x,y)   r} 

กล่าวได้ว่า จะต้องหาค่า y ที่ท าให้มีค่าของ x ดังนั้นจึงต้องจัดความสัมพันธ์ให้ x อยู่ในรูปของ y 
  



 
 

การหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ที่ก าหนดด้วยกราฟ 
  การหาโดเมนจะพิจารณาตามแนวแกน x จากทางด้านซ้ายไปทางขวาว่า เส้นกราฟเริ่มต้นจาก 
จ านวนใดไปยังจ านวนใด 
  การหาเรนจ์ จะพิจารณาตามแนวแกน y จากทางด้านล่างขึ้นด้านบนว่า เส้นกราฟเริ่มต้นจาก 
จ านวนใดไปยังจ านวนใด 
 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
   1) ทักษะการเชื่อมโยง 
   2) ทักษะการคิดหลากหลาย 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝ่เรียนรู้  
3. มุ่งม่ันในการท างาน 

 
กิจกรรมการเรียนรู้ 
 แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : แบบอุปนัย 
 
 
 
 
 
ขั้นเตรียม 

1. ครูถามค าถามเพ่ือทบทวนความรู้เรื่องความสัมพันธ์และการเขียนกราฟของความสัมพันธ์ ดังนี้ 

     ความสัมพันธ์มีความหมายว่าอย่างไร 
     (แนวตอบ : ความสัมพันธ์ หมายถึง การจับคู่ระหว่างสิ่งสองสิ่งที่มีความสัมพันธ์กันและเขียน
อยู่ในรูปของคู่อันดับ (a, b)) 

     กราฟของความสัมพันธ์ r มีความหมายว่าอย่างไร 
  (แนวตอบ : กราฟของความสัมพันธ์ r คือ เซตของจุดบนระนาบที่แสดงคู่อันดับที่สมาชิกของ
ความสัมพันธ์ r) 
  

ชั่วโมงที่ 1 

 ขั้นน า 



 
 

 
 
ขั้นสอนหรือแสดง 

1. นักเรียนศึกษา “โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ 
ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน จากนั้นครูเขียนแผนภาพความสัมพันธ์บนกระดานแล้วตั้งค าถามดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 

     จากแผนภาพสามารถเขียนเป็นความสัมพันธ์ r เป็นคู่อันดับใดได้บ้าง 
(แนวตอบ : (2, 6) ,(2, 8) ,(2, 10) ,(4, 8) ,(5, 10)) 

     เซตของสมาชิกตัวหน้าของคู่อันดับทั้งหมดใน r มีอะไรบ้าง  
(แนวตอบ : {2, 4, 5}) 

     เซตของสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับทั้งหมดใน r มีอะไรบ้าง 
(แนวตอบ : {6, 8, 10}) 

2. นักเรียนร่วมกันสรุปบทนิยาม และเขียนโดเมนและเรนจ์ในรูปเซตแบบบอกเงื่อนไขในหนังสือเรียน
รายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ลงในสมุด 

3. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 5-6 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน จากนั้นตั้งข้อสังเกตว่าในตัวอย่างที่ 6  

    การหาโดเมนของความสัมพันธ์ r จะต้องหาค่าของ x ที่ท าให้มีค่าของ y ดังนั้น จึงต้อง 
จัดความสัมพันธ์ให้ y อยู่ในรูปของ x  

    และการหาเรนจ์ของความสัมพันธ์ r จะต้องหาค่าของ y ที่ท าให้มีคา่ของ x ดังนั้นจึงต้อง 
จัดความสัมพันธ์ให้ x อยู่ในรูปของ y  
 
ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม 

4. นักเรียนท า “ลองท าดู” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน ข้อ 5 เป็นรายบุคคล  
       
  

2 
4 
5 

6 
8 
10 

 ขั้นสอน 



 
 

ขั้นสอนหรือแสดง 
5. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 7 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 

ฟังก์ชัน  จากนั้นตั้งข้อสังเกตว่า ในตัวอย่างที่ 7 การหาโดเมนของความสัมพันธ์ r จะต้องหาค่าของ x ที่ท าให้มี
ค่าของ y ดังนั้น จึงต้องจัดความสัมพันธ์ให้ y อยู่ในรูปของ x และการหาเรนจ์ของความสัมพันธ์ r จะต้องหาค่า
ของ y ที่ท าให้มีค่าของ x ดังนั้น จึงต้องจัดความสัมพันธ์ให้ x อยู่ในรูปของ y  

6. ครูยกตัวอย่างที่ 8 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
จากนั้นตั้งข้อสังเกตว่า ในตัวอย่างที่ 8 การหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ r ค่าของ x และ y อยู่ในรูป  
เศษส่วนที่มีตัวส่วนเป็นพหุนามก าลังหนึ่ง และจะไม่นิยามเมื่อตัวส่วนเป็นศูนย์ ดังนั้นตัวส่วนต้องไม่เท่ากับศูนย์ 
 
ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม 
   7. นักเรียนจับคู่ท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่10 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันและใบงานที่ 2.3.1 เรื่อง โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 
 
 
 
ขั้นสอนหรือแสดง 

8. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 9 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน จากนั้นตั้งข้อสังเกตว่า จ านวนในค่าสัมบูรณ์เป็นจ านวนจริงใด ๆ และค่าสัมบูรณ์จะมีค่ามากกว่าหรือ
เท่ากับศูนย์เสมอ 

9. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 10 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน จากนั้นตั้งข้อสังเกตว่าในตัวอย่างที่ 10 การหาโดเมนของความสัมพันธ์ r ค่าของ x อยู่ในรูปค่าราก 
ที่สอง ซ่ึงจ านวนในรากท่ีสองต้องไม่เป็นจ านวนลบดังนั้น จ านวนในรากจึงต้องมากกว่าหรือเท่ากับศูนย์และ
การหาเรนจ์ของความสัมพันธ์ r จะต้องหาค่าของ y ดังนั้นจึงต้องจัดความสัมพันธ์ให้ x อยู่ในรูปของ y  
เนื่องจากค่าของ y อยู่ในรูปค่ารากท่ีสอง ซึ่งต้องยกก าลังสองทั้งสองข้างของสมการ  
 
ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม 

10. นักเรียนจับคู่ท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 9 และ 10 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ลงในสมุด 
 
 
 
 
 

ชั่วโมงที่ 2 



 
 

ขั้นสอนหรือแสดง 
11. นักเรียนศึกษาการหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ที่ก าหนดด้วยกราฟในหนังสือเรียน

รายวิชาพ้ืนฐาน  คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน จนได้ข้อสรุปที่ว่า การหาโดเมนจะพิจารณา
ตามแนวแกน x  จากทางด้านซ้ายไปทางขวาว่า เส้นกราฟเริ่มต้นจากจ านวนใดไปยังจ านวนใดและการหาเรนจ์
จะพิจารณาตามแนวแกน y จากทางด้านล่างข้ึนด้านบนว่า เส้นกราฟเริ่มต้นจากจ านวนใดไปยังจ านวนใด 
 
ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม 
    12. นักเรียนจับคู่ท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่11 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
 
ขั้นน าไปใช้ 

13. นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ 2.1 เรื่อง โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ในหนังสือเรียนรายวิชา
พ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ข้อ 5, 6 และ7 ลงในสมุด 

14. นักเรียนท าแบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน เป็น
การบ้าน 
 
 
 

1. ครูถามค าถามนักเรียนเพื่อสรุปความรู้เรื่องโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ ดังนี้ 

     โดเมนของ r มีความหมายว่าอย่างไร 
(แนวตอบ : โดเมนของ r คือ สมาชิกตัวหน้าของคู่อันดับทั้งหมดในความสัมพันธ์ r) 

     เรนจ์ของ r มีความหมายว่าอย่างไร 
(แนวตอบ : เรนจ์ของ r คือ สมาชิกตัวหลังของคู่อันดับทั้งหมดในความสัมพันธ์ r) 

     ให้นักเรียนสามารถหาโดเมนของความสัมพันธ์ที่ก าหนดด้วยกราฟได้อย่างไร 
(แนวตอบ : การหาโดเมน จะพิจารณาตามแนวแกน x จากทางด้านซ้ายไปทางขวา  

ว่าเส้นกราฟเริ่มต้นจากจ านวนใดไปยังจ านวนใด)   

     ให้นักเรียนสามารถหาเรนจ์ของความสัมพันธ์ที่ก าหนดด้วยกราฟได้อย่างไร  
(แนวตอบ : การหาเรนจ์ จะพิจารณาตามแนวแกน y จากทางด้านล่างขึ้นด้านบน  

ว่าเส้นกราฟเริ่มต้นจากจ านวนใดไปยังจ านวนใด) 
  

 ขั้นสรุป 



 
 

การวัดและประเมินผล 
รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 

การประเมินระหว่าง 
การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
     1) โดเมนและเรนจ์ของ  
         ความสัมพันธ์ 

 
 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.1 
- ตรวจใบงานที่ 2.3.1 

 
 
- แบบฝึกทักษะ 2.1 
- ใบงานที่ 2.3.1 

 
 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

      2) การน าเสนอผลงาน - ประเมินการน าเสนอ   
  ผลงาน 

- แบบประเมินการ  
  น าเสนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

      3) พฤติกรรมการท างาน
 รายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม  
  การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

      4) พฤติกรรมการท างาน
 กลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม   
  การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

      5) คุณลักษณะ 
 อันพึงประสงค์ 

- สังเกตความมีวินัย  
  รับผิดชอบ 
  ใฝ่เรียนรู้ และมุ่งมั่น 

- แบบประเมิน     
  คุณลักษณะอันพึง  
  ประสงค์ 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 
ส่ือ/แหล่งการเรียนรู้ 
 สื่อการเรียนรู้ 
       1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
    2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 2.1 เรื่อง โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 
    3) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 เล่ม 1 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
    4) ใบงานที่ 2.3.1 เรื่อง โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 
 แหล่งการเรียนรู้  
         - 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 

 ใบงานที่ 2.3.1 
 

เรื่อง โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 
 
ค าชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 
 
1. จงหาโดเมนและเรนจ์จากความสัมพันธ์ต่อไปนี้ 
    1) r = {(1, 2), (2, 3), (3, 4), (4, 5), (5, 6)}  
        Dr = ………………………………………………………………. 
        Rr = ………………………………………………………………. 
    2) r = {(2, -1), (0, 3), (1, -4), (-2, -3), (-5, 6)}                                                                                                                                
 Dr =………………………………………………………………. 
 Rr =………………………………………………………………. 
    3) r = {(x, y)R x R | y = x + 1}        
 Dr = ………………………………………………………………. 
 Rr = ………………………………………………………………. 
    4) r = {(x, y)R x R | y = 3 - 2x}        
 Dr = ………………………………………………………………. 
 Rr = ………………………………………………………………. 
    5) r = {(x, y)R x R | y = x2 }        
 Dr = ………………………………………………………………. 
 Rr = ………………………………………………………………. 

    6) r = {(x, y)R x R | y = √  }        
 Dr = ………………………………………………………………. 
 Rr = ………………………………………………………………. 
    7) r = {(x, y)R x R | y = | x | }        
 Dr = ………………………………………………………………. 
 Rr = ……………………………………………………………… 
 
 
 
 
 



 
 

 

เฉลย 

 ใบงานที่ 2.3.1 
 

เรื่อง โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 
 
ค าชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 
 
1. จงหาโดเมนและเรนจ์จากความสัมพันธ์ต่อไปนี้ 
    1) r = {(1, 2), (2, 3), (3, 4), (4, 5), (5,6)}  
      Dr = {1, 2, 3, 4, 5}                            
           Rr = {2, 3, 4, 5, 6}                 
    2) r = {(2, -1), (0, 3), (1, -4), (-2, -3), (-5, 6)}    

Dr = {2, 0, 1, -2, -5}                                                       
Rr = {-1, 3, -4, -3, 6}                                                                         

    3) r = {(x, y)R x R | y = x + 1}    
Dr =  R                                        

 Rr =  R   
    4) r = {(x, y)R x R | y = 3 - 2x}    

Dr =  R    
Rr =  R                                                                             

    5) r = {(x, y)R x R | y = x2}    
Dr =  R   

 Rr =  R+   { }   

    6) r = {(x, y)R x R | y = √  }    
Dr =  R+   { }   

 Rr =  R+   { }   
    7) r = {(x, y)R x R | y = | x |}    

Dr =  R    
Rr =  R+   { }    

 
 
 
 
 



 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 4 
รายวิชา คณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5            ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                   จ านวน 27 ชั่วโมง 
เรื่อง ฟังก์ชัน                     จ านวน 4 ชั่วโมง 
ผู้สอน นางสาววัชรินทร์พร  วินทะไชย                        โรงเรียนสตรีศึกษา 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด 
ค 1.2 ม.5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ท่ีก าหนด 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 1. มีความรู้ความเข้าใจเรื่องฟังก์ชัน (K)        
  2. สามารถจ าแนกได้ว่าความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้เป็นฟังก์ชัน (K) 
       3. น าความรู้เรื่องความสัมพันธ์มาเชื่อมโยงกับความรู้เรื่องฟังก์ชันได้ (P) 
 4. ตั้งใจและรับผิดชอบต่อหน้าที่ท่ีได้รับมอบหมาย (A) 
 
สาระการเรียนรู้ 

ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน 
(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล) 

 
สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 
 ฟังก์ชัน คือ ความสัมพันธ์ที่สมาชิกในโดเมนแต่ละตัวจับคู่กับสมาชิกในเรนจ์ของความสัมพันธ์เพียง 
ตัวเดียว เท่านั้นซึ่งการตรวจสอบว่า ความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้เป็นฟังก์ชันหรือไม่เราพิจารณาจากบทนิยามที่ว่า 

“ส าหรับ x , y และ z ใดๆ ถ้า (x, y)  f และ (x, z)  f แล้ว y = z” และยังพิจารณาจากกราฟฟังก์ชันได้ 
โดยที่ถ้าลากเส้นตรงที่เชื่อมจุด (x, y) และ (x, z) จะเป็นเส้นตรงที่ขนานกับแกน Y ดังนั้นในการพิจารณา
จ านวนจุดตัดที่เส้นตรงนี้ตัดกับกราฟถ้ามีจ านวนจุดตัดเพียง 1 จุด ความสัมพันธ์นั้นเป็นฟังก์ชัน  

โดยฟังก์ชันจะมีสัญลักษณ์และข้อตกลงเกี่ยวกับสัญลักษณ์ของฟังก์ชันดังนี้ ถ้า f เป็นฟังก์ชันและ (x, y)  f  
แล้วจะกล่าวว่า y เป็นค่าของฟังก์ชัน f ที่ x และเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ y = f(x) และการเขียนฟังก์ชัน
สามารถเขียนในรูปแบบบอกเงื่อนไขของสมาชิกในเซต โดยใช้คู่อันดับ (x, y) แทนสมาชิกใด ๆ ในเซต  

เช่น f = {(x, y)   R x R   y = 3x} 
  



 
 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
 1) ทักษะการเชื่อมโยง 
 2) ทักษะการคิดหลากหลาย 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝ่เรียนรู้  
3. มุ่งม่ันในการท างาน 

 
กิจกรรมการเรียนรู้ 
 แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching 
 
 
      
 
 
ขั้นการใช้ความรู้เดิมเชื่อมโยงความรู้ใหม่ (Prior Knowledge) 
 1. นักเรียนดูแผนภาพความสัมพันธ์ระหว่างเซต A และ เซต B ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์  ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันแล้วถามค าถามนักเรียนดังนี้ 

     จงบอกเซตของโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ r1 

    (แนวตอบ : โดเมนของความสัมพันธ์  r1 คือ {1, 2, 3} และเรนจ์ความสัมพันธ์ r1 คือ               
{a, b, c}) 

     จงบอกเซตของโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์  r2 
(แนวตอบ : โดเมนของความสัมพันธ์  r2 คือ {a, b, c, d} และเรนจ์ความสัมพันธ์ r2  คือ                

{10, 20, 30, 40, 50}) 

     จงบอกเซตของโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์  r3 
(แนวตอบ : โดเมนของความสัมพันธ์  r3 คือ {1, 2, 3} และเรนจ์ความสัมพันธ์ r3 คือ                

{a, b, c}) 
 
 
 
 
 
 

 ขั้นน า 

ชั่วโมงที่ 1 



 
 

 
 
  
ขั้นรู้ (Knowing) 

1. นักเรียนตั้งข้อสังเกตจากแผนภาพความสัมพันธ์ 1r  และ 2r  จะเห็นว่า สมาชิกแต่ละตัวในโดเมน

จับคู่กับสมาชิกในเรนจ์เพียงตัวเดียวเท่านั้น เรียกความสัมพันธ์  1r และ 2r  ว่า ฟังก์ชัน และจากความสัมพันธ์ 

3r  จะเห็นว่า มีสมาชิกในโดเมนที่จับคู่กับสมาชิกในเรนจ์มากกว่า 1 ตัวเรียกความสัมพันธ์ 3r ว่า ไม่ฟังก์ชัน  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. นักเรียนร่วมกันสรุปบทนิยามของฟังก์ชัน คือ ความสัมพันธ์ที่สมาชิกในโดเมนแต่ละตัวจับคู่กับ
สมาชิกในเรนจ์ของความสัมพันธ์เพียงตัวเดียวเท่านั้น 

3. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า “ความสัมพันธ์ที่โดเมนจับคู่กับเรนจ์มากกว่า 1 ตัว เป็นความสัมพันธ์ที่ไม่เป็น

ฟังก์ชัน  เช่นความสัมพันธ์ของ 3r  จะเห็นว่า 1 ที่เป็นโดเมน จับคู่กับ a และ b ที่เป็นเรนจ์ ดังนั้นโดเมนจับคู่
กับเรนจ์ มากกว่า 1 ตัว จึงไม่เป็นฟังก์ชัน” 

4. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 12 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน 

5. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า “ความสัมพันธ์สามารถเขียนให้อยู่ในรูปของคู่อันดับได้ โดย (a, b) 
หมายความว่า a เป็น โดเมนจับคู่กับ b ที่เป็นเรนจ์ของความสัมพันธ์ เช่น ความสัมพันธ์  

)}4,3(),3,2(),2,1{(1r   
จะเห็นว่า ความสัมพันธ์นี้เป็นฟังก์ชันเพราะว่า โดเมนแต่ละตัวจับคู่กับเรนจ์เพียงตัวเดียวเท่านั้นนั่นคือ  
1 จับคู่กับ 2, 2 จับคู่กับ 3 และ 3 จับคู่กับ 4”  
  6. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 13 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน พร้อมทั้งแสดงวิธีท าลงในสมุด  
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 ขั้นสอน 



 
 

ขั้นเข้าใจ (Understanding) 
7. นักเรียนท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 13 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน พร้อมทั้งแสดงวิธีท าลงในสมุด 
 
 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

8. ครูอธิบายเพิ่มเติมจากคาบที่แล้วว่า การเขียนความสัมพันธ์นอกจากจะเขียนในรูปแบบของคู่อันดับ
แล้วยังสามารถเขียนอยู่ในรูปของการบอกเง่ือนไขได้อีกด้วยเช่น  

}b2a)b,a{(2r 
 

ซึ่งการหาว่าความสัมพันธ์ดังกล่าวเป็นฟังก์ชันหรือไม่เป็นฟังก์ชันจะต้องใช้บทนิยามแล้วใช้สมบัติการเท่ากัน
พิจารณาค่าของ y และ z ดังนี้ “ส าหรับ x, y และ z ใด ๆ  

ถ้า (x, y)  f และ (x, z)  f แล้ว y = z” 
9. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 14 จากนั้นเขียนโจทย์ตัวอย่างที่ 14 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน

คณิตศาสตร์  ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันพร้อมทั้งแสดงวิธีท าลงในสมุด 
10. ครูอธิบายการพิจารณาความสัมพันธ์ที่ก าหนดด้วยกราฟ ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่เป็นฟังก์ชัน โดยครู

อธิบายว่า “ถ้าลากเส้นตรงที่เชื่อมจุด (x, y) และ (x, z) จะเป็นเส้นตรงที่ขนานกับแกน Y แล้วพิจารณาจ านวน
จุดตัดที่เส้นตรงนี้ตัดกับกราฟ ถ้ามีจ านวนจุดตัดเพียง 1 จุด ความสัมพันธ์นั้นเป็นฟังก์ชัน และถ้ามีจ านวน
จุดตัดมากกว่า 1 จุด ความสัมพันธ์นั้นไม่เป็นฟังก์ชัน” 

11. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 15 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  โดยครูอธิบายว่า  

     ข้อ 1) เมื่อลากเส้นตรงที่ขนานกับแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์เพียง 1 จุด เท่านั้น  
ดังนั้น ความสัมพันธ์นี้เป็นฟังก์ชัน 

     ข้อ 2) เมื่อลากเส้นตรงที่ขนานแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์มากกว่า 1 จุด  
ดังนั้น ความสัมพันธ์นี้ไม่เป็นฟังก์ชัน 
       ข้อ 3) เมื่อลากเส้นตรงที่ขนานแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์มากกว่า 1 จุด  
ดังนั้น ความสัมพันธ์นี้ไม่เป็นฟังก์ชัน 
               ข้อ 4) เมื่อลากเส้นตรงที่ขนานแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์เพียง 1 จุด เท่านั้น  
ดังนั้น ความสัมพันธ์นี้เป็นฟังก์ชัน 
 
 
 

ชั่วโมงที่ 2 



 
 

12. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า ในบางครั้งถ้าเขียนความสัมพันธ์อยู่ในรูปของการบอกเง่ือนไข นักเรียนสามารถเขียน
กราฟจากความสัมพันธ์แบบบอกเง่ือนไขก่อนแล้วพิจารณาว่า เมื่อลากเส้นตรงขนานแกน Y           แลว้จะตัด
กราฟของความสัมพันธ์เพียงจุดเดียวหรือไม่ ถ้าตัดเพียงจุดเดียวแสดงว่า เป็นฟังก์ชัน เช่น ความสัมพันธ์  

                                           r {(x, f (x)) f (x) 2x 5}    
จากความสัมพันธ์ จะเห็นว่า เป็นสมการเส้นตรง เมื่อเขียนกราฟจะได้ดังนี้ 
 
 
 
    
 
 
 
  
 

จากกราฟจะเห็นว่า เมื่อลากเส้นตรงขนาดแกน Y แล้วจะตัดกราฟของความสัมพันธ์เพียง 1 จุด 
เท่านั้น ดังนั้น ความสัมพันธ์แบบบอกเงื่อนไขดังกล่าว เป็นฟังก์ชัน 
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 

13. นักเรียนท า “ลองท าดู” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน  พร้อมทั้งแสดงวิธีท าลงในสมุด 

14. นักเรียนจับคู่ท า “Journal Writing” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 

15. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “Journal Writing” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน แล้วร่วมกันอภิปรายหน้าชั้นเรียน 
     
         
 
 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

16. นักเรียนศึกษาข้อตกลงเกี่ยวกับสัญลักษณ์ของฟังก์ชันในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน  
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน จากนั้นครูถามนักเรียนดังนี้ 
 

ชั่วโมงที่ 3 
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 ขั้นสอน 



 
 

     ถ้า f เป็นฟังก์ชัน และ f)y,x(   แล้วจะกล่าวว่า เป็นค่าของฟังก์ชัน f ที่ x สามารถเขียน
แทนด้วยสัญลักษณ์ใด 

(แนวตอบ : y = f(x)) 

     ฟังก์ชัน f จาก X ไป Y สามารถเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ใด 
(แนวตอบ :      )  

     ก าหนดให้ y = f(x) = 2x - 5 ค่าของฟังก์ชัน f ที่ x = 1 คือเท่าใด  
(แนวตอบ : ค่าของฟังก์ชัน f ที่ x = 1 คือ -3 

     ก าหนดให้ y = 2x – 5  สามารถเขียนในรูปแบบบอกเง่ือนไขของสมาชิกได้อย่างไร 
(แนวตอบ :   *(   )     |      +) 

     ก าหนดให้ y = 2x – 5  สามารถเขียนฟังก์ชันโดยใช้ตารางได้อย่างไร 
แนวตอบ : 

x 1 2 3 4 
y = f(x) -3 -1 1 3 

 
17. ครูเขียนโจทย์ตัวอย่างที่ 16 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน พร้อมทั้งแสดงวิธีท า 
18. ครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติมแล้วถามค าถามเพ่ือตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียน ดังนี้ 
     ก าหนด f(x) = 2x + 3  โดยที่ x เป็นจ านวนจริงใด ๆ 

       f(3) มีค่าเท่าใด 
(แนวตอบ : f(3) = 2(3) + 3 = 9) 

       f(-6) มีค่าเท่าใด 
(แนวตอบ : f(-6) = 2(-6) + 3 = 9) 

        ( 
 
)  มีค่าเท่าใด 

(แนวตอบ :  ( 
 
)   (

 

 
)    

  

 
) 

       ค่า x ที่ท าให้ f(x) = 11 มีค่าเท่าใด 
(แนวตอบ : x = 4) 

19. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 17 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  แล้วครูอธิบายและแสดงวิธีท าตัวอย่างที่ 17 บนกระดานอย่างละเอียด  

20. ครูกล่าวว่า การหาค่าของฟังก์ชันไม่จ าเป็นต้องได้ค าตอบเป็นค่าคงตัวเสมอไปจากนั้นยกตัวอย่าง
เพ่ิมเติม  แล้วถามค าถามเพ่ือตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนดังนี้  

 



 
 

     ก าหนด f(x) = 
22x 5   โดยที่ x เป็นจ านวนจริงใด ๆ 

       )a3(f   มีค่าเท่าใด 

(แนวตอบ : 
2 2 2f ( 3a) 2( 3a) 5 2(9a ) 5 18a 5         ) 

       )3a(f   มีค่าเท่าใด 

   (แนวตอบ :  52)3a(2)3a(f   

            5)9a62a(2   

            518a122a2   

            13a122a2  ) 
ขั้นเข้าใจ(Understanding) 

21. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน โดยคละความสามารถทางคณิตศาสตร์ ให้นักเรียนแต่ละกลุ่ม
ท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 17 พร้อมแสดงวิธีท าลงในสมุด 

22. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 17 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน แล้วร่วมกันอภิปรายหน้าชั้นเรียน 
 
 
 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

23. นักเรียนจับคู่กันศึกษาตัวอย่างที่ 18 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  

24. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า การเขียนกราฟของฟังก์ชันที่ก าหนดให้ นอกจากจะเขียนเป็นกราฟคู่อันดับ
แล้วสามารถเขียนแทนบนเส้นจ านวนได้อีกด้วยและเส้นจ านวน 2 เส้นที่ขนานกันแสดงโดเมนและเรนจ์ของ   
ฟังก์ชันที่ก าหนดให้โดยลูกศรแสดงความสัมพันธ์ของแต่ละคู ่

25. ครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติมแล้วถามค าถามนักเรียนดังนี้ 

       นักเรียนสามารถเขียนภาพแสดงความสัมพันธ์ของฟังก์ชัน 2x    
โดยที่ x เป็นจ านวนเต็ม ใด ๆ  
 
 
 
 

ชั่วโมงที่ 4 



 
 

แนวตอบ : 
      
 
 
 
 
 
 
ขั้นเข้าใจ(Understanding) 

26. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน คละความสามารถทางคณิตศาสตร์ ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มท า 
“ลองท าดู”  ของตัวอย่างที่ 18 พร้อมทั้งแสดงวิธีท าลงในสมุด 

27. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย“ลองท าดู”ของตัวอย่างที่ 18 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน แล้วร่วมกันอภิปรายหน้าชั้นเรียน 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

28. นักเรียนศึกษากราฟของฟังก์ชัน f และ g ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 เล่ม 1 
จากนั้นครูอธิบายเพ่ิมเติมให้นักเรียนเข้าใจมากยิ่งขึ้น โดยครูอธิบายว่าโดเมนของ f คือ              
*                + และเรนจ์ของ f คือ *       +   โดเมนของ g คือ 3x3   หรือ [-3, 3] 

และเรนจ์ของ g คือ  0  g(x)  9 หรือ [0, 9] โดเมนของ h คือ จ านวนจริงใดๆ และเรนจ์ของ h คือ      

h(x)  0 หรือ [0, )           
29. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า “ในการบอกค่าโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันสามารถบอกได้เป็นรูปแบบ 

ต่าง ๆ 2 รูปแบบ”  ได้แก่  

       การบอกเป็นเซตโดยพิจารณาจากฟังก์ชันที่ก าหนดให้ เช่น         
)}6,5(),4,3(),2,1{()x(f   

โดเมนคือ  {1, 3, 5}  และเรนจ์คือ {2, 4, 6}   

       การบอกเป็นช่วง เช่น ฟังก์ชั่น 
}x2yRR)y,x{()x(f   

โดเมนคือ  (-, )  และเรนจ์ คือ (-, )   
30. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 19 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน พร้อมทั้งแสดงวิธีท า  
 
 

โดเมน

เรนจ ์

0 1 2 3 4 5-1-2-3-4-5

-5 -4 -3 -2 -1 543210



 
 

31. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า “ในการหาเรนจ์ของฟังก์ชันที่ก าหนดให้ โดยที่โจทย์ก าหนดช่วงของโดเมน
มาแล้ว นักเรียนสามารถก าหนดค่า x ค่าท่ีน้อยที่สุดและมากท่ีสุดของช่วงที่ก าหนดให้ มาใช้เพื่อหาช่วงของ          
ค่าเรนจ์หรือค่า y ได”้ เช่น   

             ก าหนด g(x) = 3x  โดยที่ -2 < x < 2 จงหาเรนจ์ของฟังก์ชัน 
วิธีท า      จาก g(x) = 3x    
                  พิจารณา x = -2 จะได้ g(x) = 3(-2) = -6 
                  พิจารณา x = 2 จะได้ g(x) = 3(2) = 6 
                  แต่เนื่องจากช่วงของโดเมนหรือค่า x เป็น -2 และ 3 ไม่ได้ เพราะเป็นช่วงเปิด 
                 ดังนั้น  ค่าของเรนจ์จะเป็นช่วงเปิดด้วย 
                  นั่นคือ เรนจ์อยู่ในช่วง (-6, 6) 

32. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 20 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน พร้อมทั้งแสดงวิธีท าลงในสมุด 
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 

33. นักเรียนท า “ลองท าดู” ของตัวอย่าง 20 และกิจกรรม “Thinking Time” ในหนังสือเรียน
รายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน เป็นการบ้าน 
 
ขั้นลงมือท า (Doing) 

34. นักเรียนจับคู่ โดยให้นักเรียนเก่งและนักเรียนอ่อนจับคู่กัน ท าใบงานที่ 2.4.1 เรื่อง ฟังก์ชัน  
35. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยใบงานที่ 2.4.1 เรื่อง ฟังก์ชัน แล้วร่วมกันอภิปรายหน้าชั้นเรียน 
36. นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ 2.1 เรื่อง ฟังก์ชัน ข้อ 9 และ 10 เป็นการบ้าน 

 
ขั้นเข้าใจ 
   37. นักเรียนจับคู่กลุ่มๆ ละ 3-4 คน ให้นักเรียนหาโจทย์และศึกษาจากแหล่งการเรียนรู้อินเตอร์เน็ต
เกี่ยวกับเรื่อง  ฟังก์ชันกลุ่มละ 10 โจทย์ 
   38. นักเรียนแต่ละกลุ่มและครูร่วมกันอภิปรายและสรุปหน้าชั้นเรียนเกี่ยวกับเรื่องความฟังก์ชัน 
   39. นักเรียนท าแบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน                        
เป็นการบ้าน 
 
 
 
 
 



 
 

 
 
 

1. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ฟังก์ชัน ดังนี้ 

     ฟังก์ชัน มีความหมายว่าอย่างไร 
(แนวตอบ : ฟังก์ชัน คือ ความสัมพันธ์ที่สมาชิกในโดเมนแต่ละตัวจับคู่กับสมาชิกในเรนจ์ 

ของความสัมพันธ์เพียงตัวเดียวเท่านั้น) 

     ความสัมพันธ์ใดที่ไม่เป็นฟังก์ชัน 
(แนวตอบ : ความสัมพันธ์ที่โดเมนจับคู่กับเรนจ์ มากกว่า 1 ตัว) 

     เมื่อพิจารณาความสัมพันธ์ที่ก าหนดด้วยกราฟ นักเรียนจะทราบได้อย่างไรว่าเป็นฟังก์ชัน 
(แนวตอบ : เมื่อลากเส้นตรงที่ขนานกับแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์เพียง 1 จุด  

เท่านั้น) 

     เมื่อพิจารณาความสัมพันธ์ที่ก าหนดด้วยกราฟ นักเรียนจะทราบได้อย่างไรว่าไม่เป็นฟังก์ชัน 
(แนวตอบ : เมื่อลากเส้นตรงที่ขนานกับแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์มากกว่า 1 จุด) 

     สัญลักษณ์ y = f(x) มีความหมายว่าอย่างไร 

(แนวตอบ : ถ้า f เป็นฟังก์ชัน และ (x, y)  f แล้วจะกล่าวว่า y เป็นค่าของฟังก์ชัน f ที่ x) 

     ความสัมพันธ์  )}8,6(),7,4(),5,2(),3,1(),2,0{(1r   เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
(แนวตอบ : เป็นฟังก์ชัน เพราะ สมาชิกตัวหน้าจับคู่เรนจ์เพียงคู่เดียว) 

     ความสัมพันธ์ 2r {(0,2), (1,3), (2,5), (2,0)}  เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
(แนวตอบ : ไม่เป็นฟังก์ชัน เพราะ 2 เป็นโดเมนที่จับคู่เรนจ์มากกว่า 2 ตัว) 

     ให้นักเรียนยกตัวอย่างกราฟที่เป็นฟังก์ชันและไม่เป็นฟังก์ชัน 
(แนวตอบ : นักเรียนสามารถตอบได้หลากหลายขึ้นอยู่กับพ้ืนฐานความรู้ เช่น 

      เป็นฟังก์ชัน                          ไม่เป็นฟังก์ชัน   
 

                                          
 

     ก าหนดให้ 1x3y   สามารถเขียนในรูปแบบบอกเง่ือนไขของสมาชิกได้อย่างไร 

(แนวตอบ : }1x3yRR)y,x{(f  ) 
 

 ขั้นสรุป 



 
 

     ก าหนดให้ 2x5y   โดยที่ 4x2  เรนจ์ของฟังก์ชันจะอยู่ในช่วงใด 

(แนวตอบ : เรนจ์ของกราฟจะอยู่ในช่วง 22x8  ) 
 
การวัดและประเมินผล 

รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 
การประเมินระหว่าง 
การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
     1) ฟังก์ชัน 

 
 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.1 
- ตรวจใบงานที่ 2.4.1 

 
 
- แบบฝึกทักษะ 2.1 
- ใบงานที่ 2.4.1 

 
 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

     2) การน าเสนอผลงาน - ประเมินการน าเสนอ   
  ผลงาน 

- แบบประเมินการ  
  น าเสนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
 ผ่านเกณฑ์ 

     3) พฤติกรรมการท างาน   
        รายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม   
  การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     4) พฤติกรรมการท างาน   
        กลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม  
  การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     5) คุณลักษณะ 
        อันพึงประสงค์ 

- สังเกตความมีวินัย 
  รับผิดชอบ ใฝ่เรียนรู้   
  และมุ่งมั่น 

- แบบประเมิน   
  คุณลักษณะอันพึง  
  ประสงค์ 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 
ส่ือ/แหล่งการเรียนรู้ 
 สื่อการเรียนรู้ 
  1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 2.1 เรื่อง ฟังก์ชัน 
  3) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  4) ใบงานที่ 2.4.1 เรื่อง ฟังก์ชัน  
 แหล่งการเรียนรู้ 
  1) อินเทอร์เน็ต 
 
 
 
 
 
 



 
 

 ใบงานที่ 2.4.1 
 

เรื่อง ฟังก์ชัน 
 
ค าชี้แจง จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 
1. ความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่ เพราะเหตุใด 
   1) {(5, 1), (3, 2), (1, 3), (0, 1)}…………………………………………………………………………………….. 
 2) {(2, 1), (3, 1), (4, 1)}.........……………………………………………………………………………………….. 
 3) {(3, 0), (3, 1), (2, 5)}............……………………………………………………………………………………. 

2. ก าหนด A = {-4, -3, 4} จงพิจารณาว่าความสัมพันธ์ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่ เพราะเหตุใด  

 1) {(x, y)  AA | y  = | x |}    
 …………………………………………………………………………………………………………………………….….. 

 2) {(x, y)  AA | x2 + y2 =  4}    
 ………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 3) {(x, y)   AA | | x | - | y | = 0}   
 ………………………………………………………………………………………………………………………………… 

3. ความสัมพันธ์ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่        

 1) r = {(x, y)  RR | y = 
   1

  
 }         

 ………………………………………………………………..……………………………………………………………… 

 2) r = {(x, y)  R+R+ | | x | - | y | = 5}   
 ………………………………………………………………..……………………………………………………………… 

 3) r = {(x, y)  RR | | x | - | y | = 5}  
 ………………………………………………………………..……………………………………………………………… 

 4) r = {(x, y)  RR | y = x3}   
 ………………………………………………………………….……………………………………………………………… 
 
 
 
 
 
 



 
 

 

เฉลย 

 

 
ใบงานที่ 2.4.1 

 

เรื่อง ฟังก์ชัน 
 
ค าชี้แจง จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 
1. ความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่ เพราะเหตุใด 
 1) {(5, 1), (3, 2), (1, 3), (0, 1)} เป็นฟังก์ชัน เพราะ สมาชิกในโดเมนจับคู่กับสมาชิกในเรนจ์เพียง          
ตัวเดียวเท่านั้น                    

2) {(2, 1), (3, 1), (4, 1)} เป็นฟังก์ชัน เพราะ สมาชิกในโดเมนจับคู่กับสมาชิกในเรนจ์เพียงตัวเดียว
เท่านั้น                

3) {(3, 0), (3, 1), (2, 5)} ไม่เป็นฟังก์ชัน เพราะ สมาชิกในโดเมนจับคู่กับสมาชิกในเรนมากกว่าหนึ่งตัว
                           
2. ก าหนด A = {-4, -3, 4}   จงพิจารณาว่าความสัมพันธ์ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่ เพราะเหตุใด  

 1) {(x, y)  AA | y  = | x |}        
    เป็นฟังก์ชัน เพราะ เมื่อลากเส้นขนานแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์เพียงจุดเดียวเท่านั้น        

 2) {(x, y)  AA | x2 + y2 =  4}       
    ไม่เป็นฟังก์ชัน เพราะ เมื่อลากเส้นขนานแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์มากกว่าหนึ่งจุด        

 3) {(x, y)  AA | | x | - | y | = 0}       
    ไม่เป็นฟังก์ชัน เพราะ เมื่อลากเส้นขนานแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์มากกว่าหนึ่งจุด                          
 
3. ความสัมพันธ์ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่        

 1) r = {(x, y)  RR | y = 
   1

  
 }        

     เป็นฟังก์ชัน          

 2) r = {(x, y)  R+R+ | | x | - | y |  = 5} 
    เป็นฟังก์ชัน          

 3) r = {(x, y)  RR | | x | - | y | = 5}        
    ไม่เป็นฟังก์ชัน          

 4) r = {(x, y)  RR | y = x3}         
    เป็นฟังก์ชัน        
 
 
 



 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 5 
รายวิชา คณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5            ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                   จ านวน 27 ชั่วโมง 
เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น                    จ านวน 2 ชั่วโมง 
ผู้สอน นางสาววัชรินทร์พร  วินทะไชย                        โรงเรียนสตรีศึกษา 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด 
ค 1.2 ม.5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ท่ีก าหนด 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 1. มีความรู้ความเข้าใจเรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้นและฟังก์ชันคงตัว (K) 
 2. สามารถจ าแนกได้ว่าฟังก์ชันที่ก าหนดให้เป็นฟังก์ชันเชิงเส้นหรือไม่ (K) 
 4. สามารถน าความรู้เรื่อง ความสัมพันธ์เชิงเส้นมาประยุกต์ใช้กับโจทย์ปัญหาได้ (P) 
 5. สามารถเขียนกราฟฟังก์ชันเชิงเส้นจากความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ได้ (P) 
 6. ตั้งใจและรับผิดชอบต่อหน้าที่ท่ีได้รับมอบหมาย (A) 
 
สาระการเรียนรู้ 

ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน 
(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล) 

 
สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 

 ฟังก์ชันเชิงเส้น คือ ฟังก์ชันที่มีสมการอยู่ในรูป             เมื่อ a, b เป็นจ านวนจริงและ        

จากฟังก์ชัน  y = ax + b ถ้า       จะได้ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป       ซึ่งมีกราฟเป็นเส้นตรงที่ขนานกับแกน x  
จะเรียกฟังก์ชันแบบนี้ว่า ฟังก์ชันคงตัว (Constant Function) 
 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
 1) ทักษะการเชื่อมโยง 
 2) ทักษะการคิดหลากหลาย 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝ่เรียนรู้  
3. มุ่งม่ันในการท างาน 
 
 

 
 



 
 

กิจกรรมการเรียนรู้ 
 แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching 
 
 
 
 
 
ขั้นการใช้ความรู้เดิมเชื่อมโนงความรู้ใหม่ (Prior Knowledge) 

1. ครูทบทวนความรู้เรื่องฟังก์ชัน โดยการอธิบายว่า “ฟังก์ชัน คือ ความสัมพันธ์ที่สมาชิกในโดเมน 
แต่ละตัวจับคู่กับสมาชิกในเรนจ์ของความสัมพันธ์เพียงตัวเดียวเท่านั้น สัญลักษณ์และข้อตกลงเก่ียวกับ

สัญลักษณ์ของฟังก์ชันดังนี้  ถ้า f เป็นฟังก์ชัน และ (x, y)  f แล้ว จะกล่าวว่า y เป็นค่าของฟังก์ชัน  f              
ที่ x และเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ y = f(x)  และการเขียนฟังก์ชันสามารถเขียนในรูปแบบบอกเงื่อนไขของ  
สมาชิกในเซตโดยใช้คู่อันดับ (x, y) แทนสมาชิกใด ๆ ในเซต” 
 
 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 
     1. นักเรียนพิจารณากราฟของฟังก์ชันในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2  ฟังก์ชันข้อ 1) และ ข้อ 2) จากนั้นครูถามนักเรียนว่าลักษณะของกราฟ 2 ข้อ  
มีกราฟลักษณะอย่างไร                        
    (แนวตอบ : กราฟเป็นเส้นตรง) 
   2. ครูอธิบายว่าฟังก์ชันในข้อ 1) และ ข้อ 2) มีลักษณะเป็นกราฟเส้นตรง เรียกว่า เป็น                       
“ฟังก์ชันเชิงเส้น” 
 3. ครูอธิบายความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้นว่า  
    “ฟังก์ชันเชิงเส้น” คือ ฟังก์ชันที่มีสมการอยู่ในรูป y = ax + b เมื่อ a, b เป็นจ านวนจริง                 

และ a  0 จากฟังก์ชัน y = ax + b ถ้า a = 0 จะได้ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป y = b ซึ่งกราฟเป็นเส้นตรงที่ขนาน
กับแกน X จะเรียกฟังก์ชันแบบนี้ว่า“ฟังก์ชันคงตัว” 
 4. ครูถามนักเรียนว่า ฟังก์ชันคงตัว y = 0 จะมีกราฟอยู่ในลักษณะอย่างไร  
     (แนวตอบ : กราฟเป็นเส้นตรงที่อยู่บนแกน X ) 
 5. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 21 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชันข้อ 1) - 2)  จากนั้นถามนักเรียนดังนี้ 
 
 

ชั่วโมงที่ 1 

 ขั้นน า 

 ขั้นสอน 



 
 

     จากข้อ 1)  ถ้า y4 = 5x  และ y5 = 8x นักเรียนสามารถเขียนกราฟได้อย่างไร 
แนวตอบ :  

 
 
 
 
 
 
 
           

     เมื่อสัมประสิทธ์ของ x หรือ a มีค่าเพ่ิมข้ึน กราฟจะมีลักษณะอย่างไร 
(แนวตอบ : กราฟจะลู่เข้าหาแกน Y) 

      จากข้อ 2)  ถ้า    
 

 
   และ    

 

 
   นักเรียนสามารถเขียนกราฟได้อย่างไร 

แนวตอบ :  
 
 
 
 
 
 
 

     เมื่อสัมประสิทธ์ของ x หรือ a มีค่าน้อยลง กราฟจะมีลักษณะอย่างไร 
(แนวตอบ : กราฟจะลู่เข้าหาแกน X)  

6. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า “กราฟของฟังชัน y = x หรือ f(x) = x เรียกว่า ฟังก์ชันเอกลักษณ์” 
7. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 21 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2        

ฟังก์ชันข้อ 3)-4)  
8. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่าจากข้อ 3) กราฟที่มีสัมประสิทธิ์หน้า x เป็นจ านวนที่ตรงข้ามกัน เช่น y1 = 3x   

และ y2 = -3x  กราฟจะมีแกน X และแกน Y เป็นแกนสมมาตร จากนั้นครูอธิบายข้อมูลที่ส าคัญที่นักเรียน 
ควรรู้เพ่ิมเติมว่า จากกราฟข้อ 3) 

     ถ้า a > 0 กราฟจะท ามุมแหลมกับแกน X ในทิศทวนเข็มนาฬิกา  

     ถ้า a < 0 กราฟจะท ามุมป้านกับแกน X ในทิศทวนเข็มนาฬิกา 
 



 
 

9. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่าจากข้อ 4) กราฟของเส้นตรง y = ax + b  จะขนานกัน เมื่อ a มีค่าเท่ากัน 
และตัดแกน Y ที่จุด b จากนั้นครูอธิบายข้อมูลที่ส าคัญท่ีนักเรียนควรรู้เพิ่มเติมว่าจากกราฟข้อ 4) 
จุดที่กราฟตัดแกน X จะให้ค่า y = 0 และจุดที่กราฟตัดแกน Y จะให้ค่า x = 0 
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 
   10. นักเรียนจับคู่ท า“ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 21 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
   11. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 21 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน  
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
 
 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 
   12. ครูอธิบายตัวอย่างที่ 22 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
แล้วร่วมกันสรุปลงในสมุด 
   13. ครูถามค าถามนักเรียนเพ่ิมเติมเเพ่ือทดสอบความเข้าใจของนักเรียนดังนี้                               
       

1) y = 3x – 6  2) y = x + 3  
 

       จากกราฟในข้อ 1) กราฟตัดแกน X ที่จุดใด 
(แนวตอบ : (2, 0)) 

       จากกราฟในข้อ 1) กราฟตัดแกน Y ที่จุดใด 
(แนวตอบ : (0, -6)) 

       จากกราฟในข้อ 2) กราฟตัดแกน X ที่จุดใด 
(แนวตอบ : (-3, 0)) 

       จากกราฟในข้อ 2) กราฟตัดแกน Y ที่จุดใด 
(แนวตอบ : (0,3)) 

14. ครูอธิบายเพิ่มเติมจากตัวอย่างที่ 22 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันการหาจุดที่กราฟตัดแกน X จะให้ค่า y = 0 และจุดที่กราฟตัดแกน Y จะให้ค่า            
x = 0 
 
 
 

ชั่วโมงที่ 2 



 
 

ขั้นเข้าใจ (Understanding) 
  15. นักเรียนท า “ลองท าดู” จากตัวอย่างที่22 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  16. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 22 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน  
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 
  17. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 23 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน โดยครูอธิบายเพิ่มเติมว่า “หลักการหาจุดตัดแกน X ให้แทนค่า y = 0 และ
หลักการหาจุดตัดแกน Y ให้แทนค่า x = 0 และการเขียนจุดตัดแกน X และ Y ให้เขียนอยู่ในรูปคู่อันดับ           
(x1, y1) และวิธีการตรวจสอบว่าจุด (x1, y1)  อยู่บนกราฟหรือไม่ ท าได้โดย แทนค่า x = x1 และ y = y1 ลงใน
ฟังก์ชัน f(x) แล้วตรวจสอบว่า สมการเป็นจริงหรือไม่ ถ้าเป็นจริงนั่นคือจุด (x1, y1) อยู่บนกราฟท่ีก าหนดให้” 

18. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 24 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันพร้อมทั้งแสดงวิธีท าลงในสมุด 
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 

19. นักเรียนท า“ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 23 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 

20. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 23 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน  
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 

21. นักเรียนท าใบงานที่ 2.5.1 เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น และ แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์  
ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน เป็นการบ้าน 
 
ขั้นลงมือท า (Doing) 
  22. นักเรียนแบ่งกลุ่ม ๆ ละ 3 – 4 คน โดยคละความสามารถทางคณิตศาสตร์ แต่ละกลุ่มท า            
แบบฝึกทักษะ 2.2 เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น ลงในสมุดพร้อมแสดงวิธีท า              
  23. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยบบฝึกทักษะ 2.2 เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกัน             
ในคาบเรียน 
 
 
 
 



 
 

 
 
     1. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น ดังนี้ 

  ฟังก์ชันเชิงเส้น มีความหมายว่าอย่างไร 
(แนวตอบ : ฟังก์ชันเชิงเส้น คือ ฟังก์ชันที่มีสมการอยู่ในรูป y = ax + b เมื่อ a, b เป็น 

จ านวนจริง และ a  0) 

     ฟังก์ชันคงตัว มีความหมายว่าอย่างไร 
(แนวตอบ : ฟังก์ชันคงตัว คือ ฟังก์ชัน y = ax + b  แล้ว a = 0 จะได้ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป               

y = b ซึ่งมีกราฟเป็นเส้นตรงที่ขนานกับแกน X) 

     การหาจุดตัดแกน X และ Y สามารถท าได้อย่างไร 
      (แนวตอบ : การหาจุดตัดแกน X ให้แทนค่า y = 0 และการหาจุดตัดแกน Y ให้แทนค่า                    
x = 0) 

     วิธีการตรวจสอบว่าจุด (a, b) อยู่บนกราฟหรือไม่ สามารถท าได้อย่างไร 
(แนวตอบ : ท าได้โดยแทนค่า x = a และ y = b ลงในฟังก์ชันที่ก าหนดให้ แล้วตรวจสอบว่า 

สมการเป็นจริงหรือไม่ ถ้าเป็นจริงนั่นคือ จุด (a, b) อยู่บนกราฟท่ีก าหนดให้ )          
 
การวัดและประเมินผล 

รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 
การประเมินระหว่าง 
การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
     1) ฟังก์ชันเชิงเส้น 

 
 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.2 
- ตรวจใบงานที่ 2.5.1 

 
 
- แบบฝึกทักษะ 2.2 
- ใบงานที่ 2.5.1 

 
 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 

     2) การน าเสนอผลงาน - ประเมินการน าเสนอ   
  ผลงาน 

- แบบประเมิน 
  การน าเสนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     3) พฤติกรรมการท างาน   
        รายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม   
  การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     4) พฤติกรรมการท างาน    
        กลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม   
  การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     5) คุณลักษณะ 
         อันพึงประสงค์ 

- สังเกตความมีวินัย 
  รับผิดชอบใฝ่เรียนรู้   
  และมุ่งมั่นในการท างาน 

- แบบประเมิน   
  คุณลักษณะอันพึง  
  ประสงค์ 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 

 ขั้นสรุป 



 
 

ส่ือ/แหล่งการเรียนรู้ 
 สื่อการเรียนรู้ 
  1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 2.2 เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น  
  3) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  4) ใบงานที่ 2.5.1 เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น  
 แหล่งการเรียนรู้  
  - 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 

 ใบงานที่ 2.5.1 
 

เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น 
 
ค าชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 
 

จงหาฟังก์ชันเชิงเส้นจากค่า x และ  y  ที่ก าหนดให้แต่ละข้อต่อไปนี้ 
1.1 (2, 5) และ (1, 4) 
1.2 (3, 8) และ (2, 10) 
1.3 (4, 12) และ (6, 24) 

 
1.1………………………….….. 
1.2………………………….….. 
1.3 …………………………….. 

2 
 

จงหาจุดตัดแกน  X  และแกน  Y  จากฟังก์ชันเชิงเส้นต่อไปนี้ 
2.1 y = 2x + 8 
2.2 y = 2x – 10 
2.3 y = x + 7 

 
2.1…………………………….. 
2.2…………………………….. 
2.3 …………………………….. 

3 
 

จงเขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้น y = 2x + 2 และเติมค่า x และ y  
ในตาราง 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

x 0 1 2 -1 -2 

y      

 



 
 

 

 

เฉลย 

ใบงานที่ 2.5.1 
 

เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น 
 
ค าชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 
1 
 

จงหาฟังก์ชันเชิงเส้นจากค่า x และ  y  ที่ก าหนดให้แต่ละข้อ
ต่อไปนี้ 
1.1   (2, 5)  และ  (1, 4) 
1.2   (3, 8)  และ  (2, 10) 
1.3   (4, 12)  และ  (6, 24) 

 
 
1.1  x + 3          
1.2  -2x + 14          
1.3  6x -12 

2 
 

จงหาจุดตัดแกน  X  และแกน  Y  จากฟังก์ชันเชิงเส้นต่อไปนี้ 
2.1   y = 2x + 8 
2.2   y = 2x – 10 
 
2.3   y = x + 7 

 
2.1 จุดตัดแกน X,Y คือ (-4,0), (0,8) ตามล าดับ           
2.2 จุดตัดแกน X,Y คือ (5,0), (0,-10) 
ตามล าดับ           
2.3 จุดตัดแกน X,Y คือ (-7,0), (0,7) ตามล าดับ 

3 
 

จงเขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้น y = 2x + 2 และเติมค่า x 
และ y ในตาราง 

 
 
 
 
 
 
 
 

  

x 0 1 2 -1 -2 

y      

 

x 0 1 2 -1 -2 

y 2 4 6 0 -2 

 

Y

X
1 2- 1

2

1



 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 6 
รายวิชา คณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5            ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                   จ านวน 27 ชั่วโมง 
เรื่อง กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง                   จ านวน 4 ชั่วโมง 
ผู้สอน นางสาววัชรินทร์พร  วินทะไชย                        โรงเรียนสตรีศึกษา 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด 
ค 1.2 ม.5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ท่ีก าหนด 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

  1. มีความรู้ความเข้าใจเรื่อง กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง (พาราโบลา) (K) 
  2. สามารถเขียนกราฟฟังก์ชันก าลังสอง (พาราโบลา) ในแบบต่าง ๆ ได้ครบทุกกรณี (K) 
        4. สามารถจ าแนกลักษณะของกราฟฟังก์ชันก าลังสองได้อย่างถูกต้อง (K) 
      5. สามารถเขียนองค์ประกอบต่าง ๆ ของกราฟฟังก์ชันก าลังสองได้อย่างถูกต้อง (P) 

    6. ตั้งใจรับผิดชอบต่อหน้าที่ที่ได้รับมอบหมาย (A) 
 
สาระการเรียนรู้ 

ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน 
(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล) 

 
สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 
  ฟังก์ชันก าลังสองหรือพาราโบลา คือ ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป y = ax2+bx+c เมื่อ a, b, c เป็นจ านวน 
จริงใด ๆ  และ a ≠ 0 ซึ่งลักษณะกราฟของฟังก์ชันก าลังสองขึ้นอยู่กับค่าของ a,b,c  
   ลักษณะของกราฟที่ก าหนดด้วยสมการ y = ax2  เมื่อ a ≠ 0 
   เมื่อ a > 0 ได้พาราโบลาหงาย จุดต่ าสุดอยู่ที่  (0, 0) 
   เมื่อ a < 0 ได้พาราโบลาคว่ า   จุดสูงสุดอยู่ที่  (0, 0) 
   แกนสมมาตรคือ แกน Y หรือเส้นตรง X = 0,   
   สมการแกนสมมาตรคือ X = 0 
   เมื่อ a > 0 ค่าต่ าสุดคือ 0 และ เมื่อ a < 0 ค่าสูงสุดคือ  0 
   | a | ยิ่งมากกราฟยิ่งแคบ 
  ลักษณะของกราฟที่ก าหนดด้วยสมการ  y = ax2 + k เมื่อ a  0 
     ถ้า a > 0 ได้พาราโบลาหงาย จุดต่ าสุดอยู่ที่ (0, k) ค่าต่ าสุด = k 
   ถ้า a < 0 ได้พาราโบลาคว่ า จุดสูงสุดอยู่ที่ (0, k)   ค่าสูงสุด = k 
   แกนสมมาตรคือ แกน y หรือเส้นตรง x = 0 สมการแกนสมมาตรคือ x  =  0 
   ถ้า k > 0 จุดวกกลับอยู่เหนือแกน X 
    ถ้า k < 0 จุดวกกลับอยู่ใต้แกน X 



 
 

   ถ้า a, k มีเครื่องหมายเหมือนกัน กราฟไม่ตัดแกน X 
   ถ้า a, k มีเครื่องหมายต่างกัน กราฟจะตัดแกน X 
 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
 1) ทักษะการเชื่อมโยง 
 2) ทักษะการคิดหลากหลาย 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝ่เรียนรู้  
3. มุ่งม่ันในการท างาน 
 
 

 
 
กิจกรรมการเรียนรู้ 
 แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching 
 
 
 
 
 
ขั้นการใช้ความรู้เดิมเชื่อมโยงความรู้ใหม่ (Prior Knowledge)  

 1. ครูทบทวนความรู้เรื่องฟังก์ชันเชิงเส้น โดยครูอธิบายว่า ฟังก์ชันเชิงเส้น คือ ฟังก์ชันที่มีสมการ 
อยู่ในรูป baxy  เมื่อ a, b เป็นจ านวนจริง และ 0a  จากฟังก์ชัน baxy  ถ้า 0a   
จะได้ฟังก์ชัน ที่อยู่ในรูป by    ซึ่งมีกราฟเป็นเส้นตรงที่ขนานกับแกน X  จะเรียกฟังก์ชันแบบนี้ ว่า 
“ฟังก์ชันคงตัว” กราฟของเส้นตรง baxy  จะขนานกัน เมื่อ a มีค่าเท่ากัน และตัดแกนแกน Y ที่จุด b  
โดยที่จุดที่กราฟตัดแกน X จะให้ค่า y = 0 และจุดที่กราฟตัดแกน Y จะให้ค่า x = 0 

  2. ครูยกตัวอย่างฟังก์ชัน  1x22xy   แล้วถามนักเรียนว่า ฟังก์ชันดังกล่าวเป็นฟังก์ชัน                   
เชิงเส้นหรือไม่ 

  (แนวตอบ : ไม่เป็นฟังก์ชันเชิงเส้น เนื่องจาก ไม่ตรงกับนิยามฟังก์ชันเชิงเส้น) 
  3. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า “ฟังก์ชันดังกล่าว เรียกว่า ฟังก์ชันก าลังสอง หรือ พาราโบลา” 
 
 
 
 
 

ชั่วโมงที่ 1 

 ขั้นน า 



 
 

 
 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

 1. ครูอธิบายความหมายของฟังก์ชันก าลังสองให้นักเรียนเข้าใจดังนี้ 

    ฟังก์ชันก าลังสอง หรือพาราโบลา คือ ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป cbx2axy   เมื่อ a, b และ c 

เป็นจ านวนจริงใด ๆ และ 0a  ซึ่งลักษณะกราฟของฟังก์ชันก าลังสองขึ้นอยู่กับค่าของ a, b และ c  

 2. ครูอธิบายนักเรียนว่า กราฟของฟังก์ชันก าลังสองหรือพาราโบลา มีทั้งหมด 4 ลักษณะ แต่ในที่นี้จะ
เรียนเพียง 2 ลักษณะก่อน คือ พาราโบลาหงาย และพาราโบลาคว่ า         

 3. ครูอธิบายกราฟของ 2axy   เมื่อ 0a โดยให้นักเรียนศึกษากิจกรรม “Investigation” ใน

หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน พร้อมทั้งให้นักเรียนสังเกต           
ความแตกต่างของกราฟทั้งสองกราฟแล้วตอบค าถามกิจกรรม “Investigation” พร้อมอภิปรายร่วมกันใน 
คาบเรียน 

 4. นักเรียนร่วมกันสรุปกรณีทั่วไปของกราฟ 2axy   เมื่อ 0a  ได้ ดังนี้ 

    (1) กราฟของ 2axy   มีจุดวกกลับที่จุด (0, 0) 

    (2) แกนสมมาตรของกราฟ คือ แกน Y หรือเส้นตรง x = 0 
    (3) ถ้า 0a   กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดขึ้นด้านบนและมีจุดวกกลับเป็นจุดต่ าสุด คือ จุด (0, 0) และมี

ค่าต่ าสุดเท่ากับ 0 ถ้า 0a   กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่างและมีจุดวกกลับเป็นจุดสูงสุด คือ จุด (0, 0) 

และมีค่าสูงสุดเท่ากับ 0 
  5. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 25 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 

ฟังก์ชัน จากนั้นถามค าถามนักเรียนดังนี้ 

     จากข้อ 1)  ถ้า 2
4y 8x  และ 2

5y 10x นักเรียนสามารถเขียนกราฟได้อย่างไร 

 (แนวตอบ :  

  

 ขั้นสอน 



 
 

     เมื่อสัมประสิทธิ์ของ x หรือ a มีค่ามากข้ึน กราฟจะมีลักษณะอย่างไร 
 (แนวตอบ : กราฟจะลู่เข้าหาแกน Y) 

     จากข้อ 2)  ถ้า 2
4y 8x   และ 2

5y 10x  นักเรียนสามารถเขียนกราฟได้อย่างไร 

(แนวตอบ :  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 เมื่อสัมประสิทธิ์ของ x หรือ a มีค่าน้อยลง กราฟจะมีลักษณะอย่างไร 
 (แนวตอบ กราฟจะลู่เข้าหาแกน Y )  

 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 

 6. นักเรียนท า “ลองท าดู” จากตัวอย่างที่ 25 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 

  7. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “ลองท าด”ู ของตัวอย่างที่ 25 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน  
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 

 
 

 
ขั้นรู้ (Knowing) 

8. ครูตั้งข้อสังเกตของรูปแบบของฟังก์ชันทั้ง 2 ข้อ ให้นักเรียนเห็นว่า กราฟในลักษณะนี้จะมีฟังก์ชัน

อยู่ในรูป k2axy   เมื่อ 0a  

9. นักเรียนสังเกตความแตกต่างของกราฟ  12x2y    และ 12x2y   แล้วร่วมกันสรุป

กรณีท่ัวไป กราฟของ k2axy   เมื่อ 0a  ได้ ดังนี้  

(1) กราฟของ y = ax2 + k มีจุดวกกลับที่จุด (0, k) 
(2) แกนสมมาตรของกราฟ คือ แกน Y หรือเส้นตรง x = 0 

ชั่วโมงที่ 2 



 
 

(3) ถ้า 0a  กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดข้ึนด้านบนและมีจุดวกกลับเป็นจุดต่ าสุด คือ จุด (0, k)  

และมีค่าต่ าสุดเท่ากับ k ถ้า 0a   กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง และมีจุดวกกลับเป็นจุดสูงสุด คือ                  

จุด (0, k) และมีค่าสูงสุดเท่ากับ k 
  10. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 26 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  โดยครูอธิบายเพิ่มเติมว่า ในการเขียนกราฟจะต้องสร้างตารางคู่อันดับก่อน 
จากนั้นครูถามค าถามนักเรียนดังนี้ 

       จากข้อ 1) นักเรียนสามารถเขียนตารางคู่อันดับ (x, y) ได้อย่างไร 
  (แนวตอบ : 

X -2 -1 0 1 2 

1y  6 3 2 3 6 

2y  2 -1 -2 -1 2 

 

 จากข้อ 2) นักเรียนสามารถเขียนตารางคู่อันดับ (x, y) ได้อย่างไร 
  (แนวตอบ : 

X -2 -1 0 1 2 

1y  -2 1 2 1 -2 

2y  -6 -3 -2 -3 -6 

 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 

  11. นักเรียนท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่26 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 

  12. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 26 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
 

 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

   13. นักเรียนศึกษากิจกรรม “Investigation” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันพร้อมทั้งตอบค าถามกิจกรรม “Investigation” ให้นักเรียนสังเกตความแตกต่าง       
ของกราฟท้ังสองกราฟ  

 
 

ชั่วโมงที่ 3 



 
 

14. ครูเฉลยกิจกรรม “Investigation” ดังนี้ 
 1) จากรูปที่ 1) ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  

กราฟของ  2y x 2 k        เมื่อ k = -4 ,-1 ,0 ,1 ,4  เป็นกราฟเส้นโค้งเปิดขึ้นด้านบน และ 

กราฟของ 12)hx(y    เมื่อ h = -4 และ 2   เป็นกราฟเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง  

 2)  จากรูปข้อ 1) ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
จุดตัดแกน X คือ 0, 1, 2, 3, 4 จุดตัดแกน Y คือ 0, 3, 4, 5, 8 
จากรูปข้อ 2) ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
จุดตัดแกน X คือ -5, -3, 1, 3 จุดตัดแกน Y คือ -3 

 3) กราฟของ k2)2x(y   เมื่อ k = -4 ,-1 ,0 ,1 ,4  มีแกนสมมาตรของกราฟ คือ x = 2 

กราฟของ 12)hx(y    เมื่อ h = -4 และ 2   มีแกนสมมาตรของกราฟคือ x = -4 และ x = 2  
ตามล าดับ 

 4) กราฟของ k2)2x(y   เมื่อ k = -4 ,-1 ,0 ,1 ,4 มีจุดต่ าสุดอยู่ที่ (2, k)  

กราฟของ 12)hx(y    เมื่อ h = -4 และ 2  มีจุดสูงสุดอยู่ที่ (-4, 1) และ (2, 1) 

  15. ครูอธิบายเพิ่มเติมจาก Investigation จะเห็นว่า กราฟของ k2)2x(y    

เมื่อ k  = -4, -1, 0, 1, 4  ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน              
โดยลักษณะกราฟจะเป็นเส้นโค้งเปิดข้ึนด้านบน และมีจุดต่ าสุดอยู่ที่ (2, k) และมีแกนสมมาตรของกราฟคือ              

x = 2 และกราฟของ 2y (x h) 1     เมื่อ h = -4 และ 2 ฟังก์ชันโดยลักษณะกราฟจะเป็นเส้นโค้ง 

เปิดลงด้านล่าง และมีจุดสูงสุดอยู่ที่ (-4, 1) และ (2, 1) มีแกนสมมาตรของกราฟคือ x = -4 และ x = 2 
ตามล าดับ 

  16. ครูตั้งข้อสังเกตของรูปแบบของฟังก์ชันทั้ง 2 ข้อ ให้นักเรียนเห็นว่า กราฟในลักษณะนี้ จะมี

ฟังก์ชันอยู่ในรูป k2)hx(ay   เมื่อ 0a       

  17. ครูอธิบายกรณีท่ัวไปของกราฟ k2)hx(ay   เมื่อ 0a  สรุปได้ ดังนี้ 

   (1) กราฟของ k2)hx(ay   มีจุดวกกลับที่จุด (h, k) 

   (2) แกนสมมาตรของกราฟ คือ เส้นตรง x = h 
   (3) ถ้า 0a  กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดขึ้นด้านบน และมีจุดวกกลับเป็นจุดต่ าสุด คือ จุด (h, k) และมี

ค่าต่ าสุดเท่ากับ k ถ้า 0a   กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง และมีจุดวกกลับเป็นจุดสูงสุด คือ จุด (h, k)  

และมีค่าสูงสุดเท่ากับ k  
 
 



 
 

ขั้นเข้าใจ (Understanding) 
  18. นักเรียนแบ่งกลุ่ม ๆ ละ 3-4 คน โดยคละความสามารถทางคณิตศาสตร์ท าแบบฝึกทักษะ 2.3ก  

เรื่องกราฟของฟังก์ชันก าลังสอง  
  19. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยแบบฝึกทักษะ 2.3ก เรื่องกราฟฟังก์ชันก าลังสอง ในหนังสือเรียน 

รายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
 

ขั้นรู้ (Knowing) 
  20. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 27 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน และชี้แนะในนักเรียนดูกรอบ PROBLEM SOLVING TIP เพ่ือให้นักเรียนเห็นว่า

สมการ 2)3x(y  และ 22)3x(y   อยู่ในรูป k2)hx(ay  จะได้จุดวกกลับอยู่ที่              

จุด (h, k) 
  21. ครูถามค าถามเพ่ือตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนดังนี้ 

       32)5x(y   กราฟมีจุดวกกลับที่จุดใด 

(แนวตอบ : จุดวกกลับอยู่ที่ จุด (-5, 3)) 

       62)3x(y   กราฟมีจุดวกกลับที่จุดใด 

(แนวตอบ : จุดวกกลับอยู่ที่ จุด (3, -6)) 

       32)5x(y   กราฟมีจุดวกกลับที่จุดใด 

(แนวตอบ : จุดวกกลับอยู่ที่ จุด (5, 3)) 

       62)3x(y   กราฟมีจุดวกกลับที่จุดใด 

(แนวตอบ : จุดวกกลับอยู่ที่ จุด (-3, -6)) 
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 

  22. นักเรียนท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 27 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 

  23. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 27 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน  
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 

 
 
 

     



 
 

 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

  24. นักเรียนศึกษากิจกรรม “Investigation” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน แล้วอธิบายเพิ่มเติมจาก กิจกรรม “Investigation” ว่า ฟังก์ชันก าลังสอง               

ที่อยู่ในรูป cbx2axy   เมื่อ 0a   สามารถเขียนให้อยู่ในรูปของสมการ k2)hx(ay    

ได้ คือ 
2 2b 4ac b

y a x
2a 4a

   
    

  
  จากนั้นนักเรียนเขียนกราฟที่ได้จากสมการในหนังสือเรียน

รายวิชา พ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 

25. นักเรียนร่วมกันสรุปกรณีทั่วไปของกราฟ cbx2axy   เมื่อ 0a   แล้วถามค าถาม

นักเรียนดังนี้ 

       กราฟมีจุดวกกลับที่จุดใด 

   (แนวตอบ : 












 


a4

2bac4
,

a2

b
) 

         ให้หาแกนสมมาตรของกราฟ 

   (แนวตอบ : แกนสมมาตรของกราฟ คือ เส้นตรง 
a2

b
x  )  

       ถ้า 0a   กราฟจะมีลักษณะเป็นอย่างไร 

   (แนวตอบ : กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดขึ้นด้านบนและมีจุดวกกลับเป็นจุดต่ าสุด คือ 

 













 


a4

2bac4
,

a2

b
  และมีค่าต่ าสุดคือ  

a4

2bac4 
) 

        ถ้า 0a   กราฟจะมีลักษณะเป็นอย่างไร 

    (แนวตอบ : กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง และมีจุดวกกลับเป็นจุดสูงสุด คือ 

 













 


a4

2bac4
,

a2

b
  และมีค่าสูงสุดคือ 

a4

2bac4 
) 

          กราฟจะตัดแกน X และแกน Y ได้กี่จุด 
    (แนวตอบ : ตัดแกน X ได้ 0, 1 หรือ 2 จุด และตัดแกน Y ได้เพียงจุดเดียว) 
 

ชั่วโมงที่ 4 



 
 

26. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 28 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชันดังนี้ 

1) 7x42xy   

2) 71x122x2y   

      จากข้อ 1) นักเรียนสามารถจัดให้อยู่ในรูปก าลังสองสมบูรณ์ได้อย่างไร 

   (แนวตอบ :        y = 7x42x   

      = 3)4x4x( 2   

      = ( 3)2x 2  ) 

      จากข้อ 1) a, b และ c มีค่าเท่าใด ที่จะใช้ในการหา 












 


a4

2bac4
,

a2

b
 

  (แนวตอบ a = 1, b = -4 และ c = 7) 

      จากข้อ 1) มีจุดวกกลับอยู่ที่จุดใด 
   (แนวตอบ : มีจุดวกกลับอยู่ที่จุด (2, 3)) 

      จากข้อ 2) นักเรียนสามารถจัดให้อยู่ในรูปก าลังสองสมบูรณ์ได้อย่างไร 

   (แนวตอบ :      y  = 71x12x2 2   

      = 118x12x2 2   

        = 1)9x6x(2 2   

        = 1)3x(2 2   

      จากข้อ 2) a, b และ c มีค่าเท่าใด ที่จะใช้ในการหา 












 


a4

2bac4
,

a2

b
 

   (แนวตอบ : a = -2, b = 12 และ c = 17) 

      จากข้อ 2) มีจุดวกกลับอยู่ที่จุดใด 
  (แนวตอบ : มีจุดวกกลับอยู่ที่จุด (3, 1)) 
 
 
 
 



 
 

ขั้นเข้าใจ (Understanding) 
  27. นักเรียนท าแบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  

เป็นการบ้าน 
 
 
 

  1. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ฟังก์ชันก าลังสอง ดังนี้ 
      กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง ถ้า 0a   กราฟจะมีลักษณะอย่างไร 

  (แนวตอบ : กราฟจะเป็นเส้นโค้งเปิดข้ึนด้านบน ) 
     กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง ถ้า 0a   กราฟจะมีลักษณะอย่างไร 
  (แนวตอบ : กราฟจะเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง ) 

   กราฟของ 2x5y  สามารถเขียนให้อยู่ในรูปทั่วไปได้อย่างไร และมีจุดวกกลับที่จุดใด 

  (แนวตอบ : เขียนในรูปทั่วไปได้เป็น 2y ax จุดวกกลับที่จุด (0, 0)) 

   กราฟของ 32x2y   สามารถเขียนให้อยู่ในรูปทั่วไปได้อย่างไร และมีจุดวกกลับที่จุดใด 

  (แนวตอบ : เขียนในรูปทั่วไปได้เป็น 2y ax k  จุดวกกลับที่จุด (0, 3)) 

    กราฟของ 32)5x(y   สามารถเขียนให้อยู่ในรูปทั่วไปได้อย่างไร และมีจุดวกกลับ 
ที่จุดใด 

  (แนวตอบ : เขียนในรูปทั่วไปได้เป็น k2)hx(ay  จุดวกกลับที่จุด (5, 3)) 

   กราฟของ 1x22xy   สามารถเขียนให้อยู่ในรูปทั่วไปได้อย่างไร และมีจุดวกกลับ 
ที่จุดใด 

  (แนวตอบ : เขียนในรูปทั่วไปได้เป็น cbx2axy  จุดวกกลับที่จุด (1, 0)) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ขั้นสรุป 



 
 

การวัดและประเมินผล 
รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 

การประเมินระหว่าง 
การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
     1) กราฟของฟังก์ชัน  
ก าลังสอง 

 
 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ    
  2.3ก 

 
 
- แบบฝึกทักษะ 2.3ก 
 

 
 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
 

     2) การน าเสนอผลงาน - ประเมินการน าเสนอ
ผลงาน 

- แบบประเมิน 
  การน าเสนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     3) พฤติกรรมการท างาน
รายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม
การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     4) พฤติกรรมการท างาน
กลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม
การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

     5) คุณลักษณะอันพึง
ประสงค์ 

- สังเกตความมีวินัย  
  รับผิดชอบใฝ่เรียนรู้  
  และมุ่งมั่นในการท างาน 

- แบบประเมิน 
  คุณลักษณะอันพึง 
  ประสงค์ 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 
ส่ือ/แหล่งการเรียนรู้ 
 สื่อการเรียนรู้ 
  1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 2.3ก เรื่อง กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง  
  3) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
 แหล่งการเรียนรู้  
   - 
 



 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 7 
รายวิชา คณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5            ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                   จ านวน 27 ชั่วโมง 
เรื่อง การน ากราฟไปใช้ในการแก้สมการและอสมการ                จ านวน 4 ชั่วโมง 
ผู้สอน นางสาววัชรินทร์พร  วินทะไชย                        โรงเรียนสตรีศึกษา 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด 
ค 1.2 ม.5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ท่ีก าหนด 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

  1. มีความรู้ความเข้าใจในขั้นตอนของการแก้สมการและอสมการโดยใช้กราฟ (K) 
  2. สามารถแก้สมการและอสมการจากกราฟที่ก าหนดให้ได้ (P) 
        3. ตั้งใจและรับผิดชอบต่อหน้าที่ท่ีได้รับมอบหมาย (A) 

 
สาระการเรียนรู้ 

ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน 
(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล) 

 
สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 
  ในการแก้สมการและอสมการ จะต้องจัดรูปสมการหรืออสมการที่ก าหนดให้ ให้อยู่ในรูป   
  y = ax2 , y = ax2 + k ,y = a(x – h)2 + k , y = ax2 + bx + c รูปใดรูปหนึ่ง โดยกราฟของ
ฟังก์ชันที่ก าหนดให้สามารถน าไปแก้สมการและอสมการได้ โดยเราพิจารณากราฟเบื้องต้น  
ถ้ากราฟไม่ตัดแกน X   หมายความว่า จะไม่มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง  
ถ้ากราฟตัดแกน X เพียงจุดเดียว  หมายความว่า มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริงเพียง 1 ค าตอบ  
ถ้ากราฟตัดแกน X สองจุด  หมายความว่า มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง 2 ค าตอบ 
 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
 1) ทักษะการเชื่อมโยง 
 2) ทักษะการคิดหลากหลาย 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝ่เรียนรู้  
3. มุ่งม่ันในการท างาน 
 
 

 
 



 
 

กิจกรรมการเรียนรู้ 
 แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching 
 
 
 
 
 
ขั้นการใช้ความรู้เดิมเชื่อมโยงความรู้ใหม่ (Prior Knowledge) 

1. ครูทบทวนความรู้เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น แล้วครูตั้งข้อสังเกตว่า ถ้าน ากราฟในลักษณะต่าง ๆ มาใช้ 
ในการแก้สมการหรืออสมการ นักเรียนคิดว่าสามารถท าได้หรือไม่ (แนวตอบ : ท าได้) จากนั้นครูอธิบายว่า 

การหาค าตอบของสมการก าลังสอง cbx2axy   สามารถท าได้โดยการเขียนกราฟสมการก าลังสอง

แล้วหาจุดที่กราฟตัดกับแกน X หรือก าหนดให้ y = 0 
 
 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

  1. นักเรียนท ากิจกรรม “Investigation” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน และช่วยกันเขียนกราฟทั้ง 6 ข้อให้ถูกต้อง จากนั้นครูเฉลยบนกระดาน 
อีกครั้งหนึ่ง และนักเรียนสังเกตและอธิบายเพ่ิมเติมว่า  

        กราฟในข้อ 1) และ 2) ไม่ตัดแกน X               
นั่นคือ  ไม่มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง  

        กราฟในข้อ 3) และ 4) ตัดแกน X เพียงจุดเดียว   
นั่นคือ  มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง 1 ค าตอบ    

     กราฟในข้อ 5) และ 6) ตัดแกน X สองจุด     
นั่นคือ ค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง 2 ค าตอบ  

  2. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 29 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยที่ 2 ฟังก์ชัน 
จากนั้นครูอธิบายตัวอย่างที่ 29 อีกครั้ง เพื่อให้นักเรียนเข้าใจมากยิ่งข้ึน โดยครูอธิบายเพ่ิมเติมว่า “นักเรียน
สามารถหาค าตอบของสมการโดยใช้วิธีการแก้สมการได้ จากตัวอย่างที่ 29 สมการ x2 + 2 = 0 จะได้ x2 = -2 
เนื่องจากจ านวนจริงที่ยกก าลังสองจะมีค่าไม่น้อยกว่า 0 ดังนั้น x2 + 2 = 0 ไม่มีค าตอบที่เป็นจ านวนจริง” 
  

ชั่วโมงที่ 1 

 ขั้นน า 

 ขั้นสอน 



 
 

  3. นักเรียนยกตัวอย่างสมการที่ไม่มีค าตอบที่เป็นจ านวนจริง พร้อมทั้งเขียนกราฟของสมการก าลังสอง 
        แนวตอบ : นักเรียนสามารถตอบได้หลากหลายขึ้นอยู่กับความรู้พื้นฐานของนักเรียนแต่ละคน 

เช่น   12xy   เขียนกราฟของสมการได้ดังนี้ 

 

 
 

  4. ครูให้นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 30 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน จากนั้นครูอธิบายตัวอย่างที่ 30 อีกครั้งเพ่ือให้นักเรียนเข้าใจมากยิ่งข้ึน  

  5. ครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติมแล้วถามค าถามเพ่ือตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนดังนี้ 

       ค าตอบของสมการ 2x 8x 16 0    มีก่ีค าตอบ อะไรบ้าง 

 (แนวตอบ : มีค าตอบเดียว คือ 4) 

     เขียนกราฟของสมการ 2x 8x 16 0    ได้อย่างไร 

 (แนวตอบ : มีค าตอบเดียว คือ 4 
           เนื่องจาก             (   )   = 0 
                              x = 4) 
                

 
 

     กราฟตัดแกน X ที่จุดใด 
 (แนวตอบ : กราฟตัดแกน X ที่จุด (4, 0)) 

 
 
 



 
 

ขั้นเข้าใจ (Understanding) 
  6. นักเรียนท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 30 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  7. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 30 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 

คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
 

 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

  8. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า “การหาค าตอบของสมการนอกจากจะใช้วิธีการค านวณการแก้สมการแล้ว 
ยังสามารถหาได้จากการเขียนกราฟอีกด้วย โดยพิจารณาจากการตัดแกน X ถ้ากราฟไม่ตัดแกน X  
หมายความว่าไม่มีค าตอบที่เป็นจ านวนจริง ถ้ากราฟตัดแกน X หนึ่งจุด หมายความว่า มีค าตอบของสมการ           
ที่เป็นจ านวนจริง 1 ค าตอบ และถ้ากราฟตัดแกน X สองจุด หมายความว่า มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวน
จริง 2 ค าตอบ” 

ตัวอย่าง  ให้หาค าตอบของสมการ 06x52x   โดยใช้กราฟ 

วิธีท า    เขียนกราฟของสมการได้ดังนี้   
    
 
 
 
 
 
 

จากกราฟ จะเห็นว่ากราฟ 06x52x   ตัดแกน X ที่จุด 2 และ 3 

ดังนั้น มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง 2 ค าตอบ ได้แก่ x = 2 และ 3 
  9. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 31 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 

ฟังก์ชัน  จากนั้นครูอธิบายตัวอย่างที่ 30 อีกครั้ง เพ่ือให้นักเรียนเข้าใจมากยิ่งข้ึน โดยครูอธิบายเพิ่มเติมว่า 
ขั้นตอนแรกของการเขียนกราฟ เราต้องจัดรูปสมการที่โจทย์ก าหนดให้  ให้อยู่ในรูปแบบของกราฟทั้ง 4 

รูปแบบ (แบบใดแบบหนึ่ง) จากตัวอย่างนี้สามารถจัดรูปแบบสมการให้อยู่ในรูปแบบ k2)hx(ay    

นั่นคือ ถ้า y = 0 เราสามารถจัดสมการได้ 2 แบบ คือ 122)1x(3y   และ 122)1x(3    

ซึ่งทั้งสองรูปแบบการเขียนกราฟจะเขียนได้ในลักษณะเดียวกัน 

ชั่วโมงที่ 2 



 
 

 10. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า ในการเขียนกราฟจะมีส่วนประกอบที่ส าคัญต่างๆ ของกราฟ ดังนี้ 
          1) จุดวกกลับ คือ จุดต่ าสุด หรือจุดสูงสุดของกราฟ หรืออาจเรียกว่าจุดยอด 
          2) จุดตัดแกน X หรือแกน Y คือจุดที่กราฟตัดแกน X หรือ แกน Y ที่จุด ๆ นั้น อาจจะมี 1 ค่า 
หรือ 2 ค่าก็ได้ 
          3) ค่าสูงสุดของฟังก์ชันกราฟจะมีค่าสูงสุดก็ต่อเมื่อเป็นกราฟเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง โดยค่าสูงสุด
ของฟังก์ชันจะอยู่ต าแหน่งที่เป็นจุดสูงสุดของกราฟ 
       4) ค่าต่ าสุดของฟังก์ชัน กราฟจะมีค่าต่ าสุดก็ต่อเมื่อเป็นกราฟเส้นโค้งเปิดข้ึนด้านบน โดยค่าต่ าสุด
ของฟังก์ชันจะอยู่ต าแหน่งที่เป็นจุดต่ าสุดของกราฟ 
          5) โดเมนของฟังก์ชัน คือ ช่วงของระยะแกน X ที่วาดกราฟครอบคลุมไปได้ 
          6) เรนจ์ของฟังก์ชัน คือ ช่วงของระยะแกน Y ที่วาดกราฟครอบคลุมไปได้ 
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 

  11. นักเรียนท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 31 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  12. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “ลองท าด”ู ของตัวอย่างที่ 25 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน  
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 

 
 
 

  13. ครูทบทวนความรู้เรื่องการเขียนกราฟให้นักเรียนเข้าใจ โดยครูยกตัวอย่างโจทย์ ให้นักเรียนตอบ
ค าถาม ดังนี้     

       1) ให้นักเรียนเขียนกราฟของ 12x72x)x(f   และให้หา 

     - จุดวกกลับของกราฟ พร้อมทั้งบอกค่าต่ าสุดหรือค่าสูงสุด 
     - จุดที่กราฟตัดแกน X 
     - โดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 

     (แนวตอบ : จาก   12x72x)x(f   

                จะได้  a = 1, b = -7, c = 12 

                พิกัดของจุดวกกลับ คือ 












 

a4

2bac4
,

a2

b
  จะได้  







 

4

1
,

2

7
 

               
 

ชั่วโมงที่ 3 
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f x( ) = x2  7∙x + 12

  เนื่องจาก 0a   จะได้ว่า กราฟของฟังก์ชันจะเป็นเส้นโค้งเปิดขึ้นด้านบน  

จะมีค่าต่ าสุดคือ  
4

1
  

จุดที่กราฟตัดแกน X คือ (3,0) และ (4,0) 

                โดเมน คือ จ านวนจริง และเรนจ์ คือ 









,

4

1
  

                สามารถเขียนกราฟได้ดังนี้ 
 

 
 
 
 
 
 

ขั้นเข้าใจ (Understanding) 
  14. นักเรียนท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.3ข เรื่อง การแก้สมการโดยกราฟในหนังสือเรียนรายวิชา

พ้ืนฐาน  คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน เป็นการบ้าน 
 
ขั้นรู้ (Knowing) 

  15. ครูอธิบายว่านักเรียนสามารถน าความรู้เรื่องกราฟของสมการมาช่วยในการหาค าตอบของ
อสมการได้ โดยให้จัดรูปสมการที่ก าหนดให้อยู่ในรูปฟังก์ชันก าลังสอง เพ่ือหาค่าตัวแปรก่อน แล้วจึง                  
น ามาใส่เครื่องหมายอสมการ เพ่ือพิจารณาหาค าตอบของอสมการ 

16. ครูยกตัวอย่างบนกระดาน ดังนี้ 

       จงหาค าตอบของอสมการโดยใช้กราฟ เมื่อก าหนดอสมการ 042x    

 



 
 

วิธีท า   ให้ 42xy    

                   หาจุดที่กราฟตัดแกน X จะได้ y = 0 

                   ท าให้      042x    
 0)2x)(2x(   
                  2,2x                                        

จะได้ว่า กราฟตัดแกน X ที่จุด (-2, 0) และ (2, 0) ดังรูป 
จากกราฟเมื่อพิจารณาหาค่า X เมื่อ 0y   จะได้  2x2   

ดังนั้น เซตค าตอบของอสมการ  042x   คือ  2x2x    หรือ  (-2, 2)  

17. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 33 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน จากนั้นครูอธิบายตัวอย่างที่ 33 อีกครั้ง เพื่อให้นักเรียนเข้าใจมากยิ่งข้ึน  
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 

18. นักเรียนจับคู่ท า “ลองท าดู” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 

19. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “ลองท าดู” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 

 
 
 

20. ครูยกตัวอย่างที่ 34 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 

ฟังก์ชันว่า  การหาจุดวกกลับนอกจากจะจัดให้อยู่ในรูป k2)hx(a  จะได้จุดวกกลับอยู่ที่ (h, k)  

ยังสามารถหาได้จากสูตร )k,h(
a4

2bac4
,

a2

b














 
 เมื่อ 2y ax bx c   และ a, b และ c  

เป็นจ านวนจริงใด ๆ และหาจุดที่กราฟตัดแกน X  โดยให้ y = 0 แล้วแยกตัวประกอบหาค่า x แล้วน า x              
มาพิจารณาหาค าตอบของอสมการ 

21. ครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติมแล้วถามค าถามเพ่ือตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียน ดังนี้ 

1) 08x62x     2) 08x62x    

 
 

ชั่วโมงที่ 4 



 
 

       8x62x  สามารถจัดให้อยู่ในรูป k2)hx(a   ได้อย่างไร และมีจุดวกกลับ 

อยู่ที่จุดใด 
(แนวตอบ :  

              

2 2

2

2

x 6x 8 (x 6x 8) 1 1

(x 6x 9) 1

(x 3) 1

      

   

  

 

                 2y x 6x 8          

ดังนั้น มีจุดวกกลับอยู่ที่จุด (3, -1))  

 8x62xy   สามารถหาจุดที่กราฟตัดแกน X ได้อย่างไร 

(แนวตอบ : ให้ y = 0 จะได้  2x 6x 8 0     
                         (x 2)(x 4) 0    

                     x 2, 4   

ดังนั้น กราฟตัดแกน X ที่จุด (2, 0) และจุด (4, 0)) 
22. ครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติมแล้วถามค าถามเพ่ือตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนดังนี้ 

       จากข้อ 1) เซตค าตอบของอสมการคือเท่าใด และเขียนกราฟได้อย่างไร 
(แนวตอบ : พิจารณาค่า x เมื่อ 0y   จะได้กราฟ 

 

 

จากกราฟ จะได้ 0y   เมื่อ 4x2    

ดังนั้น เซตค าตอบของอสมการ คือ  4x2x    หรือ (2, 4)) 

 
 
 
 

พิจารนาด้านล่าง 



 
 

    จากข้อ 2) เซตค าตอบของอสมการคือเท่าใด และเขียนกราฟได้อย่างไร 
(แนวตอบ : พิจารณาค่า x เมื่อ 0y   จะได้กราฟ 
 

 
 

จากกราฟ จะได้ 0y   เมื่อ 2x   หรือ 4x    

ดังนั้น เซตค าตอบของอสมการ คือ  4xหรือ2xx    หรือ ),4()2,(  ) 
 

ขั้นเข้าใจ (Understanding) 
  23. นักเรียนท าแบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  

เป็นการบ้าน 
 

ขั้นลงมือท า (Doing) 
  24. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน โดยคละความสามารถทางคณิตศาสตร์ท าแบบฝึกทักษะ

คณิตศาสตร์ 2.3ค เรื่อง การแก้อสมการโดยกราฟในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 

25. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.3ค เรื่อง การแก้อสมการโดยกราฟ 
ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
 
 
 
  1. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่องการน ากราฟไปใช้ในการแก้สมการและอสมการ ดังนี้ 

     ถ้ากราฟไม่ตัดแกน X ค าตอบของสมการจะเป็นลักษณะอย่างไร 
(แนวตอบ : จะไม่มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง) 

     ถ้ากราฟตัดแกน X เพียงจุดเดียว  ค าตอบของสมการจะเป็นลักษณะอย่างไร 
(แนวตอบ : มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริงเพียง 1 ค าตอบ) 

     ถ้ากราฟตัดแกน X สองจุด ค าตอบของสมการจะเป็นลักษณะอย่างไร 
(แนวตอบ : มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริงเพียง 2 ค าตอบ) 

 ขั้นสรุป 

พิจารนาด้านบน 



 
 

การวัดและประเมินผล 
รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 

การประเมินระหว่าง 
การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 

1) การน ากราฟไปใช้ใน  
การแก้สมการและอสมการ 

 
 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ              
  2.3ข 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ              
  2.3ค 

 
 
- แบบฝึกทักษะ 2.3ข    
 
- แบบฝึกทักษะ 2.3ค      
 

 
 
 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
 

     2) การน าเสนอผลงาน - ประเมินการน าเสนอ   
ผลงาน 

- แบบประเมิน 
การน าเสนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
ผ่านเกณฑ์ 

     3) พฤติกรรมการท างาน
รายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม
การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
ผ่านเกณฑ์ 

     4) พฤติกรรมการท างาน
กลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม
การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
ผ่านเกณฑ์ 

     5) คุณลักษณะ 
อันพึงประสงค์ 

- สังเกตความมีวินัย  
  รับผิดชอบใฝ่เรียนรู้    
  และมุ่งมั่นในการท างาน 

- แบบประเมิน
คุณลักษณะอันพึง
ประสงค์ 

- ระดับคุณภาพ 2  
ผ่านเกณฑ์ 

 
ส่ือ/แหล่งการเรียนรู้ 
 สื่อการเรียนรู้ 
   1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
   2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 2.3ข เรื่อง การแก้สมการโดยกราฟ 
   3) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.3ค เรื่อง การแก้อสมการโดยกราฟ 
   4) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
 แหล่งการเรียนรู้  
        - 
 
 
 



 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 8 
รายวิชา คณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5            ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                   จ านวน 27 ชั่วโมง 
เรื่อง การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ           จ านวน 2 ชั่วโมง 
ผู้สอน นางสาววัชรินทร์พร  วินทะไชย                        โรงเรียนสตรีศึกษา 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด 
ค 1.2 ม.5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ท่ีก าหนด 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

  1. เข้าใจขั้นตอนของการแก้โจทย์ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ (K) 
  2. สามารถน าความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟมาแก้โจทย์ปัญหาได้ (P) 
  3. ตั้งใจและรับผิดชอบต่อหน้าที่ท่ีได้รับมอบหมาย (A) 

 
สาระการเรียนรู้ 

ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน 
(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล) 

 
สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 

   กราฟของฟังก์ชันก าลังสองที่อยู่ในรูป f(x) = ax2 + bx + c เมื่อ a   0 สามารถน าไปประยุกต์ใช้ 
ในการแก้ปัญหาเก่ียวกับชีวิตจริงได้ 
 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
 1) ทักษะการเชื่อมโยง 
 2) ทักษะการคิดหลากหลาย 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝ่เรียนรู้  
3. มุ่งม่ันในการท างาน 
 
 

 
 
 
 
 
 



 
 

กิจกรรมการเรียนรู้ 
 แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching 
 
 
 
 
 
ขั้นเตรียม 

1. ครูถามค าถามเพ่ือทบทวนความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชันก าลังสอง ดังนี้ 
       ฟังก์ชันก าลังสอง เขียนอยู่ในรูปแบบใด 

    (แนวตอบ : ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป cbx2axy   เมื่อ a, b, c เป็นจ านวนจริงใด ๆ  
และ 0a  ) 

       กราฟของสมการ cbx2axy   เมื่อ 0a   มีจุดวกกลับที่จุดใด   

     (แนวตอบ : มีจุดวกกลับที่จุด 












 


a4

2bac4
,

a2

b
) 

 
 
 
ขั้นสอนหรือแสดง 

1. ครูกล่าวว่า “กราฟของฟังก์ชันก าลังสองท่ีอยู่ในรูป cbx2ax)x(f   เมื่อ 0a   
สามารถน าไปประยุกต์ใช้ในการแก้ปัญหาเก่ียวกับชีวิตจริงได้” 

 2. ครูถามนักเรียนว่า ขั้นตอนการแก้โจทย์ปัญหามีอะไรบ้าง 
 (แนวตอบ :  1. ขั้นสร้างสมการ ควรด าเนินการดังนี้ 

 1.1 ท าความเข้าใจโจทย์ว่าต้องการอะไร ต้องการทราบอะไร 
 1.2 ก าหนดตัวแปรแทนสิ่งที่โจทย์ต้องการ 
 1.3 สร้างความสัมพันธ์ของโจทย์ในรูปของตัวแปรที่ก าหนดไว้                               

(หมายถึงสร้างสมการ) 
     2. ขั้นแก้สมการ 

 2.1 แก้สมการโดยใช้สมบัติของการเท่ากัน  
 2.2 น าค าตอบมาตรวจค าตอบกับโจทย์ทุกครั้ง 
 2.3 สรุปค าตอบ) 

  

ชั่วโมงที่ 1 

 ขั้นน า 

 ขั้นสอน 



 
 

  3. นักเรียนศึกษายกตัวอย่างที่ 35 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน พร้อมสรุปลงในสมุด  

  4. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 36 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน  

  5. ครูถามค าถามนักเรียนจากตัวอย่าง 36 ดังนี้ 
  โจทย์ให้นักเรียนหาอะไร 

(แนวตอบ : 1) ให้เขียนกราฟของฟังก์ชัน 2t6t27)t(h 
 เมื่อ t แทนเวลาเป็นวินาที 

           2) ให้หาเวลาในขณะที่ลูกฟุตบอลอยู่ที่จุดสูงสุดจากพ้ืน 
           3) ให้หาว่านานเท่าใดลูกฟุตบอลจึงตกลงถึงพ้ืน) 
  ในการหาค าตอบ นักเรียนต้องท าสิ่งใดก่อนเป็นล าดับแรก 

(แนวตอบ : เขียนตารางคู่อันดับและกราฟ) 
       กราฟมีลักษณะอย่างไร 

(แนวตอบ : กราฟมีลักษณะเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง) 
   ใช้ความรู้เรื่องใดของกราฟในการตอบค าถามของปัญหา 

(แนวตอบ โจทย์ต้องการหาเวลาในขณะที่ลูกฟุตบอลอยู่ที่จุดสูงสุด จึงใช้การหาจุดวกกลับ 

ของฟังก์ชัน ซึ่งหาได้โดย 












 


a4

2bac4
,

a2

b
) 

6. ครูอธิบายนักเรียนว่า “ในการตอบค าถามข้อ 3) นักเรียนต้องทราบว่า เมื่อลูกบอลตกถึงพ้ืน 
แสดงว่า 0)t(h  ” 
 
ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม 

  7. นักเรียนจับคู่ท า “ลองท าดู” และแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.3ง เรื่อง การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้
เรื่อง ฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน  

 
 
 
ขั้นสอนหรือแสดง 

   8. ครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติมเก่ียวกับฟังก์ชันก าลังสอง พร้อมทั้งอธิบายให้นักเรียนเข้าใจมากขึ้นดังนี้ 
      ให้  x  แทนจ านวนนับซึ่งเมื่อน ามารวมกับจ านวนนับที่สองมีผลบวกเท่ากับ 40 

   1) จงเขียนจ านวนนับจ านวนที่สองในรูปของ  x 
   2) จงเขียนผลคูณของจ านวนนับทั้งสองจ านวนในรูปของ  x 
   3) จงใช้ความรู้เรื่องกราฟเพ่ือหาผลคูณในข้อ 2 ที่มีค่ามากท่ีสุด 

                
 
 

ชั่วโมงที่ 2 



 
 

วิธีท า     ให้   x  แทน  จ านวนนับจ านวนแรก 
                   y  แทน  จ านวนนับจ านวนที่สอง 
            ผลบวกของจ านวนนับทั้งสองจ านวนมีค่าเท่ากับ  40 
                            ดังนั้น   yx = 40 

                  y  = x40   

             ผลคูณของจ านวนนับทั้งสอง = )x40(x    

                     = 
2xx40   

            ให้   f(x)   = x40x2   

                  = 400)400x40x( 2   

                                          = 2(x 20) 400    
         จะได้ h = 20, k = 400 
        จุดวกกลับของกราฟ คือ (20, 400) 
 

 

   จากกราฟ พบว่า ผลคูณ )x40(x   มีค่าสูงสุดเท่ากับ 400 
  9. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 37 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 

ฟังก์ชัน พร้อมสรุปลงในสมุด 
     

ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม 
   10. นักเรียนจับคู่ท า “ลองท าดู” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  

  11. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “ลองท าดู” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 

  
ขั้นน าไปใช้ 

  12. นักเรียนแบ่งกลุ่ม ๆ ละ 3-4 คน โดยคละความสามารถทางคณิตศาสตร์ แล้วช่วยกัน 
ท าใบงานที่ 2.8.1 เรื่องการแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ 

   13. นักเรียนท าแบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
เป็นการบ้าน 



 
 

 
 

  1. นักเรียนร่วมกันสรุปกราฟของฟังก์ชันก าลังสองที่อยู่ในรูป cbx2ax)x(f  เมื่อ 0a 
สามารถน าไปประยุกต์ใช้ในการแก้ปัญหาเกี่ยวกับชีวิตจริงได้และวิธีการแก้โจทย์ประยุกต์เกี่ยวกับค่าสูงสุด  
หรือต่ าสุดของฟังก์ชันก าลังสองมีหลักการดังนี้ 

     1) อ่านโจทย์แล้วก าหนดค่าท่ีโจทย์ต้องการหาสูงสุดหรือต่ าสุดให้เป็น y หรือ f(x)  
     2) สร้างสมการหรือฟังก์ชันก าลังสอง ซึ่งจะต้องขึ้นอยู่กับตัวแปรอีกตัวหนึ่งก็คือ x โดยส่วนมาก x 

จะเป็นตัวที่โจทย์ถามหาหรือมีความสัมพันธ์กับ  y 
3) สมการของ y ที่ได้มากราฟจะมีลักษณะเป็นเส้นโค้งเปิดขึ้นด้านบนหรือเป็นเส้นโค้งเปิดลง 

ด้านล่าง ก็ข้ึนอยู่กับโจทย์ต้องการหาค่าสูงสุดหรือต่ าสุด  ถ้าเป็นค่าสูงสุดกราฟจะมีลักษณะเป็นเส้นโค้งเปิดขึ้น
ด้านบนและถ้าเป็นค่าต่ าสุดกราฟจะมีลักษณะเป็นเส้นโค้งเปิดข้ึนล่างด้านล่าง ซึ่งจะใช้จุดวกกลับเป็นตัวช่วยใน

การหาค าตอบของ 









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
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 ขั้นสรุป 



 
 

การวัดและประเมินผล 
รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 

การประเมินระหว่าง 
การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 1) การแก้ปัญหาโดยใช้  
         ความรู้เรื่องฟังก์ชัน 
         ก าลังสองและกราฟ 

 
 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ      
  2.3ง 
- ตรวจใบงานที่ 2.8.1 

 
 
- แบบฝึกทักษะ 2.3ง 
 
- ใบงานที่ 2.8.1 

 
 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ ์
 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ ์

  2) การน าเสนอผลงาน - ประเมินการน าเสนอ
 ผลงาน 

- แบบประเมิน 
  การน าเสนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 3) พฤติกรรมการท างาน
  รายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม
 การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 4) พฤติกรรมการท างาน
  กลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม
 การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 5) คุณลักษณะ 
  อันพึงประสงค ์

- สังเกตความมีวินัย  
  รับผิดชอบ ใฝ่เรียนรู้   
  และมุ่งมั่นในการท างาน 

 

- แบบประเมินคุณลักษณะ
 อันพึงประสงค ์

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 
ส่ือ/แหล่งการเรียนรู้ 
 สื่อการเรียนรู้ 
  1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 2.3ง เรื่อง การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ 
  3) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 เล่ม 1 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  4) ใบงานที่ 2.8.1 เรื่อง การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ 
 แหล่งการเรียนรู้  
       -  
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 

 ใบงานที่ 2.8.1 
 

เรื่อง การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ 
 
ค าชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

1. โยนลูกบอลขึ้นไปในอากาศแนวดิ่ง ถ้าความสูงของลูกบอลในหน่วยฟุตท่ีโยนขึ้นไป หาได้จากสูตร  
f(t) = -2t2 + 6t เมื่อ t แทนเวลาเป็นวินาที จงหา 
1) เวลาในขณะที่ลูกบอลอยู่ที่จุดสูงสุดจากพ้ืน 
2) ระยะทางที่ลูกบอลอยู่ที่จุดสูงสุดจากพ้ืน 
3) นานเท่าใดที่ลูกบอลตกถึงพ้ืน 
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เฉลย ใบงานที่ 2.8.1 
 

เรื่อง การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ 

 
ค าชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

1. โยนลูกบอลขึ้นไปในอากาศแนวดิ่ง ถ้าความสูงของลูกบอลในหน่วยฟุตท่ีโยนขึ้นไป หาได้จากสูตร  
f(t) = -2t2 + 6t เมื่อ t แทนเวลาเป็นวินาที จงหา 
1) เวลาในขณะที่ลูกบอลอยู่ที่จุดสูงสุดจากพ้ืน 
2) ระยะทางที่ลูกบอลอยู่ที่จุดสูงสุดจากพ้ืน 
3) นานเท่าใดที่ลูกบอลตกถึงพ้ืน 

วิธีท า                                จาก  f(t) = -2t2 + 6t      
          ตรงกับรูป f(x) = ax2 + bx + c      
                  และ   a = -2 (น้อยกว่า 0)                                              )  

แสดงว่าได้กราฟคว่ า มีจุดวกกลับ (
- 

 ( )
 

 (- )-  

 (- )
) = (1.5 ,4.5)  อออ                 

วาดกราฟคร่าวๆได้ดังรูป         
 
 
 
 
 
 
  
จากกราฟ จะได้ว่า  
1.เวลาในขณะที่ลูกบอลอยู่ที่จุดสูงสุดจากพ้ืน คือ วินาทีที่ 1.5  อออออออออ   
2.ระยะทางที่ลูกบอลอยู่ที่จุดสูงสุดจากพ้ืน คือ 4.5 ฟุต                            
3.ลูกบอลตกถึงพ้ืน คือ ความสูง เท่ากับ 0     พ 
  ฝฝฝ                      f(t)  =  0                                                            (-4,0rrrr 
     -2t2 + 6t   =  0      ฝ
      พ            -2t(t - 3)   =  0                                                                          (-
4,0                              t     =  0  หรือ 3       
ดังนั้น  ลูกบอลจะตกถึงพ้ืนหลังจากโยนขึ้นไปนาน 3 วินาที (-4,0(เพราะ 0 วินาที เป็นเวลาเริ่มต้น)  
                                                 

                                                                           



 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 9 
รายวิชา คณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5            ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                   จ านวน 27 ชั่วโมง 
เรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล               จ านวน 3 ชั่วโมง 
ผู้สอน นางสาววัชรินทร์พร  วินทะไชย                        โรงเรียนสตรีศึกษา 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด 
ค 1.2 ม.5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ท่ีก าหนด 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

  1. เข้าใจความหมายของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลอย่างถูกต้องครบถ้วน (K) 
  2. สามารถบอกองค์ประกอบของกราฟฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้ (K) 
  3. สามารถเขียนกราฟฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้ (P) 
  4. สามารถแก้สมการจากฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้ (P) 
   5. น าความรู้เรื่องฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลมาใช้ในการแก้โจทย์ปัญหาได้ (P) 
   6. รับผิดชอบต่อหน้าที่ท่ีได้รับมอบหมาย (A) 

 
สาระการเรียนรู้ 

ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน 
(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล) 

 
สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 
  ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล คือ ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป y = ax เมื่อ a>0 และ a≠0  ซึ่งมีลักษณะกราฟของ
ฟังก์ชัน    ดังต่อไปนี้ 
  พิจารณากราฟของ  y = 2x เมื่อ x เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
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- กราฟ y = 2x จะเป็น ฟังก์ชันเพิ่ม (Increasing Function)   ถ้า x1 > x2  แล้ว     >     

 เพราะฉะนั้นกราฟของ y = ax (จากซ้ายไปขวา) จะสูงขึ้นเรื่อยๆ โดยไม่มีขอบเขต  (นั่นคือ ไม่มีค่าสูงสุดของ
ฟังก์ชัน) หรือในขณะที่ค่า x เพ่ิมข้ึนเรื่อยๆ ค่าของ y ก็เพ่ิมขึ้นด้วย จึงเรียกว่า ฟังก์ชันเพิ่ม 

- ถ้าค่า x มีค่าน้อยมากๆ จะได้ว่า y หรือ ax  มีค่าใกล้ศูนย์ แต่ไม่ตัดแกน x เพราะว่า ax > 0 
(ดังนั้นกราฟอยู่เหนือแกน x และไม่มีค่าต่ าสุดของฟังก์ชัน) 

- ถ้า x = 0 จะได้ y = a0 = 1 ดังนั้นกราฟตัดแกน y  ที่จุด (0,1)  เสมอ 
  

  พิจารณากราฟของ y = (
 

 
)

 
 เมื่อ x เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
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กรณีที่ 2 1a0   
   - กราฟ y = ax จะเป็น ฟังก์ชันลด (Decreasing Function)   ถ้า x1 < x2  แล้ว     >     
เพราะฉะนั้นกราฟของ y = ax (จากขวาไปซ้าย) จะสูงขึ้นเรื่อย ๆ โดยไม่มีขอบเขต (นั่นคือ ไม่มีค่าสูงสุดของ 
ฟังก์ชัน) หรือในขณะที่ค่า x เพ่ิมข้ึนเรื่อย ๆ ค่าของ y ก็ลดลงเรื่อย ๆ จึงเรียกว่า ฟังก์ชันลด 
   - ถ้าค่า x มีค่ามาก ๆ จะได้ว่า y หรือ ax  มีค่าใกล้ศูนย์ แต่ไม่ตัดแกน x เพราะว่า ax > 0  
(ดังนั้น กราฟอยู่เหนือแกน x และไม่มีค่าต่ าสุดของฟังก์ชัน) 
   - ถ้า x = 0 จะได้ y = a0 = 1 ดังนั้นกราฟตัดแกน y  ที่จุด (0,1)  เสมอ 
 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
 1) ทักษะการเชื่อมโยง 
 2) ทักษะการคิดหลากหลาย 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝ่เรียนรู้  
3. มุ่งม่ันในการท างาน 
 
 

 
กิจกรรมการเรียนรู้ 
 แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching 
 
 
 
 
 
ขั้นเตรียม                            

  1. ครูยกตัวอย่างฟังก์ชัน  
x

2

1
y,x2y,1x2y,3x2y











   

2. ครูถามค าถามนักเรียน ดังนี้ 
      จากฟังก์ชันที่ยกตัวอย่างข้างต้น สามารถเขียนให้อยู่ในรูปทั่วไปได้อย่างไร 

    (แนวตอบ : xay  ) 
     จากฟังก์ชันที่ยกตัวอย่างข้างต้น เลขฐาน ต้องเป็นจ านวนจริงบวกเท่านั้น ใช่หรือไม่ 
  (แนวตอบ : ใช่ ยกเว้น 1) 
 
 

ชั่วโมงที่ 1 

 ขั้นน า 



 
 

       ให้นักเรียนเขียนกราฟของฟังก์ชัน x2y    
  แนวตอบ :  

 
 
 
 
 
 
 
 

3. ครูกล่าวว่า “จากกราฟ จะเห็นว่า เมื่อ x มีค่ามากขึ้น x2y   จะมีค่ามากขึ้น ซึ่งโดเมนของ
ฟังก์ชันเป็นเซตจ านวนจริง และเรนจ์ของฟังก์ชันเป็นจ านวนจริงที่มากกว่าศูนย์” 

 
 
 
ขั้นสอนหรือแสดง 
   1. ครูให้นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 38 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 

  2. ครูให้นักเรียนตั้งข้อสังเกตจากตัวอย่างที่ 38 ข้อ 1) จะได้ว่า เป็นกราฟรูปแบบ xay     
โดย 1a   เมื่อเขียนกราฟ กราฟจะมีลักษณะเป็น ฟังก์ชันเพิ่ม (Increasing Function)  ถ้า 2x1x   

แล้ว 2xa1xa   เพราะฉะนั้นกราฟของ  xay   (จากซ้ายไปขวา) จะสูงขึ้นเรื่อย ๆ โดยไม่มีขอบเขต  
(นั่นคือไม่มีค่าสูงสุดของฟังก์ชัน) หรือในขณะที่ค่า x เพ่ิมขึ้น ค่าของ y ก็จะเพ่ิมขึ้น  

 3. ครูถามค าถามนักเรียนว่าเพราะเหตุใดเส้นโค้งของกราฟ 2y  ลู่เข้าใกล้แกน Y มากกว่าเส้นโค้งของ
กราฟ 1y        
     (แนวตอบ : เพราะ a ของกราฟ 1y2y  ) 

 4. นักเรียนดูกรอบ ATTANTION ข้อมูลที่ส าคัญที่นักเรียนควรรู้เพ่ิมเติม ดังนี้ กราฟของ 

0a,xay  และ 0a   จะผ่านจุด (0, 1) เสมอ และถ้า 1a   เมื่อ x มีค่าเพ่ิมข้ึน y จะมีค่าเพ่ิมขึ้น 

 5. นักเรียนตั้งข้อสังเกตจากตัวอย่างที่ 38 ข้อ 2) จะได้ว่า เป็นกราฟรูปแบบ xay    
โดย 1a0   เมื่อเขียนกราฟ กราฟจะมีลักษณะเป็น ฟังก์ชันลด (Decreasing Function)  

ถ้า 2x1x   แล้ว 2xa1xa  เพราะฉะนั้นกราฟของ xay   (จากขวาไปซ้าย) จะสูงขึ้นเรื่อย ๆ  
โดยไม่มีขอบเขต (นั่นคือไม่มีค่าสูงสุดของฟังก์ชัน)  หรือในขณะที่ค่า x เพ่ิมข้ึน ค่าของ y ก็จะลดลง  
และเม่ือ x ลดลง ค่าของ y ก็จะเพ่ิมข้ึน จากนั้นครูถามค าถามนักเรียนว่าเพราะเหตุใดเส้นโค้งของกราฟ  

2y  ลู่เข้าใกล้แกน Y มากกว่าเส้นโค้งของกราฟ 1y  
     (แนวตอบ : เพราะ a ของกราฟ 1y2y  ) 

 ขั้นสอน 



 
 

 6. นักเรียนดูกรอบ ATTANTION ข้อมูลที่ส าคัญที่นักเรียนควรรู้เพ่ิมเติมดังนี้ กราฟของ 
0a,xay  และ 0a   จะผ่านจุด (0, 1) เสมอ และถ้า 1a0   เมื่อ x มีค่าเพ่ิมข้ึน y  

จะมีค่าลดลง 
 
ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม 

    7. นักเรียนจับคู่ท า “ลองท าดู” ตัวอย่าง 38 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน   

    8. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 38 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
 
 
 
 
ขั้นสอนหรือแสดง 

  9. ครูอธิบายสมบัติของเลขยกก าลังว่าถ้า yaxa   แล้ว yx   
  10. ครูอธิบายว่า “สามารถน าสมบัติของเลขยกก าลังข้อดังกล่าวมาใช้ในการแก้สมการ                 

เอกซ์โพเนนเชียลได้” 
  11. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 39 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  

หน่วยการเรียนรู้ที่2 ฟังก์ชัน  จากนั้นครูถามค าถามนักเรียนดังนี้ 
       ข้อ 1) นักเรียนสามารถแก้สมการได้เอย่างไร 
 (แนวตอบ : ท าฐานของเลขยกก าลังให้เป็นฐานเดียวกัน คือ ท าฐานให้เป็น 3  

จากนั้นแก้สมการหาค่าตัวแปร โดยใช้สมบัติของ yaxa  แล้ว yx  ) 

       ข้อ 2 นักเรียนสามารถแก้สมการได้อย่างไร 

  (แนวตอบ : ท าฐานของเลขยกก าลังให้เป็นฐานเดียวกัน คือ ท าฐานให้เป็น 
7

1
  

จากนั้นแก้สมการหาค่าตัวแปร โดยใช้สมบัติของ yaxa  แล้ว yx  ) 
   12. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า “สมบัติของเลขยกก าลังที่ส าคัญที่ใช้ในตัวอย่างที่ 39 ในหนังสือเรียน

รายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันข้อ 2) คือ 
n

a

1na 







  

 เมื่อ a แทนจ านวนใด ๆ ที่ไม่เท่ากับ 0 และ n แทนจ านวนเต็มบวก” 
 

ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม 
  13. นักเรียนจับคู่ท า “ลองท าดู” ตัวอย่าง 39 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน   

ชั่วโมงที่ 2 



 
 

  14. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 39 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
 
ขั้นสอนหรือแสดง 

    15. ครูอธิบายว่าเราสามารถน าความรู้เรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลมาเชื่อมโยงกับสถานการณ์ 
ในชีวิตประจ าวันและสามารถแก้โจทย์ปัญหาต่าง ๆ ได้อีกด้วย 

    16. ครูยกตัวอย่างโจทย์ปัญหาที่ใช้ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลในการแก้ปัญหา เช่น โจทย์เกี่ยวกับ 
การเพ่ิมข้ึนของจ านวนประชากร การลดลงของปริมาณวัชพืชในสวนและการเพิ่มข้ึนของราคาน้ ามัน เป็นต้น 

    17. ครูถามค าถามนักเรียนว่า “ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลมีลักษณะอย่างไร” 

       (แนวตอบ : xay  ) 
  18. ครูยกตัวอย่างที่ 40 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2  

ฟังก์ชัน  พร้อมแสดงวิธีท า 
  19. ครูอธิบายว่า “โจทย์การเพ่ิมข้ึนของประชากร เป็นโจทย์ที่น าความรู้ของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 

มาใช้ในการแก้โจทย์ปัญหา โดยขั้นตอนแรกของการแก้โจทย์ปัญหาคือ การแทนค่าตัวแปรจากสิ่งที่โจทย์
ก าหนดมาให้ถูกต้องจากนั้นแก้ระบบสมการเพ่ือหาค าตอบ” 

   20. ครูเขียนโจทย์ตัวอย่างที่ 41 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2  
ฟังก์ชันแล้วครูอธิบายว่า “โจทย์ในลักษณะนี้เป็นโจทย์ที่น าความรู้ของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลมาใช้ในการแก้
โจทย์ปัญหา โดยขั้นตอนแรกของการแก้โจทย์ปัญหาคือ การแทนค่าตัวแปรจากสิ่งที่โจทย์ก าหนดมาให้ถูกต้อง 
จากนั้นแก้ระบบสมการตามปกติ” 

   21. ครูอธิบายว่า จากกิจกรรม “Journ l Writing” โจทย์ที่ให้มาเป็นอัตราการเพิ่มข้ึนแบบ 
เอกซ์โพเนนเชียล ดังนั้นเราสามารถเขียนแทนค่าสมการและหาค าตอบของสมการได้ 
 
ขั้นเปรียบเทียบและรวบรวม 

  22. นักเรียนแบ่งกลุ่มๆละ 3-4 คน ตอบค าถามในกิจกรรม “Journ l Writing”  
  23. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย “Journal Writing” ของตัวอย่างที่ 39 ในหนังสือเรียนรายวิชา 

พ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
 

ขั้นน าไปใช้ 
   24. นักเรียนจับคู่ท าแบบฝึกทักษะ 2.4 เรื่องฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน  

คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ลงในสมุด 
  25. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยแบบฝึกทักษะ 2.4 เรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลในหนังสือเรียน 

รายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
 
 
 
 
     



 
 

 
 
ขั้นเข้าใจ (Understanding) 
    26. นักเรียนจับกลุ่ม ๆ ละ 3-4 คน ให้นักเรียนหาโจทย์และศึกษาจากแหล่งการเรียนรู้อินเตอร์เน็ต
เกี่ยวกับเรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล กลุ่มละ 5 โจทย์ 
   27. นักเรียนแต่ละกลุ่มและครูร่วมกันอภิปรายและสรุปหน้าชั้นเรียนเกี่ยวกับเรื่อง  
ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนชียล 

 28. นักเรียนท าแบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
เป็นการบ้าน 
 
 
 

  1. ครูถามค าถามนักเรียนเพื่อสรุปความรู้เรื่องฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล ดังนี้ 
      ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล คือฟังก์ชันที่อยู่รูปแบบใด 

 (แนวตอบ : ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล คือ ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป xay   
เมื่อ 1aเเละ0a  ) 

     โดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล คือจ านวนใด 
(แนวตอบ โดเมนเป็นจ านวนจริง และเรนจ์เป็นจ านวนจริงบวก) 

     กราฟของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลจะตัดแกนใดที่จุดใด และไม่ตัดแกนใด 
(แนวตอบ กราฟจะตัดแกน Y ที่จุด (0, 1) และไม่มีจุดตัดแกน X) 

      นักเรียนสามารถเขียนกราฟของฟังก์ชัน x5y   โดยที่ 1x2   ได้อย่างไร 
(แนวตอบ : 

 
 
 
 
 
 

     นักเรียนสามารถเขียนกราฟของฟังก์ชัน 
x1

5
y  

 
 

   โดยที่ 2x1   ได้อย่างไร 

(แนวตอบ : 
 
 
 
 
 

 ขั้นสรุป 

ชั่วโมงที่ 3 



 
 

 

     นักเรียนสามารถแก้สมการ 
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การวัดและประเมินผล 
รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 

การประเมินระหว่าง 
การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
      1) ฟังก์ชันเอกซ์โพ            
          เนนเชียล 

 
 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.4 

 
 
- แบบฝึกทักษะ 2.4 
 

 
 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ์ 
 

       2) การน าเสนอผลงาน - ประเมินการน าเสนอ   
  ผลงาน 

- แบบประเมินการ 
  น าเสนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

       3) พฤติกรรมการท างาน
 รายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม   
   การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

       4) พฤติกรรมการท างาน
 กลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม   
  การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

       5) คุณลักษณะ 
 อันพึงประสงค์ 

- สังเกตความมีวินัย  
  รับผิดชอบ ใฝ่เรียนรู้   
  และมุ่งมั่นในการท างาน 

- แบบประเมิน   
  คุณลักษณะอันพึง   
  ประสงค์ 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 
ส่ือ/แหล่งการเรียนรู้ 
 สื่อการเรียนรู้ 
  1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 2.4 เรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 
  3) แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
 แหล่งการเรียนรู้  
  1) อินเตอร์เน็ต 
 

 



 
 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 10 
รายวิชา คณิตศาสตร์พื้นฐาน (ค32101)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5            ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                   จ านวน 27 ชั่วโมง 
เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันได                จ านวน 2 ชั่วโมง 
ผู้สอน นางสาววัชรินทร์พร  วินทะไชย                        โรงเรียนสตรีศึกษา 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวช้ีวัด 
ค 1.2 ม.5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ท่ีก าหนด 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 

   1. เข้าใจองค์ประกอบและวิธีการเขียนกราฟของฟังก์ชันขั้นบันไดได้อย่างถูกต้อง (K) 
  2. เขียนกราฟของฟังก์ชันขั้นบันไดท่ีก าหนดให้ได้ (P) 
  3. รับผิดชอบต่อหน้าที่ท่ีได้รับมอบหมาย (A) 

 
สาระการเรียนรู้ 

ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน 
(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล) 

 
สาระส าคัญ/ความคิดรวบยอด 

  ฟังก์ชันขั้นบันได เป็นฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นสับเซตของเซตของจ านวนจริงและมีค่าของฟังก์ชันเป็น 
ค่าคงตัวเป็นช่วง ๆ มากกว่า 2 ช่วง ซึ่งกราฟของฟังก์ชันนี้มีลักษณะคล้ายขั้นบันไดตัวอย่างของฟังก์ชัน 
ขั้นบันไดท่ีพบเห็นในชีวิตประจ าวัน เช่น อัตร่าบริการไปรษณีย์ อัตราค่าจอดรถ และอัตราค่าจ้างแรงงาน  
เป็นต้น 
 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียนและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด 
 1) ทักษะการเชื่อมโยง 
 2) ทักษะการคิดหลากหลาย 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

1. มีวินัย รับผิดชอบ    
2. ใฝ่เรียนรู้  
3. มุ่งม่ันในการท างาน 
 
 

 
 
 
 



 
 

กิจกรรมการเรียนรู้ 
 แนวคิด/รูปแบบการสอน/วิธกีารสอน/เทคนิค : Concept Based Teaching 
 
 
 
 
 
ขั้นเตรียม 

1. ครูยกตัวอย่างสถานการณ์ในชีวิตประจ าวัน เช่น การหาอัตราค่าบริการรถประจ าทาง การหาอัตรา 
ค่าจอดรถ และการหาอัตราค่าจ้างแรงงาน เป็นต้น โดยการหาค าตอบของโจทย์ในลักษณะนี้จะต้องใช้ความรู้
ในเรื่องของฟังก์ชันขั้นบันได 

2. ครูถามนักเรียนว่า “นักเรียนคิดว่า ฟังก์ชันขั้นบันไดมีลักษณะกราฟเป็นอย่างไร” 
  (แนวตอบ : กราฟจะมีลักษณะคล้ายขั้นบันได เป็นฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นสับเซตของเซตของ 

จ านวนจริง และมีค่าของฟังก์ชันเป็นค่าคงตัวเป็นช่วง ๆ มากกว่าสองช่วง)   
 
 
 
ขั้นสอนหรือแสดง 
  1. ครูอธิบายความหมายของฟังก์ชันขั้นบันได โดยครูอธิบายว่า ฟังก์ชันขั้นบันได คือ เป็นฟังก์ชันที่มี
โดเมนเป็นสับเซตของเซตของจ านวนจริงและมีค่าของฟังก์ชันเป็นค่าคงตัวเป็นช่วงๆ มากกว่าสองช่วงซึ่งกราฟ
ของฟังก์ชันนี้มีลักษณะคล้ายขั้นบันไดดังนี้ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 2. ครูอธิบายตัวอย่างที่ 42 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2  

ฟังก์ชัน โดยอธิบายว่า ขั้นตอนแรกควรเขียน f(x) เป็นช่วงต่าง ๆ ให้ครบถ้วนแล้วจึงลงจุดต่าง ๆ ในกราฟ 
 

  

ชั่วโมงที่ 1 

 ขั้นน า 

 ขั้นสอน 



 
 

ขั้นใช้ทฤษฎี/หลักการ 
  3. นักเรียนจับคู่ท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 43 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน แล้วตอบค าถามดังนี้ 
 จาก “ลองท าดู”กราฟของฟังก์ชันขั้นบันไดจะมีทั้งหมดกี่ข้ัน  

 (แนวตอบ : 5 ขั้น) 
 นักเรียนสามารถเขียนฟังก์ชัน f(x) และแบ่งเป็นช่วงทั้งหมดได้กี่ช่วงที่เขียนเป็นอสมการ  

(แนวตอบ : 5 ช่วง ได้แก่   1x0เมือ่20)x(f    

 2x1เมือ่35)x(f   

 3x2เมือ่50)x(f   

 4x3เมือ่65)x(f   

 5x4เมือ่80)x(f  ) 
4. นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ 2.5 เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันได ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ 

ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน   
      
 
      
 

5. ครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติมแล้วถามค าถามนักเรียนดังนี้  
       อัตราค่าไปรษณียากร ส าหรับส่งจดหมายในประเทศมีดังนี้ 
 

น้ าหนัก ค่าส่ง  (บาท) 
  ไม่เกิน 40 กรัม 
  เกิน 40 กรัม แต่ไม่เกิน  100  กรัม 
  เกิน 100 กรัม แต่ไม่เกิน  300  กรัม 
  เกิน 300 กรัม แต่ไม่เกิน  600  กรัม 

2.00 
3.00 
5.00 
7.00 

 

 จากโจทย์นักเรียนสามารถ ก าหนด f(x) และ x ได้อย่างไร 

     (แนวตอบ : f(x) = ราคาส่งจดหมาย และ x = น้ าหนักของจดหมาย) 

 จากโจทย์นักเรียนสามารถเขียนฟังก์ชัน  f(x)  ได้อย่างไร 

    (แนวตอบ :                  40x0เมือ่2   
      100x40เมือ่3   
      300x100เมือ่5   
      600x300เมือ่7  ) 
 
 

ชั่วโมงที่ 2 

 



 
 

 จากโจทย์นักเรียนสามารถเขียนกราฟฟังก์ชัน f(x)  ได้อย่างไร 
 

    (แนวตอบ :      
 
 

 

 

 

 
 
 
 
 

ขั้นตรวจสอบและสรุป 
  6. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันไดดังนี้ 

  ฟังก์ชันขั้นบันได มีลักษณะเป็นอย่างไร 
    (แนวตอบ : ฟังก์ชันขั้นบันได คือ ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นสับเซตของจ านวนจริงและมีค่าของ 

ฟังก์ชันเป็นค่าคงตัวเป็นช่วงๆ มากกว่าสองช่วง)   
  ให้นักเรียนยกตัวอย่างฟังก์ชันขั้นบันไดในรูป f(x)  

    (แนวตอบ นักเรียนสามารถตอบได้หลากหลาย ตามพ้ืนฐานความรู้ เช่น 
       3 เมื่อ 0 x 4   
       4 เมื่อ 4 x 8   
       5 เมื่อ 8 x 12  )      
  ให้นักเรียนยกตัวอย่างฟังก์ชันขั้นบันไดท่ีพบเห็นในชีวิตประจ าวัน 

     (แนวตอบ : นักเรียนสามารถตอบได้หลากหลายตามพ้ืนฐานความรู้ เช่น อัตราค่าบริการ 
ไปรษณีย์ภัณฑ์ประเภทต่างๆ เช่น จดหมาย พัสดุ พัสดุไปรษณีย์ เป็นต้น อัตราค่าธรรมเนียมในการส่งธนาณัติ 
และอัตราภาษีเงินได้บุคคลธรรมดา) 
 
ขั้นฝึกปฏิบัติ  

7. นักเรียนท าชิ้นงาน เรื่อง ฟังก์ชัน 
     8. นักเรียนท าใบงานที่ 2.10.1 เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันไดและแบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์  
ม.5 เล่ม 1 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน เป็นการบ้าน 
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   1. นักเรียนท าแบบทดสอบหลังเรียนหน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  2. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้รวบยอดของนักเรียน ดังนี้ 

    คู่อันดับ (a, b) และ (c, d) จะเท่ากันเมื่อไร 
(แนวตอบ : เมื่อ a = c และ b = d) 

    ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และเซต B มีความหมายว่าอย่างไร 
(แนวตอบ : เซตของคู่อันดับ (a, b) ทั้งหมด โดยที่ a เป็นสมาชิกของเซต A และ b  

เป็นสมาชิกของเซต B เขียนแทนด้วย BA  ) 
    ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และเซต B สามารถเขียนให้อยู่ในรูปเซตแบบบอกเงื่อนไข 

ได้อย่างไร 
(แนวตอบ :  BbเเละAab,a(BA  ) 

     ให้ r เป็นความสัมพันธ์ A ไป B โดเมนของ r มีความหมายว่าอย่างไร และสามารถเขียน 
ให้อยู่ในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไขได้อย่างไร 

(แนวตอบ : โดเมนของ r คือ เซตของสมาชิกตัวหน้าของคู่อันดับทั้งหมดใน r เขียนแทนด้วย 

rD  เขียนให้อยู่ในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไขได้  r)y,x(ซึ่งByมีAxrD  ) 
     ให้ r เป็นความสัมพันธ์ A ไป B เรนจ์ของ r มีความหมายว่าอย่างไร และสามารถเขียน 

ให้อยู่ในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไขได้อย่างไร 
(แนวตอบ : เรนจ์ของ r คือ เซตของสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับทั้งหมดใน r เขียนแทนด้วย  

rR  เขียนให้อยู่ในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไขได้  r)y,x(ซึ่งAxมีByrR   ) 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ขั้นสรุป 



 
 

การวัดและประเมินผล 
รายการวัด วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 

การประเมินหลังเรียน 
  - แบบทดสอบหลังเรียน  
   หน่วยการเรียนรู้ที่ 2  

 
- ตรวจแบบทดสอบ 
 หลังเรียน 

 
- แบบทดสอบหลังเรียน 

 
- ประเมินตามสภาพจริง 

การประเมินระหว่าง 
การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 1) ฟังก์ชันขั้นบันได 
 

 
 
- ตรวจแบบฝึกทักษะ 2.5 
- ตรวจใบงานที่ 2.10.1 

 
 
- แบบฝึกทักษะ 2.5 
-  ใบงานที่ 2.10.1 

 
 
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ ์
- ร้อยละ 60 ผ่านเกณฑ ์

  2) การน าเสนอผลงาน - ประเมินการน าเสนอ
 ผลงาน 

- แบบประเมิน 
  การน าเสนอผลงาน 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 3) พฤติกรรมการท างาน
  รายบุคคล 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานรายบุคคล 

- แบบสังเกตพฤติกรรม
 การท างานรายบุคคล 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 4) พฤติกรรมการท างาน
  กลุ่ม 

- สังเกตพฤติกรรม 
  การท างานกลุ่ม 

- แบบสังเกตพฤติกรรม
 การท างานกลุ่ม 

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 5) คุณลักษณะ 
  อันพึงประสงค ์

- สังเกตความมีวินัย  
  รับผิดชอบใฝ่เรียนรู้    
  และมุ่งมั่นในการท างาน 

 

- แบบประเมินคุณลักษณะ
 อันพึงประสงค ์

- ระดับคุณภาพ 2  
  ผ่านเกณฑ์ 

 
ส่ือ/แหล่งการเรียนรู้ 
 สื่อการเรียนรู้ 
  1) หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 เล่ม 1 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  2) แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ที่ 2.5 เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันได   
  3) แบบฝึกหัด รายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 เล่ม 1 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  4) ใบงานที่ 2.10.1 เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันได 
 แหล่งการเรียนรู้  
    - 
 
 
 
 
 
 
 



 
 

 ใบงานที่ 2.10.1 

 

เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันได 
 
ค าชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

ข้อที่ ฟังก์ชันที่ก าหนดให้ กราฟของฟังก์ชัน 

 

1 

 

 

  

 

            

 

 

2 

 

 

 

 

 

 

3 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

        2,     0   < x ≤  20 
       3,    20  < x ≤  100 
 5,   100  < x ≤ 250 
 9,   250  < x ≤ 500 
 16, 500  < x ≤ 1000 
 30, 1000 < x ≤ 2000 
 

f(x) = 

        4,     0  < x ≤  6 
       6,     6  < x ≤  8 
 8,     8  < x ≤ 10 
  

f(x) = 

        15,     0  < x ≤  6 
       10,     6  < x ≤  8 
      
  

f(x) = 



 
 

 

 

เฉลย ใบงานที่ 2.10.1  

 

เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันได 

 
ค าชี้แจง : จงตอบค าถามในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

ข้อที่ ฟังก์ชันที่ก าหนดให้ กราฟของฟังก์ชัน 

1 

 

  

 

 

 

 

2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

        2,     0   < x ≤  20 
       3,    20  < x ≤  100 
 5,   100  < x ≤ 250 
 9,   250  < x ≤ 500 
 16, 500  < x ≤ 1000 
 30, 1000 < x ≤ 2000 
 

f(x) = 

        4,     0  < x ≤  6 
       6,     6  < x ≤  8 
 8,     8  < x ≤ 10 
  

f(x) = 

        15,     0  < x ≤  6 
       10,     6  < x ≤  8 
      
  

f(x) = 
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ชิ้นงาน/ภาระงาน (รวบยอด)  
 

เรื่อง ฟังก์ชัน 
 

โจทย์ปัญหาเกี่ยวฟังก์ชันเชิงเส้น 
 การให้บริการเครื่องออกก าลังกายท่ีเด็กชายปลิ้ม เป็นสมาชิก มีค่าใช้จ่ายเกิดข้ึน 2 จุด คือ ค่าบ ารุง      
รายเดือนเดือนละ 250 บาท และค่าเข้าใช้บริการครั้งละ 30 บาท จงตอบค าถามต่อไปนี้ 
 1.ค่าใช้จ่ายรวมต่อเดือนเขียนเป็นฟังก์ชันเชิงเส้นได้อย่างไร 
 2.เดือนมีนาคม เด็กชายปลิ้มเข้าใช้บริการ 8 ครั้งต้องเสียค่าใช้จ่ายกี่บาท 
 3.เดือนเมษายน เด็กชายปลิ้มเสียค่าใช้จ่ายรวม 610 บาท เด็กชายปลิ้มเข้าใช้บริการก่ีครั้ง 
 
 
 
 
 
 
  



 
 

 

เฉลย 
ชิ้นงาน/ภาระงาน (รวบยอด)  

 
เรื่อง ฟังก์ชัน 

 

โจทย์ปัญหาเกี่ยวฟังก์ชันเชิงเส้น 
 การให้บริการเครื่องออกก าลังกายที่เด็กชายปลิ้ม เป็นสมาชิก มีค่าใช้จ่ายเกิดขึ้น 2 จุด คือ ค่าบ ารุง      
รายเดือนเดือนละ 250 บาท และค่าเข้าใช้บริการครั้งละ 30 บาท จงตอบค าถามต่อไปนี้ 
 1.ค่าใช้จ่ายรวมต่อเดือนเขียนเป็นฟังก์ชันเชิงเส้นได้อย่างไร 
 2.เดือนมีนาคม เด็กชายปลิ้มเข้าใช้บริการ 8 ครั้งต้องเสียค่าใช้จ่ายกี่บาท 
 3.เดือนเมษายน เด็กชายปลิ้มเสียค่าใช้จ่ายรวม 610 บาท เด็กชายปลิ้มเข้าใช้บริการก่ีครั้ง 
 
วิธีท า 1.ค่าใช้จ่ายรวมต่อเดือนเขียนเป็นฟังก์ชันเชิงนเส้นได้อย่างไร 
 ก าหนดให้ x คือ จ านวนครั้งที่ใช้บริการ 
 ก าหนดให้ y คือ ค่าใช้จ่ายรวมต่อเดือน 
  จะได้ y=30x+250 

 2.เดือนมีนาคม เด็กชายปลิ้มเข้าไปใช้บริการ 8 ครั้งต้องเสียค่าใช้จ่ายกี่บาท 
  y=30x+250 
  y=30(8)+250 
  y=490 
 เพราะฉะนั้นเดือนมีนาคม เด็กชายปลิ้มเสียค่าใช้จ่าย 490 บาท 

 3.เดือนเมษายน เด็กชายปลิ้มเสียค่าใช้จ่ายรวม 610 เด็กชายปลิ้มเข้าใช้บริการกี่ครั้ง 
  y=30x+250 
  610=30x+250 
  30x=360 
    x=12 

เพราะฉะนั้นเดือนเมษายน เด็กชายปลิ้มใช้บริการ 12 ครั้ง 
 
 
 
 
 
 



 
 

ชิ้นงาน/ภาระงาน (รวบยอด)  
 

เรื่อง ฟังก์ชัน 
 

โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับฟังก์ชันก าลังสอง 
ต้องการน ารั้วที่มีความยาว 1,000 เมตร มาล้อมรอบบริเวณบ้านเป็นรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า มีด้านหนึ่งอยู่ที่

ติดกับแม่น้ าซึ่งไม่ต้องล้อมรั้ว จงหาความกว้างและความยาวของบริเวณบ้านที่สามารถล้อมรั้วแล้วได้พ้ืนที่มาก
ที่สุดและพ้ืนที่มีค่าเป็นเท่าใด 
 



 
 

 

เฉลย 

ชิ้นงาน/ภาระงาน(รวบยอด)  
 

เรื่อง ฟังก์ชัน 
 

โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับฟังก์ชันก าลังสอง 
ต้องการน ารั้วที่มีความยาว 1,000 เมตร มาล้อมรอบบริเวณบ้านเป็นรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า มีด้านหนึ่งอยู่ที่

ติดกับแม่น้ าซึ่งไม่ต้องล้อมรั้ว จงหาความกว้างและความยาวของบริเวณบ้านที่สามารถล้อมรั้วแล้วได้พ้ืนที่มาก
ที่สุดและพ้ืนที่มีค่าเป็นเท่าใด 
วิธีท า จากโจทย์เราสามารถวาดแผนผังพื้นที่ได้ดังนี้ 
 
 
 

 
 
 

ให้ความกว้างของพ้ืนที่เป็น x เมตรจะได้ความยาวของบริเวณบ้านเป็น 1,000-2x เมตร  
แล้วพ้ืนที่บริเวณบ้านเป็นy=f(x)  ตารางเมตร 

สร้างความสัมพันธ์ระหว่าง x กับ y=f(x) 
  พ้ืนที่รูปสี่เหลี่ยม = ความกว้าง x ความยาว 
      f(x)   =  x(1,000-2x) 

      f(x)   = 21,000x 2x   

      f(x) = 22x 1,000x   

      f(x) = 22(x 500x 62500) 125000     

      f(x) = 22(x 250) 125000    
แต่เนื่องจากกราฟของฟังก์ชันก าลังสองนี้มีลักษณะเป็นเส้นโค้งลงด้านล่าง เพราะ a < 0 จึงเกิดมี

ค่าสูงสุดสัมพัทธ์ ท าให้เกิดจุดวกกลับของกราฟเป็นจุดสูงสุดสัมพัทธ์ที่ (250,12500) 
ดังนั้น  ความกว้างของบริเวณบ้านคือ 250 เมตร ความยาวบริเวณบ้านคือ                                           

1,000 - 2(250) = 500 เมตร จะท าให้พ้ืนที่บริเวณบ้านมีมากท่ีสุดจะได้เป็น 125000 ตางรางเมตร 
 
 
 
 
 



 
 

ชิ้นงาน/ภาระงาน(รวบยอด)  
 

เรื่อง ฟังก์ชัน 
 

โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเซียล 
สารเคมีชนิดหนึ่งจะสลายตัวอยู่ตลอดเวลาโดยความเข้มข้นของสารจะลงกว่าเดิม 10% ในทุก ๆ วัน 

ถ้าหากเวลาผ่านไป 3 วัน สารลดความเข้มข้นลงเหลือ 50 หน่วยแล้ว สารเคมีนี้มีความเข้มข้นขณะเริ่มต้น

เท่ากับกี่หน่วย     (โดยก าหนดสมการเริ่มต้นเป็น xy ab ) 
 

 
  



 
 

 

เฉลย 

ชิ้นงาน/ภาระงาน(รวบยอด)  
 

เรื่อง ฟังก์ชัน 
 

โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเซียล 
สารเคมีชนิดหนึ่งจะสลายตัวอยู่ตลอดเวลาโดยความเข้มข้นของสารจะลงกว่าเดิม 10% ในทุก ๆ วัน 

ถ้าหากเวลาผ่านไป 3 วัน สารลดความเข้มข้นลงเหลือ 50 หน่วยแล้ว สารเคมีนี้มีความเข้มข้นขณะเริ่มต้น

เท่ากับกี่หน่วย      (โดยก าหนดสมการเริ่มต้นเป็น xy ab ) 
วิธัท า 

ให้ a คือปริมาณสารเคมีเริ่มต้น, b เป็นอัตราส่วนที่คูณในแต่ละครั้ง, x เป็นจ านวนครั้งของการคูณ 
และ y เป็นปริมาณที่เป็นผลลัพธ์ 

จากสมการ  
xy ab  ในที่นี้ ไม่ทราบค่า a แต่โจทย์ก าหนดให้ b เป็นอัตราส่วนที่ลดลงจากเดิม   

10 % นั้นคือจะได้ว่า ถ้ามีสารเคมีเริ่มต้น 100 หน่วย จะถูกลดลงไป 10 หน่วย เหลือสารเคมี 90 หน่วยนั้นเอง 

ท าให้ได้อัตราส่วนเป็น 
90

b 0.9
100

   นั้นเอง และเม่ือ x=3 วัน , y=50 หน่วย 

จึงแทนค่าได้ว่า 350 a(0.9)  ดังนั้น 3
50 50

a 68.6
0.729(0.9)

   หน่วย 

แสดงว่า สารนี้มีึึความเข้มข้นขณะเริ่มต้นประมาณ 68.6 หน่วย 
 
 

  

 

 

 

 

 

 

 



 
 

ชิ้นงาน/ภาระงาน(รวบยอด)  
 

เรื่อง ฟังก์ชัน 
 

โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับฟังก์ชันขั้นบันได 
ก าหนดตารางแสดงค่าบริการไปรษณีย์ภายในประเทศ (ประเภทสิ่งตีพิมพ์) ดังนี้ 

น้ าหนัก(กรัม) อัตราค่าบริการ(บาท) 

ไม่เกิน 50 กรัม 2 

เกิน 50 แต่ไม่เกิน 100 3 

เกิน 100 แต่ไม่เกิน 250 4 

เกิน 250 แต่ไม่เกิน 500 6 

เกิน 500 แต่ไม่เกิน 1,000 10 

เกิน 1,000 แต่ไม่เกิน 2,000 16 
 
ถ้าให้ x แทนน้ าหนัก และ y แทนอัตราค่าบริการ ถามว่ากราฟของฟังก์ชันนี้จะมีลักษณะเป็นอย่างไร 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 

เฉลย 

 
 

ชิ้นงาน/ภาระงาน(รวบยอด)  
 

เรื่อง ฟังก์ชัน 
 

โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับฟังก์ชันขั้นบันได 
ก าหนดตารางแสดงค่าบริการไปรษณีย์ภายในประเทศ (ประเภทสิ่งตีพิมพ์) ดังนี้ 

น้ าหนัก(กรัม) อัตราค่าบริการ(บาท) 
ไม่เกิน 50 กรัม 2 

เกิน 50 แต่ไม่เกิน 100 3 
เกิน 100 แต่ไม่เกิน 250 4 
เกิน 250 แต่ไม่เกิน 500 6 

เกิน 500 แต่ไม่เกิน 1,000 10 
เกิน 1,000 แต่ไม่เกิน 2,000 16 

 
ถ้าให้ x แทนน้ าหนัก และ y แทนอัตราค่าบริการ ถามว่ากราฟของฟังก์ชันนี้จะมีลักษณะเป็นอย่างไร 
วิธีท า 
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